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dormnis,Mcecenatibus ftris perpetuo cokndiffimis ? 

IO ANNES SCHEVBELIVS S , 

V M inter liberalia ftudia , qux a liberis & ingO' 
nuis hominibus difei debent. Geometria etiam 
numerari meruerit, Euclidis ucro, 

Hyi{Lov(& J K9u /Qctiv, geometria in omnibus te 
re publicis fcholis proponi cofueuerit , quo illam 
laudatiffimam confuetudinem meoetiam conatu 
iuuarem , cum omnes ipfius libros uno tempore 
tradere, propter multa impedimenta, difficile fit, 
priores fcx,tanquam potiores,una cum Algebrte regulis,ad hos fiimm£ 
ncceflarrjs,demonftrandos &C declarandos fufeepimus. At quoniam hic 
nofter tradendi modus ab aliorum traditionibus nonnihil uariat, huius 
diuerlitatis cauflam,poft expofitam a nobis geometrie origine Sc ufum, 
declarabimus. Cum Nilus i*Egyptifluuius,utauthoreft Serabo, lon' 
ge lateqj augefccs, fe diffunderet, atq? fua exundatione deinde agrorum 
limites in illa uicinia ita turbaret,ut decrefcen te,& in fuum fe alueum re^ 
colligente aqua,limites & termini diluuio confufi fubmouerentur prio^ 
ribus finibus,-quibus defignandis fignificandisq? erantConftituti,euenie 
batfancut nullus fui fundi, nec locum nec quantitatem certo affignare 
poffer.Quamobrem ne contentiones inter uidnpsorirentur,(ed potius 
utuera&iufta diftributione fuum quifep fundum integrum reciperet, 
ab iEgyptqs, propter fummamneceffitatem& commoditatem, quam 
experiebantur metiendis agris. Geometria inuenta eft ; quemadmo^ 
dum Phcenices,propter negociationem , Numerorum fcientiam primi 
reperiffedicuntur.Haric ab iEgyptqs acceptam Gra:cipofteaorn ni ftu^ 
dio & diligentia excoluerunt. Non ideo tantum, uthac in a:dificando 
aut reliquis artibus mechanicis,magno luo c 5 modouterentur:fedmuP 
to magis,ut liberos fuos ad philofophiam , omnescp uita; partes pra?pa< 
farent,ad quas res menfurarum cognitio non leuiter conduceret. Nam 
primum quid qu*cfo,m ulla parte philofophia: fine demonftrandi fcien^ 
tiareffecognofci poteft, aut percipi? Atdcmonftrationum dodrinXi 
incredibileeil:,quantumlucisafferantexempIageometrica,qugfinecon 
trouerfiafunt omnium maxime &ad docendum , &adintelligendum 
illuftria & expcdita.In oculos namcj3 incurrunt , & ad manifeftas menti 
lioftrce rationes referuntur. Deinde conflat ex hac ipfa m enfuraru m no 
ticia,nondemonftrationestantilm longe plurimas, ad do&rinam de na 
tura rerum illuftrandam paffim accommodatas , fed huius ipfius etiam 

a i prima 
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prima initia ex illafumptaefle» Exilia enim non plures mundos, non 
hunc ipfum in quo uiuimus,aut ullum omnino aliud corpus, infinitum 
effe oftenditur. Qua: fane phyficse uera funt& propria exordia putan-' 
da. Quod ha;c ipfamenfurarumratio & terra: amplitudinem metitur, 
& coeli fpfius fpacia defcribit:& difcipling fu e, regulis quafi quibufdam, 
in coelum fubuedfis mentibus hominum,omnes illos orbium & corpcv 
rum coeleftium ortus,obitus,motus'cp demonftrat. Atcp hxc tam mul- 
ta Sc minime contemnenda commoda ijs praecipue affert, qui in umbra 
& odo uiuentes,ueritatem exquirunt.Cum interim necp pauciora,neqj 
leniora ijs etia pra?ftet,qui ex umbra in folem progrediuntur,& incom- 
muni hominu confuetudine uerfantes, priuatam aut publica rem gerur. 
Galenus feribit, fiepe fe in incertarum rationum teftu ualde anxium 
&C dubium laborantem. Geometricarum demonftrationum beneficio 
fubleuatum efle,qusc modum 8£uiam praeclare operandi fibimonftra- 
uerinr.Etenim cum animaduerteret rotunda & circularia ulcera tardius 
quam longa curari, cenfuit eius curationis uiam fibi ex Geometria peten 
dam effe, Proinde in ledlionem de Ifoperimetris incidens , inuenit,quod 
circulus quidem omnium Ifoperimetrarum figurarum eilet capaciffi- 
musmimirum qudd extrema eius undicp plus a fe mutuo , quam in alijs 
Ifoperimetris figuris,diftarent. Hac ratione fretus , in Methodo curan- 
di,ad finem libri tertij fcribens,ficinquit: 

Toc Xyyjtfotcc. (fjo: t to ccut^ efiiSHHy/ca Tc nsa «<?6' 

Stnk^/o/ , crvvaycoyys a\iy.fcs<tyct$<fl&7CU i custmi f K<pcas ns» hytcrufaiff 
im TOVTtop sio//, 

V ndc Hippocrates etiam filium fuu Theffalum, in quadam ad ipfunt 
epiftola,hortatur,ne uel Geometriam,uel Arithmeticam negligat, inter 
alia feribens his uerbis: 

Isvg/xs (IthiTO) Gl o U Truento [ItTOXV-V 2 Msd K&Qp.HCn©', 

Et grauis author Qjuintilianus,eandem etiam Geometriam oratori 
fuo,.Rempub. domi 8c in pace gubernaturo, neceffariam effe, multis 8C 
grauibusdecauffis oftendir. Acresipfa clamat, foris & in bello ufum 
huius nonuulgarem exifterejcumcaftris fcilicetlocus eft capiendus, ma 
gna: moles loco mouenda:,machinacbellic£& tormenta fabricanda, aut 
traijcicnda flumina pontibus, obfidedahoftium moenia, & huius gene.* 
ris fcxccnta alia facienda funt, Celebratur Archimedis induftria,qua:fo- 
Ia & acerrimos fumrni Imperatoris Marcelli impetus leui Qrpe mometd 
fruftrata cft, & obfidionem Syracufaru in longius traxit. Inter ciues aut 
& m ilites magna uis cft ordinis,magna cocordia:,magna amoris mutui; 
quas res in primis efficit &conferuat in hominu focietatibus proportio 
Geometrica.Quare Plato hanc,utfalutarc, pra:dpueafdfcendaefledu' 
xit duitatibus, qua: rerum fliarum ftatum optimu effe uellent , & quim 
firmiffimum, Vbi enim pro meritis & dignitate,magiftratus & imperii 

optimis 
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optimis &prudentiflimis mandantur , ubi ordines Sd diferimina perfb/ 
narum feruantur, ubi melior imperat , paret 8d obtemperat imprudens 
tior, ibi fuas quemq? partes , fuurrt munus , fuum officium 8c intelligere 
Sc facere, 8 £ ueram ac durabilem aequalitatem elTe. Et ex hac deinde mu/ 
tuam inter ciues concordiam 8d beneuolentiam gigni, necefle eft, Quia 
1 i<rtiii'icr6!>qyJ®it eft, id quod equidem in Repub. maximi efficit proportio 
Geometrica : Sd ob hanccauflam maximifaciendaeftGeometriaetiam 
adReipub, gubernacula acceffuris, Vndenon fine magnis &C grauibus 
cauflis exiftimandum eft,Platonem fecifle,uta lita fchola rudes 8c impe/ 
ritos huius artis omnes,ipfa etiam infcriptione,arcedosduxerit,Notus 
eft enim uerficulus,quem fchola? fua: ueftibulo inferiptum propofuit: 

ArEflMETPHT O 2 OYAEIE E I 2 I T O. 

Cum enim fe non eos tantum , qui remoti ab adminiftratione Rcip, 
rationem do&rinae &£ ueritatis inumbra Sd ocio exquirerent, fcd illos 
etiam qui qua:fitas,& inuentas fepientiaerationesinlucem aefolempro 
ferrent, & rebus humanis agendo confulerent,inftitutione fua form are 
intelligeret,uidit nimirum uir diuinus,ad neutram inftitutionem ido/ 
neos,qui non Geometria: difciplina exculti accederent.Quare huiufino 
dibarbara Sd monftrola ingenia,quaeabhac,maximeproprianatura: 
hominum, difciplina abhorrerent, tanquam inepta percipienda: docftr> 
nae fua: , merito afe repulit. Quod ipfius prudens Sd. neceflarium confi> 
lium,utinam etiamnum in fcholis publicis fequeremur : non minor mo/ 
do ftudiorum perturbatio elfet,fed ex his ipfis etiam longe maiores fru/ 
ftusRefpub. caperet, ad cuius adminiftrationem multo melius inftru> 
<fti homines uenirent.Porrd conftat, inter omnia feripta eorum,qui qui 
dem in hoc genere artium elaborauerunt, praecipuo femperlocofuiife 
Eudidea: e quibus tanquam inexhaufto fonte, fere omnia mathemata 
profluxere.Itaq? Sd nos huic authori pro uirili noftra illuftrando,opera: 
aliquid attribuendum duximus : qua in re ab ufitataha&enus in fc holis 
ilia, non finegrauibus cauffis(ut nos quidem opinamur) difcefiimus. 
Multos fuifledemonftratores geometria: Euclidis Megarenfis,philoib 
phi ac mathematici,certu eft: inter omnes tamen, Graecoru quide Theo 
nis Sd Hypficlis Alexandrinoru philofophoru, Latinoru uerd, Campa^ 
ni Galli Sd Zamberti Veneti , explicationes in geometriam Euclidis,ut 
omnium perfecftiffima: celebrantur. Qua: fane tales funt,ut nihil fere in 
illis ad plenam huius authoris intelligentiamdefidefari poffit. Itaenini 
fingularum propofitionum coclufiones exfuis hypothefibus colligunt, 
ut animum luum ad utram rem diligenter aduertenti,hihil prorlus du 
bitationis relinquatur.Sed cum literarum figuras in defignandis demon 
ftrationum momentis ufurpant, id mihi Sd fecere praeter ipfius Euclidis 
inftitutum uidentur,qui fuas in his elementis geoftietria: propofitiones 
nude,& abfq? illis literarum figuris feriptas reliquit: Sd praeterea fieri ui 
k a 5 detur» 
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detur, ut quod doctifiimorum hominum pace dixerim , non folumijs 
qui docent & labor &moleftia augeatur, fed etiam impediatur irnelis 
gentiadifcentium. Idcp ipfe non folum docendis his elementis quotidie 
expcrior,fed etiam de eorum querelisnonfemel cognoui, qui in cogno/ 
Icendis his ipfis Euclidis noftri elementis, tyrocinium quoddam pofue' 
runt. Nam & hi (e tam longa fepe 3 c multiplici litcrarum inculcatio/ 
ne,ueluti remoris quibufdam intelligentia: fuaz turbari & impediri con/ 
fefli funt:& ego ipfe fentio quam moleftum fit,& omnino plenum fafti/ 
dq, ad cum modu fubinde literas,aut in fermonc repetere, autadfcribe/ 
read figuras. His igitur de cauffis,ufurpatam ab alijs rationem demon/ 
ftrandiperliteras omittendam,&aliam quandam uiam,magis,non mo 
do huius noftri authoris tradationi cofentaneam , fed ad intelligendum 
etiam tyronibus planam 8 c expeditam,ingrediendu mihi,in his quidem 
prioribus fex libris explicandis duxi. In qua & illas literarum ambages 
remoueo,& quacfunt demonftrationibus oftendenda , fixis qu xCp pro/ 
prrjs appellationibus , ut ipfe etiam Euclides folet, defigno* I n£p eo noli 
compendium modo me confequi,fed etiam magis uitare obfcuritatis 
difticultatisvp incomodum arbitror : id quod de fubiudis exemplis qui/ 
uis facile intelliget.Nam angulus redus uel maior in operatione feu figu 
ra oblatus,nuIla certe appellatione coueniehtiori exprimi poterit, quam 
utredus,utmaior,nonautemangulus a b c,uel y S' t uocetur. In his 
namq? prolixa literarum inter fe collatione res demonftranda opus ha/ 
bet cum priore illa noftra uia 2 >C ratione rem non modo breuius, fed, ut 
ego quidem exiftimo , clarius, per fixam ipfius appellationem defignare 
poflim , qux ftgnificatam rei notionem, abfc^ ulla longiore collationis 
mora, animo auditoris ftatim cum ipfa proprrj nominis uoce affert. An 
non etiam apertius abfcp notis literarum fic aliquis loquatur. Angulus 
igituranguftiorad squalitatem amplioris,per propofitionem 23,augea 
tur; uel, acfcribatur a data reda quadratum, ducatur etiam in eo diame/ 
ter,& cius generis infinita alia:quam fi eadem literis appofitis reddat ma 
gis implicata &obfcura,ficpronuciando, Angulus igitur a b c adaequa 
jitatem anguli d e f,per propofitionem 23, augeatur. Vel, cu/cty^KQQu 
IcTffb <p) ct fi Ti-r^ocycauoi) cc $ y c/l, hqH. \ts h fi </l, & mx, tensoc* 
Quid obiecro his ambagibus literarum a fblida&eruditadcmonltra/ 
tionis explicationcmagiseft alienum? Nam hic primum difcentirecuiv 
rendum ad figuram eft,& in illa multiplici ac inter fe implicata literarum 
«arietate diu qusrendum,ubifint ilis ipfe literarum nots a b c, d c fj 
&ubihis ipfis defignati anguli. Nec minore cura id quoque quatreii- 
dum,ubiin quadrato £ Ji liters,& ab his ipfis ducenda linea cuiufmo/ 
di futura fit. His& confimilibus ambagibus in illa noftra ratione nihil 
opus eft,cu fcilicet lingula fuis proprqs nominibus enuncicntur. Quod 
quidem utin explicando Euclide facerem, npn meo tantum iudicio, fed 

eorum 
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eorum quocp hortatu addu&us fum, quos in hac demandata mihi ab 
ampliffimo fcholae Tubingenfis fenatu fundione docedos fufceperam. 
Hi enim hunc modum docendi & fibi pergratum, & mihi minus mole* 
ftum fore confirmabant. Quibus equidem gratificandum hac in parte 
fuit,partim ut huius noftraz rationis aliquod periculum m docendis geo 
metricis faceremusrpartim uerd,ne opinione difficultatis eius quam effe 
in illa altera ratione quaererentur auditores noftri, prorlus auocarentur 
a ftudio Geometriae,quam alioquin hoc noftro tam iniquo literis ieculo 
nimium a plerifqjnegligifentiebam. Atcpidnoftrum confiliumdifcen* 
tibus in hac noftra fchola non parum profuiffe animaduerti. Nec defue* 
runtboni&do&i uiri,quime ad confilium editionisopersenoftrarin 
hac parte nauatae hortarenturrquibus ipffs acquiefcendu duxi * nec ideo 
quidem , ut me propter hanc ipfam ambitiole apud eruditos oftetarem; 
fed ut rem literaria,& in primis huius honeftiffimcC difciplinae ftudium , 
pro mea quoq? uirili iuuarem.Hos igitur labores qualefcunCp,nobiliffi.' 
mi uiri,domini & Moecenates mei omnibus modis colendi, in comrau/ 
nem omnium, ftudioforum utilitate iam olim fufceptos, atq? nunc etiam 
Dei auxilio perfedos,in lucem editurus, clariflimo nominis & authori* 
tatis ueftrepatrocinio commendatos 8C defenfos,exfre uolui.Nam cum 
multa fint,& non uulgaria liberalitatis in me ueftrae beneficia,hoc etiam 
laboris Sc operae noftrae patrocinium non grauate fufcepturos fperaui. 
Quod quidem ut pro ueftrauirtute,fapientia,&in omnes ftudiofoslite 
rarum amore, ac ftudio lingulari mihiin hac parte tribuatis, atcp me cla* 
riflimae dignitati ueftrze commendatum habeatis , etiam 
atcp etiam rogo. Valete. Datae Calend.April. 

Anno poft Chriftum natum 
M- D. L. 


DE EV.CI.lDEj EX PROCLO» 

DeEtjclitSis cum tempore quo uixit, tum libris editis, nemoeft, quod fc/am, 
inter ueteres fcriptorcs,qui plenius tradiderit, quam Pro d us Dia d ochus. Is enim 
libro Comentariorum fecundo, iitper primum Euclidis , enumeratis aliquot non 
paucis, qtxi artate Euclide praeceffifTent, claris Mathematicis, uclutifunt (ut nomi- 
na tantum eorubreuiter percurra) Thales, Amcriftus Stefichori poeta: frater, Py- 
thagoras, Anaxagoras Clazomenius, Oenopides Chius, Theodorus Cyrenarus, 
Hippocrates,Plato,LeodamasThafius, Architas Tarentinus, Theaetetus Athe» 
nielis, Neoclides, Leon, Eudoxus Cnidius, Amyclas, Mena:chmus,Dcnoftratus, 
Theudeus Magnes, Cyzicinus Athcnicnfis,tlcrmotimus Coi ophonius,& Phi- 
lippus Metenfisrpoftea fubiungit, e mAv A ZiiTMy i naiTtyos c&j/Et/xAeVV, o7asm%$tc 
xnwxyaytiiy, icj 7 mXAci ySiffi E vJb'gis <ruu7w|ccf, 7rv}AKj ? Oicurii-pv TiAwcrtz/ilv&.iTi j 7 « 
paAcoaimipoy c /lenivi/ i&x a -rats ly.7 rQ><Syv «f cd/bAtyiimi! hn</ld£&g (cixyccjdy. Nunc quan- 
do uixeritjfequiturryiyin A (inquit) cvt& 0 cniiig u&tQ 71? ii-nv ttJoa^ouov ( Lagi hic 
filius fuit, qui.urtraduntHiftoricijpoftmortem Alexandri Macedonis, Aegypto, 
Aphrica,& magna Arabia parte potitus, regnauit)Etpaulo poft: nuvty&iMouv 
'isif&7r$Zx7ih«7t-:vcc, ■nfwGvTty©' Jitfccnlftyiovsuip. ctfyittiiAvs. ovmi yzy <rvyypvot kML 
teih&curty $ £ jjcri^rwSyvVScd 8^ profcfsionis, qua fuerit, meminit idem, dicens: 
5£gi th 7r&(UficW A TthaTKviHSS 771 QiAstroQzSa. Tcumt o'tKs&,oS<y/ <Ah i(i iu &lcvi*7rttoue 

soiysunus 7%A©* 7r&’cS«crKr >, fw KfiAsvySLvcay Tfka.TtoviKtoy ^HyaTiay ai/sxmy. Dehinc 
alios eius autoris libros mathematicos, magna induftria confcriptos, commemo. 
rat,{ubijdens:7n>M<r ySJv 0 ub vcf/. kAAx t# <«/<$> os vimv /j-xSijij-cctikk trvyyzdtmxTttflca/l/x.* 
S«J KK&Sdxs vcfj. u&swmvikhs 9tw 2AXS (liSK.mai/ra yctf ty ■rccorfptiCyi&t tX wmvifetKK&irii 
ma Ait nga cu, jjf/ hovoikIw soiyada&sjvn A -n Acugintay JhAAtoy.Qui autem ex omni 

bus his libris cius praecipuam laudem merenturirefpondetidem Proclus, dicens; 
djgtpfywTus c/l' kv 7is «JJwy xyxSleiH rlw yitoycipinbjj ztuy&toiny, ft Wfwttj yvuyx , vjp. 
\nAsyns fjv 7j$>s tk soiyex lavmivySJiwy 8 iugHyccTr. y n xtp. Tfo&.KixecTxy, tyu •$} iycoct yv*- 
yia^ei cm smyuouu tijlujccro mteiAxqyj. Sed & alia quarda huius autoris pra:- 

ter mathematica, rcccnfet idem , fubiungens : vn <f t ofu ffcovAAsyia-[/&y tt cojrpiovg vp'o* 

vrtvSiKv A&i' X-Ti Avi cuiiaiy hxyScu/tvtvsiUu Tsisiy, csit jci^ nxyxoJtoy wg/xKlJJOjvs-jTrwroiC A 
KViAtyxZvc VSP- «H&SeisM ttSjj uchsMfc Iuj otx& xc.tt&s A 7 iimis twj yt 9 cAvs <x 7 vd(s(s txcs rfg, 
Abiilcitxsirhv fi\ AitugbTiy.luj yv rv-is ivgtnei, 7 iv A ccucchvtuiluj yv-roTf K59 fSfftntvitSlioiy 
fies c^ttj wccsf otpcus. Et paulo poft: irraA// A mhA& tftum r(e /A t &c kAhSsks cu/n^o 
lA.va,i(£t Ttu.f Luhsii/xov/HCtis XfX<>usKHS>Asut}eu!/TK, cp^X-nu ) «f tIuj kjJ 7? : ctyyiay tsAcwIlu,^^ 
csv uffi7TVAeu£T$zs 'Jl'R7rK7a.jtb(jcAvs 7 r§x<Ai<AtoKyv i(ffi AegeTtKus c/igovinug^icg i„ 

j(0(/T tfls yvyvdfoy Jiu/iioip&tc ofw cCyp-cyAiss Stui&ias vxung, 7t2 ; j tLL ivfimy -fty ■nfyctAsyt* 

a-ySy,Ki'i^X7rK7H-ni A c/J#yHteiy. i<gu -niv* Aii r> ai/y^ga^iJ-x, AI w riw Tr^xcrH Allii 11/j.iy 7^ 
•jLjj yvTitfytri^AAcyitoy t 7 it.yfC( 4 t,'ipomvs'n «u-pfv mtKiAsvs yv 7 fl?|e ofe:exfi/-utoKy 5 U-©' J Qf 
Jtsrfl' hcfcsvy yvyvKtnes iiywy viw Acojcicci/ 71 sumitis Staglt/ccm • 7 s$ A 4 -AA& v kAh@ t j 
GiiS,l(ffi 77} isiiga. ■iythiypgy q\ dmcriis auuctpyoo-tu/rctSlr. mp (Ai cu 7 ' -y= JilCxioy HSttxyTlHsu 
IfcbUffj yvyvxsinsy.ii A smyiutxns cw^\ tuAsfjy.ovtKHg Sitagiets fiv yv (/Arpia. 
■ffgctyiuxffycuiihiyi&y tye<, <£? TcAftea» OtpiiyKtny, EI ac de 
Euclide fi i libris cius, ex Proclo. 
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BREVIS REGVLA- 

RVM ALG EBRAE DESCRIPTIO* VN A 


C V M DEMONSTRATI ONIBVS GEOMETRICIS, 
AVTORE IOANNE SCHEVEELlO, 

— L ~ v v M, ut in ablofutis numeris naturali quodam ordine' 

maior fequitur minorem , ita quocp in denominatis 
proportione aliqua ( quorum computationem hoc li- 
bro explicare inftitui) fieri confentaneum fit: primum 
oftendam quaeuocabufe figna , & qui ordo talium 
numerorum, deinde epae dC cuiufrnodifintregula: A 1 - 
gebrte, rationum ualde arrifitioferum,planum fecere, ac 
quoad eius fieri poteft,breuifsime fidperfpicue docere 
aggrediar. Porro harum regulatu inuentiortem aferi- 
buntDiophanto Graeco lcriptori, qui.utautoreftRe- 
giomontanus in praefatione Alphragani,libris tredecim eas dcfcripfit, atqj ut La- 
tini R E i et CENSVS fit Arabes regulas illas uocabulo iiio appellare folent 
A h G E B R A S, id quod obiter indicandum erat, 

NV MER^TIO. CAVVT t . 

Haracteres uocabulorum feu appellationum , quibuS in his regulis 
numeri naturali quodam ordine proportionis denominantur,fimt, 

<?, 2*, et, fy, j-ct, bfy, cct, T&, ,dCc r 
Signa praeterea, ~h dC — • 

CHARACTERVH EXPLICATIO, 

Primus character, habet appellationem riumeri, fic, ut cuicuncp numero ap- 
pofitusfit, pro fimplici is habeatur. Vt4, appofito charactere <?, fic, 41?, effertur 
quatuor numeri, hoc eft,quatuor unitates fimplices. Ac prstcrea ij 49 <?, 48 6 <?, 
tredecim, quadraginta nouem, quadringenta dC octoginta fex, item cgteri numeri, 
unitates fimplices fignificabunt, 

2<<. Secundus ordine character, appellationem habetRadids uel Rei, fic, ut cui 
numero appofitus fit, bacille appellatione exprimatur. Vt42£, denotant quatuor 
radices uel res.Sic 8 2^,funt 8^|exprimutntur octo radices. 

^.Tertius chara ctcr, appellationem obtinet Cenlus uel Qjiadrafi,fic, ut mime- 
rus cui fit aferiptus talis chara (fler, ItaC appellatione appelletur. Vt4 ^.exprimun- 
tur quatuor ccnfus uel quadrari.Sicg 7 ^.firnt octoginta fepte cenfus uel quadrati. 

O.. Quartus character, reprxfentat nobis numera cubicum, fic,ut numerus hac 
nota infignitus,cubi appellationem habeat. Vt 4 ct, exprimutur quatuor cubi. Sic 
4?ct,funt quadraginta nouem cubi. Haud longe fecus exprimendos reliquos 
characteres, fi quibus erunt adiuncti numeris, cenlendum. Quare eorum tantum 
appellationibus.quid nimirum finguli fignificent,figura quadam reprlfefert tatis, ui 
deinde aut figrtificatione fignorum ■+- QC — exprefla, quorum nimirum illud. 
Plus 8£additionern:hocuero, Minus 8cf diminutionemfignificet, quod ad nume- 
rationis deferiptionem attinet, per haec qua: hoc loco proponuntur, nunc fatis ma 
nifeftum erit, 

A Significat 
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SIGNIFICANT AVTEil CHARACTERES, 
q quidem, Numerum • uero Radicem. 

%■, Quadratum tf., Cubum. 

yy, Quadratu de quadrato. fy, Surfolidum. 

yfc, Quadratum de cubo,uel contra, Cubum de quadrato 

Bfj-, Bilfiirfolidu fignificat. 

yyy, Qiiadratum de quadrati quadrato, uel contra, Quadratum quadrati 

de quadrato 

c<*-. Cubum de cubo 

yfy, Qyadratum de furfolido,uel contra, Surfolidum de quadrato. 

Tf^, Terfurfolidum 

yyfc, Quadratum quadrati de cubo, uel contra, Cubum quadrati dc qua. 
drato. 

Quia uero has numerorum appellationes in infinitum fefe extendunt, cum ex 
*nultiplicatione(ut que fempercotinuari pofsit) ipfe proueniant, ne imponendis 
nominibus tande infinitio nobis faciat ncgociu, per numeros naturali ordine po 
fitos,cum £C ipfi in infinitum crefcant,fingulas appellationes nominabimus,fic,ut 
primus characfler.<y:Numeri, Secundus uero, a^iRadicis nome habeat. Ta tius de 
de, y. qui eu ex multiplicationeradicis in ie producatur, & primo quidcmtPrima 
quantitas.&Pri etiam fyllaba notata, appelletur. Qijartusuerd rt- quia exmul. 
tiplicatione eiufdem radicis cum quadrato, hoceft, cum prima quantitate, iecun. 
do producitur : Se fyllaba notata, Secunda quantitas diritur. Sic charader 
quintus, yy, quia ex multiplicatione radicis cum fecunda quantitate tertio nafei- 
*ur : Ter fyllaba notata, Tertia etiam quantitas dicitur. Sextus eadem ratione, 
fyllaba quar : Quarta . Denicp reliqui omnes, quo ordine finguli nafcutur,eo eti- 
am fute initialis fyllaba: numero appellantur. 


T T P V S <i.V O M AE C Q.y AE I A M DICTA SVNT, 
fuis figuris ordine depinguntur. 

« 2 § 2 *3 


| Radix 

z 

{ j q) Cubus 

*o 3 
H cr 

d-% 

Surfolidus 

1 3 g 
d -0 3 

Biflurfolidus. I2 o-s 

a-o §• 

q ae 

i' 

V* 

«* 


bfj- yyy 

M ILa. 

Pri. Sc. 

Ter. 

Quar. 

Quin. 

Sex. Sep. 

5* 

Jp 

H 


f 

to 

c Radix 

3' Secunda 

M 

5' 

Quarta 

Sexta *S 


EXEMPLA NVMERATIONVM PROPO' 

nuntur fic. 


quantitas. 


Lq 


t* r 9 r* 

• u < -+■ 31 i — n < 

Lquar. (_pri. LN. Ira. 

Exprimitur,uel44 furfolidi,plus ( id eft 8 C) n quadrati , plus 51 numeri, minus fj 
radices, V el 44 quarta:, plus 1 1 primae plus 3 1 numeri, minus 53 radices. Similiter 

f* 

\ — ■ 

Lpri, lra, 


rbf^ ff** rtf, f, 

\ r J 3< •+■ 9< — 48< 

Lfex Lquar, Lfe, L] 



Exprimi 
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Exprimitur 25 biflinfolidi,plus 13 furfoKdi ,plus 9 eubi, minus 43 quadrari, mitius 
11 radices. Vel 2f fexta:,plus 13 quartae, plus 9 fecudte, minus 43 piim^niinusu ra' 
dices. 

Proinde harum regularum exempla, cum eodem modo, quo iri communi ne-- 
gociatione alias monetaijim,menfurarum St ponderum, atqj etiam quarumlibec 
aliarum rerum numeri, enuncientur, his duobus exemplis pofitis,puto iam facile 
omne pro pofitum exemplum exprimi pofle, quare de enunciationeiam fatis. 

ADDITIO. CstVVT II. 


N additione feribantur num eri cum luis chara cfleribus St lignis, nori 
aliter atep in communi numerorum uel phyficalium minutiarum tra- 
cflatione fieri con(ueuit,linea deindefub ordinibus d infla, omnes uni 
us chara cfteris, fcu appellationisnumeriinunuincolligantur. Quod 
fi horum fiimm a: tandem, una cum characflere St ligno cuiuiqj,fub Ii- 
nea,eo quo maxime collecflx fint loco,fcriptx fuerint , additio peracfla erit, 
EXEMPLA. 



Ter. ra. N 
7 "*■ s — ? 

3 -4-9 — 8 


Quar. N Pri 
7 ■+* s — * 

4 -n 11 — t' 


n> + 17 — »3 n -+- 1 9 — '. 8 

Quod fi in uno ordine numerus fuerit, cuius characfleri uel appellationi fimilis 
in reliquis ordinibus non repetitur, ille cum fuo charaCl ere St figno fumma: fub li- 
nea aferibendus erit.ut, 

7 quar. -+-3 ra. — f N Item 9 ter. 

4 quar. -f- 9 ter. -4- 6 ra. 8 ra. 

n quar. 4^ 9 teri 4- 14 ra — j N 9 ter. -+- s ra. 


Item 4 primis •+• 9 N 

addendae funt 3 primae — 4 ra, 

ueniunt 7 pri. -+- 9 N — 4 ra. 


Quod fi in fignis fuerit aliqua diuerfitas, fic quod numerorum unius appellatio 
nis alter -+- ,alteruero fignu — habueritmiaioris fuper minorem numeru exceflil 
perfubtradfionem cognito, is aimmaioris numeri ligno SC charaClere fub linea, 
quemadmodum alia, feribatur, ut, 

Pri. ra. Pri, ra. 

6 — 8 Item 6-1-8 

4 - f- 12 4 — 4 

»04-4 10. 4 - 4 


i PROBA SEV EXAMEN. 

— 4- JfO 

4- 2* 4- 48 

4-' 4* 8 

4-2* 4- 48 

COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS; 

Vt mmc comprobetur recfle ne an fecus in additione operatum fit, ne> 
cefleerit ut primo praeparetur tabula huic negocio deferuiens, hoc modo. Ac-* 
cipiaturad placitum numerus, integer uel fraChfs, eo deinde radicis loco polito, ci- 
us, prout quidem exemplorum quae comprobari debeant chara Cieres requirunt, 
fingulte quantitates ordine defignentur, atej notaris tandem his, una cum radice 
pofita,tabula,utfequiturparataerit r .A 2 tabv- 
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TABVLA COMPROBATIONIS. 


a 8 


1 2 1 4 | S | t6 | 32 | 6^4 I « 2 3 

1 2 ^ 1 S 12 1 

1 U i 1 br 1 -ir 1 I jri? 

1 ST5T 1 T05sT 1 

|3xl ‘ 2 il 4 2 | 1 iso-r?! S 2 Stt 1 'Whl |643?H§ 

l 22 riSif£|788'ffff! 

1 7 1 49 I 543 1 2 4°» | i6$7 1 *'7<S49 | 8 2 3J43 , 

|y7(S48o* |4ojy3«o 7 | 


Et quia tabula iam cft confecfla, exemplorum examen, redlenc an lectis com, 
putatio fit facfla, hoc modo cognofcetur. Refoluantur numeri denominati in fin. 
gulis ordinibus, fecundum unius numeri ex radicibuspofitis(eiusnimirumpcr 
quem probatio inftituitur) quantitates, in numeros abfolutos, fumptis interimi 
ijs in fingulis ordinibus, qui proprie numeri, nempe fimplices, appellantur.Proin. 
dc qui ex additis proueniunt fimplices numeri, in unum tamen prius collecfli, fiid 
coIle<flu,fiue totus is numerus, ei qui ex inferiori, hoc eftex famma colligitur, gqua 
Iis fuerittrccflre te operatum fcias, at contra fi ingqualis: reiterandam efle nimirum 
operationem ipfo errore admoneberis. Atq; inhunemodum, ultimum quidem 
per radicem pofitam 2. quod uero exemplum ipfum praecedit, per comproba- 
tum efle fcias. 

S E QV I T V R EXEMPLVM ALIVD. 

7 quint. -+- s ter. — 4 ra. + 8 N 

7 • quint. -h y quar. — it ter. — %t fe. • 

J4 quint. -+- y quar. — 3 ter. — 1 » le. — 4 ra, 4- 8 N 

Probatur hoc exemplum per 2. 

Numeri ordinis 

Primi 57 6 Secundi 344. 

Summa 920. Atq; totetiam unitates fimplices, ucl tantus numerus uenict, ubi 
fummafub linea pofita fimili modo rcfoluta fuerit. 

Idem exemplum probatum per 

7 






> -i- «y-h 


>4°6 2 ,}+ 
«33-5 bl J 


2 745 '4 


SV BT R i^fC TIO III 


N fubtracfiione id quod (obtrahitur, fub co a quo fubtra dio fieri de^ 
bet, ordine feribatur, fubduefla deinde linea, fmgularum in fubtrahen- 
do appellationum numeri a numeris appellationum (inultum, eius a 
quo fubtra effio fieri debeat, auferatur. Quod fi tandem refiduiuina eu 
cuiufq; chara (flere & figno, fublinea fixo loco pofiti fuerint, fubtra- 
(flioperacflaerit. Hictamenmaximerefpccflushabeaturfignorum -+- dC — .nam 
per illa quid fubtrahendufir,&f quid non, quantum deinde illud fit, de qtio fubtra 
<flfo fieri debeat, quantum fuerit initio, &C quantum fubtra cflioncnunc ei defir, co- 
gnofeitur. qua: certe omnia niftanimaducrtantur: difficilis erit omnis fubtra (flio, 
contra ucro: nulla non facilis, fi obferuentur. 


EXEMPLA. 

Pri. ra. N 

Ter. 

ra. 


7 - 4 - 8 -L 14 

s •+- 

7 


5 ■+■ S -+- 7 

s — 

4 


4 . ■+-. i ■+• 7 

i ■+• 

n 





. Primum 
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Primum exemplum eft facile, fecundum autem, quia in co non y tertia: 
tota: SC integre, (ed ha:,quatuo.r radicibus minus iub trahenda: funt. poftquam igi- 
tur? tertiae integite a fuperioribus fubtraefia: fuerint, 4 radices refiduo reddenda 
erunt. Quo fit, ut tt, 8 C non 3 radices, ultra 3 tertias in refiduo conipiciuntur. uc 


Ter. 

pri 

pri 

N 

»4 ~h 

9 

19 — 


9 4- 

12 • 

14 4- 

»4 


In his duobus exemplis fuperiorum memori nulla difficultas occurret.Nam 
cum aliquid totum 8 t integre fub trahi non poisit, nihilominus id quod maxime 
poteft, de fumma^eft detrahendum, quod reliquum deinde eft , perdiminutio- 
numfignum, — , uc communi apprehenditur notione, in debitum ponendum 
eft, quod ipfum inpriori exemplo cognofcipotcft. In pofteriori, cum 14 exponi 
debeant, prius uero s ciufdem appellationis, de iumma expolita fint, 22 iam per ti- 
gnum — notanda erunt. 

Pri. N Pri. N 


12 9 12 4 

S — 4 S — 9 

4 — 5 4 4- S 

In his duobus exemplis, cum in utroqj non s quantitates prima:, iedlia* in uno 
quidem minus 4 , in altero uero, minus 9 numeris fobtrahendatfint, 8 primis inte* 
gre lub tracftis,refiduis tandem id quod plus tequo iubtraefium cft,iurc accedere de 
bet. Quare in priori quidem exemplo, loco — 9, cum 4 accedant, tantum — y,in 
pofteriori uero loco — 4, cum 9 accedant, -+- y N pofitum eft» 


ALI V D EXEMPLVM. 

A toy 6 primis — 696 fecund. 

fabtra. 4032 prima: — ioog fecund. 
manent 31* iecundg — 2976 pri. 

Proba, fumpto radicis ualore 
2 

— 1344 
4- 8 efi 4 q 

— 94°S J 


— 1344 

— »344 


— 9288 
4 - ?o 7 2 -^ 

— i 83 <SoJ 


S*8* 

9288 


~~ »344 1 

> 

4 - $o $4 J 
— 9408 


V cl fatfta fubtradxone 


— 9408 

— 9408 


- 9072 J 

- » 33 *o 


— i83*o 
— 183*0 


Hacfienus qua: in fignis animaduertenda, oftendimus. 

Quod fi in uno ordine, uel in coqui fubtrahitur,ueIineoaquofubtrahitur, 
numerus fuerit, cuius chara (fieri in altero fimilis non reperitur, in fubtrahendo qui 
dem numerus ille cum fuo chara cfierc,figno tamen oppofito,in altero uero ordine, 
omnia, hoc eft, numerus, chara<fier St fignum,fub linea feribantur, 


A 4 
fubtrahantur 2 
manent 2 


EXEMPLVM. 
quar, — y radi» 

quar. -t_ 9 N 

quar, — 9 N — y ra, 


A 3 


Alia 
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ALIA D V O. 

8 pri. 4 quar. -+- $ ra» 

4 ter . 3 quar. — 8 N 

8 pri, — 4 ter. * quar ■+• s ra. s N 


ALI VD EXEHPLVM. 


Sep f fex. quin. Ter fe. prime quan. 

s -h 9 - «i -i-i 4 quar. — 4 ■ — s — 4 

i •+• 12 • — P + i°ra. -t-8 — 4 — p' — 6 N 

3 Jep. — i lex. -+■ ioqn. -+- J4quar. — 10 rai — 12 — 4 -f- j ■+■ <t bj 
PROBAE NVMERV’, AC RADICIS VALOR, 

. efto 2 


-h -z- *■*■-*- 


‘8?4 




COMPROBATIO, VEL EXAilEN OPERATIONIS. 

In examine fubtradiionis utere tabula in additione a nobis propofita, contra- 
rio tamen ufu,nam quod illic additur , hic iiibtrahitur. Necefle igitur,ut quantum 
fuerit numerorum fubtrahendi, fecundum fuorum chara dierum appellationem re 
folutione fadia , tantundem de alterius ordinis numeris, eodem modo refolutis, 
fubtrahatur. Quod fi tandem quod relinquitur refidui numeri iub linea folutioni 
rdfponderitjttt in hoc ultimo preemiffb exemplo apparet, non eft quod te halluci- 
natum fuilfe iubcradiione exiftimes. 


Idem ultimum exemplum examinatum, radicisualore 
exiftente 

Singulorum chara dierum numeri, pro ual ore radicis pofitefoluti,funt,in ordi- 
f quidem a quo fub trahitur, -h ? fg-= — ff 

ne <> fub trahendo ucro 

Lrefiduo deinde ■+- < 4 ffr — 3 

hoc eft, 

' srs 1 

. 4 78 S 

sUi 

•+■ 3 5^<?T 

poteft proba fabriliori etiam modo inftitui,ijs nimirum , qui poft illud, quo di- 
citur, Hoc eft, ponuntur, numeris neglediis. Sed per hanc iam fatis. 

multiplicatio, cap.iiii. 


B ( N multiplicationcjfcriptis ordinibus,linea item fub qs dudia,ut folct, 
I multiplicenturnumeri fingulorum charadierumfaperioris, cumfin- 
I gulis chara dierum numeris ordinis inferioris,atqj produdiis pofthac 
ungulis legitime in unum collediis, fi cuicp produdio tandem iuus 
proprius charadler& fignum, qua fic multiplicando ibrtiunturnu- 
meri,adfcripta fint, multiplicatio peradia erit. In hac autem numerorum colledlio- 
neanimadiiertendum eft, qualem chara dierem , quale item fignum , quilibetpro. 
dudius numerus fortiatur.Qiiantum igitur ad charadierem pertiner,hoc eft, ut fcia 
tur, qui characier fit aicribendus procreato ex multiplicatione numero, ex hac fub 
iedia tabula intelligi p qterit. 

'V. •- — ' , . TABV- 
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AlGEBR AB DESCRIPTIO. 

T AB V L A MVLT 1PLICATIONIS, Q_V AN T V M 

ad chara (fleres. 

I 0 I 1 I * I 3 1.4 I f _ I 6 | 7 | 8 | 9 | i° | «t | 

| N | Ka. | Pn. | Secun.|Ter. [Quar. | Qirin. |Sex.| Scp. |Octa. |No.|De [ 
cima dCcx. quanti. 

COMPOSITIO TABVl AE. 

Scribantur characteres finguli ordine quo ipfi proueniunt 8C numerantur, fic, 
iit character N. primus, locum primuiRadixuero character fecundus, fecundum; 
reliqui deinde omnes naturali ordine fua loca occupent. Super primo deinde cha> 
ractere, N fcilicet, figura nihili o pofita, reliquis omnibus naturali numerorum or> 
dinc, ab unitate incipiendo,fignatis, tabula confecta erit, cuius ufus talis eft, 

VSVS TABVL AE* 

In multiplicatione, duobus duorum characterum numeris inter fe multiplica- 
tur, qui fuper horum numerorum characteribus in prgfcriptatabulareperiuntur 
numeri, hi limul aggregati, fumma fua characterem producti in tabula oftendent* 
Porro quodadfigna ■+■ 8C — attinet, quale fcilicet unicuicpproducto fu adno> 
tandum, communis notitia atep intelligentia , ex fequentiurh exemplorum defert 
peione, expeditam nobis &C promptam rationem fuppeditabit. 

S E QV V N T V R EXEMPLA- 
8 pri. 8 N 9 fe. 29 quar. 

4 N _ 8 N 8 ra* 9 quar* 

3* pri. 7 z ter* 261 No, 

Initium ordinis numerorum femper reprafentare 
plus admonendus efi lector. 

ALIA EXEMPLA. 

8 pri. -+- P N 8 pri. -f- 9 N 

7 pri. •+■ 4 N s pri. ■+- 9 N 

3 l pri. ~h 3 6 N 7 2 pri. -h 81 N 

f6 ter. 4- 6} pri. 64. ter. •+■ 72 pri. 1 

' yfi ter. ■+■ pj pri, -+. 56 N 6 4 ter. .+. «4 4 pri. 4. 81 

In his duobus exemplis nulla eft difficultas, in utro q) enim omnes ftiperioris 
cum omnibus numeris ordinis inferioris multiplicandi lunt. Quare ficut lignum 
-t-ad omnes, tam multiplicandiquametiam multiplicantis ordinis , numeros eft 
politu, ita etiam finguli ex multiplicatione producti numeri ex equo eodem figno 
-+- notentur. Hinc regulam colligunt in Algebricis exercitati, Quod 4- cum -h 
multiplicatum, ■+• producat, qute eft notanda. 

ADHVC ALIA EXEMPLA, 

7 pri. -+. 4 ra. 

9 ra. 

v 63 fe. *+- ?<r pri, 

ALIA EXEIPLA, 

a pri. 4 ra. 9 ra, 

- 9 ra» 7 pri. — 4 ra, 

<sj fe. — }6 pri. «3 fe, — 36 pri. 

■ Prima exemplum eft facile, cu in eo tam 7 prima; quantitates quam 4radices, 
cum 9 radicibus multiplicari debeant. Secundi aute,8CtertfjexempIoruratio,cu 
fit paulo inuolutior,explicanda communi quadam(qusucrfaturin huiuftnodi re-* 
bus)notitiaefleuidetur. Infecundo, 7 primse folidg ac integrg cum 9 radicibus, in 

tertio, 
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tertio, 9 radices cum 7 itidem integris primis multiplicentur : lice tamen integrer eS 
nonfinr,fed quandam decefsioncm perpeffg fintpriuatiuo figno — ,neceflc cft,ut 
in multiplicatione tantum decedat, quantum rtOn legitime acCeilit ■, priori fummac 
procreata: ex multiplicatione: atep hic quidem, quantum 9 radices cum 4 radici» 
bus:illicucio,4 radices cum 9 radicibus multiplicate producunt, id quod perfignS 
diminutionis — fieri debet,fic, — 3 6 pri. 1 — 3 6 pri. Ex quo ratio intelligi po. 
teft, propter quam, fi multiplicetur -+- cum — , uel contra — cum -+- : non plus,fcd 
minus producatur, quod & ipfumregula quadam propofueruntin Algebricis ex» 
trcitati,quse eftnotanda. 


ALI VD EXEHPIVH. 


8 pri. — 9 N 

8 pri. — '9 N 

64 ter. — 72 pri. 

— 72 pri. -b gi N 

«4 ter. — 144 pri. -+- ii N 


? 8 
cum 3 3 
1466 8 
fi 
? 

% 4,6 6 8 


3 

3 prod u. 
9 


9 


Qyomodo s primee cum 8 pri. ut totum cum toto multiplicari debet, item 
quomodo s prima: — p N. cum 8 primis , Poftremo 8 primee etiam cums pri- 
mis — 9 N. fupra offendimus. At uero cum in hoc excmlo multiplicandi ra» 
tio minus fit perfpicua , eam explanare obiter hoc loco uolui, ut intelligatur 
fcilicct caufla etiam, propter quam , figno - — notatis numeris, non minus, fed plus 
procreetur, hoc quod diuerium quid , quam in fuperioiibus hadenus efthabi» 
tum,cirefolet.Multiplicenturigitur 8 prima: — 9 N.utdidum cff,cum s primis, 8£ 
producentur 6 4 ter. — 72 pri. Sed quia non cum s primis integris, uerum cti rjs, 
dctra^iione^N.irnminutis.muItiplicatioinftitui debet, plus quam par erat, priore 
multiplicationeeftprocreatum,quareutconuenicns producatur numerus,ratio» 
nedefedus in multiplicante, s primarnouies ex hocprodudo fubtrahenda* erunt» 
Atquirurfiim,cum non s prima*, fcd ha: minus 9 N. multiplicaridebeant, 9 N rur» 
fus nouies addenda funt. quod rumfte, quando minus multiplicaturperminus (id 
quod tertio ratione lignorum, -+- BC — in multiplicatione obferuari debet) Quo 
demum reddito, ucrus produdus numerus apparebit. 

Tribus igitur regulis his fupra propofitis,omnis multiplicatio,rationequidem 
fignorum -+■ & — abfoluitur: qua tamen, quia prima dC ultima coincidunt,adl 
duas regulas reducipofliint. 

Prima. 


Si fuerint eadem ligna multiplicantis 8C multiplicandae quantitatis,procrcatus 
tx multiplicatione num erus notatur figno affirmatiuo 4-, 

Secunda. 

Si fuerint ligna diuerfatnotatur produdus ex multiplicatione numerus figno • 
priuatiuo uel negaciuo - — » 


POTHST ETrAM ALITER HVIVS EXEMPI PRAE CE» 
dentis multiplicatio inflitui. 


Multiplicentur primo s pri. — 9 N cum 8 primis una , poffea etiam cum 
$TS.altera quantitate. Subtrahatur deinde, per caput procedens, poflerius produ» 
duma priori, SC/elinquetur uerus exmultiplicatidrieprodudus numerus, utfe» 
quituri 

Sprf, 


W*; 


‘MMi, 


9 


8 


ALGEBRAE DESCRIPTIO, 
pn. — 1 j N 8 pri. — 9 N 

cum 8 pii. cum 9 N 


6+ ter. — 72 pri. 7 z pri. — 81 N 

Producflorum fubtratflio» 

<s+ ter. — 72 pri. 

71 pri. ■ — • 81 N 


64 ter ■ — 144 pri. + si N 


SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVM IN N V M E* 
tis rationalibus. 

17 — 6, lioceftu 

cum 9 — 4 cum 3 


24 


i)5 


*4 


hoceft, 33. Bt tantum etiam funtu. quinquies, uelunde^ 
cies quincp , ut quidem multiplicatione patet, 
quod erat offendendum. 

ALIVD MVLTIPLICATIONIS EXEfePLVM. 

9 pri. n- 8 N — 3 ra. 

7 fe. — 4 ter. — g pri. 

63 quar, -4- 56 Te. — 21 ter. 

— }6 qn. — 32 ter, -+. i 2 quar. 

— 72 ter. — 64 pri. -4- 24. fe. 

73 quar. -f- 80 ie, — 3 6 qui. — izy ter. — <54 pri, 

PROBAE NVMERVS AC RADICIS VALOR. 

fit i 


* st 


Potelf etiam , cum iam fciatur, qualefignum cuiuis produtflo fit aferi» 
bendum 3 multiplicatio ad uulgarem modum fiemftitui, 

9 pri. 4- s N — 3 ra. 

7 fe. . — 4 ter.' — s pri. 


— 3 6 quin. ■ — 32 
quar. yg fe. 


ter. 

ter. 


. <?4 pri. - 
. 12 quar. 


■ 24 fe. 


73 quar. •+. s° le. — 3 g quiri. — 123 ter. — 0-4 pn. 
PROBAE NVMERVS AC RADICIS V A L 0 K. 
fit 2 


COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS. 

Proba hic non aliter inftituitur atcjjiniuperioribus, nempe perrcfolutiottefti 
denominatorum num erorum . Nec a iuperiori differt , nifi quod hic numerus ab- 
folutus unus cum altero multiplicetur , cu illic fimul additi,uslunus ab altero fub- 
tradlus fit. Tabula igitur.quam in additione praefcripfimus, huc etiam affuinenda 
erit , 8C ad multiplicationis refolutioriem adhibenda. 

B 


Dxuifio 
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DIVISIO. C^fV. V. 

I numeri diuidendi chara (fler femper maior eflet charaderefuf diui- 
^|j foris, uno irem charadere diuiforipfe fignaretur, fimplirifsitna & fa* 


I cillima eflet omnis diuifio. Etenim numero uel numeris diuidendi 
| fingulis in numerum diuiioris diuifi s.charaderis deinde diuiioris nu 
fi mero (quo fcilicetinmultiplicationis tabula fignatur) a numero, uel 
numeris charaderu diuidedi fingulis fubtrado, diuifio utiqj perada effet. Diuifio 
enim fic per exeuntesupibs numcros,fubtradio uero numeroru, quibus fignantur 
in tabula cliaradercs, ubi refidiius, uel refidui numeri finguli in tabulam multipli, 
cationis mifil fuerint : horum numeroru denominationes feu charadercs offeret. 

In fignis porro nulla fit plane mutatio. Qya: enim figna habet ipfe diuiden. 
<ius,illa eadem etiam in exeunte ponuntur. 

EXEMPLA SVNT. 

ra. (exe, $ ra Item io fe. (exe, 35 N 

N in 3 fe. 

ALIA EXEMPLA. 

n 9 ra. Item 1® fe., in 3 ra. 

|JM exeunt 3-} pri. 

ADHVCALIA. 


Diuidantur 

in 


9 pri, ■+- 4 ra. in 3 ra. Item 18 ter — n pri in 4 ra. 
exeunt 3 ra ij- N exeunt 4^ fe. — 3 ra. 

Sed quianonraro contingit, quod diuiforis charader maior quam diuidendi 
charader fit, pluribus etiam charaderibus quam uno, fignetur. Alia ratione igitur 
numerus qui proponitur, diuidendus erit. Nam tum diuifornumerusdiuidendo 
fubici ibi,ac uirgula interponi atep interduci oportet. 

Vtdiuidereuolens, s quar. in 2 pri. - — 4 N 
Item s pri. — 9 ra. in 4 ra, -4- ? N. 

Diuilbrcs iuis diuidendis tantum , ut praecipitur,iiibfcribat;acusrgulis deinde 
intericdiSjdiuifioncm abfolutam efiefeiat. 

EXE AI P L A. 


•5 S Diuifor 

. . 

8 quar. in 2 pri. — 4 N 


Exiens 
8 quar 

1 pri. — 4 N 


•2 g Diuifor 

r P 

Item 8 prt. — 9 ra. m 4 ra •+• 3 N 
Exiens 

? pri. — 9 ra . 

413* i 3 'N 


9 N in 3 ra. 
i N 

exeunt ; — 


ALIA EXEMPLA. 

8 ra. in 4 pri, 
8 ra. 


4 pn. 


uel 


N 


Afferriautcm huc neceffee.fi: tabulam, in multiplicatione, pro charaderibus 
produdorum habendis, expofitam . Nam quemadmodum in multiplicatione, 
numeri charaderum eorum quiinter fe multiplicantur, pro charaderibus produ^ 
d orum habendis, addendi: iicindiuifione iam, ut habeatur charader exeuntis 
uni us, diuiioris fcilicet charader denumero charaderis ipfius diuidendi iubtrahi 
debet. Perrefiduum enim numerum (fatim , in tabula illa, exeuntis charader ma- 
nifeilabitur: cum is nimirum fit, cui eftnumcrasrcilduus iupra' politus. Et haede 
integrishadenus pro inftituto noftro fatis nos dixiife opinor. 

Sequuntur 


ALGEBRAE DECSR1PTI0, II 

SEQVVNTVR REGVLAE QVAS ob- 
servari in fractionIbvs 
oportet. 

ENVNCI^tTIO. C^4V. I. 



jVantum ad enunciationem fractionum feu minutiarum, nulla eft 
uf hic difficultas, cum hae non aliter atqj in communi minutiarum tra- 
jji ctatione cnuncientur , nifi quod etiam uocabula feu characteres 
mSBgA fuis appellationibus efferantur ,8£ horum quidem primus, fi duo fiie- 
| gSA\ s m> . ^ l i rint T numeratorem: alter deinde, ipfum denominatorem fequatur. 
Quod ii unus tantum fuerit minutia* character,ad minutia: numeratorem illum 

pertinere fcias . - V t minutia - enunciatur, tres numeri diuifi in octo radi- 
r s ra. 

ccs. Item | pri. funt feptem primae diuiffe in 9. Simili modo alias minutias om- 
nes efferri oportet. 

ADDITIO ET SJTBTR^tCTIO. 

Caput 1L 

p’ Ro addmone,addanturfractiones,proutcommunis earum tractatio 
ii requirit. Qui deinde characteres numeratoris QC denominatoris col- 
lecta: minutia: flnt, offendet tabula in multiplicatione deintegris ex- 
polita. Idem ufuuenit etiaminfubtractione,inqua itidem una mi- 
nutia de alia fub tracta, characteres refidute minutia: tabula integro 
rumfupra propofitaofferet. 

EXEMPLA ADDITIONIS. 



i? pri. - 4 - 14 ra . 

iT pn- » 4 - ra. 

Item | pri. ad | ra. 

18 'N 


* ALIVD EXEMPLVM. 

48 N ad 48 N uen 192 pri, -t- ra. 

7 pri, »2 ra. — j pri. 84 fe. « ter. 

ADHVC ALIVD. 

| N ad 5 pri. ue, 1 pri. •+• 4 N 

9 


3 » 

i ? pri. 16 pri 

j"N ad 4 ra. 


ALIVD. 

9 ra. 4- x pri. ad 21 ter. — 8 pri. ue. 21 ter. -+■ 9 ra. — g pri. 
j<s fe. ji ' jtf fe. 


Vel in minimis,quantum ad numeros & characteres,ueniunt, 
7 fe. 4- ? N — 2 ra. 


u pri, 


B 2 


Exempla 


i 6 quar . 

4 ra. 

•S pri. 
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EXEMPLA SVBTRACTIONIS. 
ry quar. ♦ ' 14 ra. 


de 


jt q uar, 
31 le. 


pn. 


Item 




de 


l_n 

4 ra. 


Vel in minimis, &cac. 


i* jst 


*- 14 ra, 
~N~ ; 


4S N 


*x ra. — 3 pn. 


A L I VD EXEHPLVM. 

1P ra. -4- ?7<r N 


de 


84 pn.- 


uclde 


48 N 


. , ie. 7 pn» 

Sunt dux fubtradiones j manent autem, ratione quidem prioris 
69 iz ra. 4- ; n fe. — 297S pri. pofte. 576 ra. — 480 pri. 

uero 


tl qr. 


S4 ‘ e * 


008 ie. — 504 ter. 

Vel manet ratione prioris 
^ 6 — — 4 — ra * quod probari poteft» 


21 ter. 


84 pri.’ — 2» fe. 

OPERATIO SVBTRACTIONIS PRIORIS. 

6912 ra. •+• 312 fe. — 1976 pri. 


4032 pn, — 1008 ie. 


48 


TT 


i oy<> pri. 


69 i> ra. 


-LBL 


de 


ijt ra. 


T7* N 


• 696 fe. 


84 pri. — 


fe. 


6 j quar. -+• taos fe. — 5-04 ter. 

Pofterioris fubtradionis calculus quia eft faciIis,ideo etiam 
relinquitur. 

ALT V O EXE AI PL V AI. 

pri: ■+■ 4 ra. ^ 9 ie. ma. 8» quin. — 64 ter. 


9 ie 


pri. -t- s ra. 
fe. - 6 N. 


de 


8 pn. — 4 ra. 

ADHVC A L I VD. 
fe. -4- 16 pri. 


. ie. — 6 N 


72 quar. — 56 ter. 

11 fe, - 
2 fe^ 


7 pri 


MVLT IV LICEAT IO ET DIVISIO. 
Caput II L 

|Ro multiplicatione,multiplicenturnumeri, numeratores fdlketdC 
I denominatores, prout in communi tradatione id fieri folct, interfe: 
| produdorum deinde charader es , quem quifcp fortiatur , dabit ta- 
g bula fuperius pro haere expofita. Idem fit etiam indiuifione,ubi itu 
idem una rnimitiainaliam primo, ut moris eft,diuifa,numerorum ex* 
euntium charaderes ex fuperioribus petendi erunt. 

EXEMPLA MVLTIPLIC ATIONI.S 
■t ra. . t 8 N 6 pri. •+• 8 N _ if ra. 

~ “* 7- Uem p ra. cum i~N 

t6 ra. iy pri. 4- 2® N 

• r-T- oro. * — 

4 J pn. 



S pn. 
produ, ■ 


pro. 

ALI V-D EXEHP L V M. 

fe. — 8 pri. 4 ter.~ 




■4N.'- 


7 fe* 


■ S ra. 


- 8 prr. 


prodis 


cum 


ALGEBRAE DESCRIPTIO» 

4 ter. ■+■ y ra. 

producuntor 

ADHVC ALIVD. 

a8 fex. •+• 3y ter. — 32 quin. — ■ 40 fe. 

7 fe- — s pri. de 4 ter. 4- y ra. 

i ra. -t- 4 N 7 fe ‘ — 8 pri. 

iy ter. — 4 fe. — 32 pri, 

ALIVD. 

7 ter. + u N cum 7 ter. 12 N 

8 pri. 8 pri, 

49 fe p. — 1 44 N 
produ, ,54 ter, 

ADHVC ALIA. 

7 pr>*‘ , . ■ , 7 pri* 4- 8 ra. 4 ra. 

TST cS4ra.s-N.Item } (e _ _ n , N cum — pri _ - , N. 

, 7 fe. ■ — 14 pri. 32 pri. — xso ter. — 192 Ce. 

P rodu \ 2 ter. P r0 * iy quar. — <jo pri. 

Eft huius fecunda: multiplicationis duplex operatio. Vna quidem, ut ante mul' 
tiplicationem, — 8 N in multiplicante,ad eandem cum 4 radicibus reducantur de 
nominatione. Eritcp tum multiplicationis huius modus, qui eft fuperiorum exem 
plorer. Altera uero,ut ficut dug funt in multiplicante diuerfte inter fe quantitates,fic 
etiam duc inftituantur multiplicationes. Vna quidem cum ~~ } altera deinde c3 
— 8 N , 2d quod iecudo producetur, id a priori fubtrahatur,8£refiduumproduda 
ex multiplicatione minutiam manifeftabif.id quod quiuis ex communinotitia de 
prehendere poteft. 

EXEMPLA DIVISIONIS, 


t-v. .« 2 N 8 ra. , 8 ra . t N 

Dmidan.— a te — pri- uclcoat. — ri . m — 

exeunt in minimis | N, exit iy N 

ALIVD EXEMPLVM. 

iy fe. 4- 10 ra. ...... 6 pri. 4- 8 N ' 

• u 'ta ~ diuidanturm -»• - 

exeunt 4? fe. 4- 60 ra. 

24 pri. 4- 32 N 

ALIVD EXEMPLVM. 

? fe. - .4 pri. . ia ipm. _ N 

1 ter. 8 ter. cxu 4 1 * 

Sic 7 fe -TH Pri . jn 4 r , - , N 

«c. ,10ccft tst uehnmini,nis ~s"pi. 

RE GVLA PROPORTIONVM. 


Regulam de proportionibus, qua: nunc redo ordine fequi deberet, cum qui- 
uis partim ex communi ipfius deferiptione, partim exijs quae hadenus funt come 
morata, quomodo haec in integris atep etiainfradionib. tradari debeat, facile co- 
gnofcatiLedori fatis me faduru uno duntaxatatqj altero exemplo fum opinatus. 

B 3 exempla 


4 1 


BREVIS REGVLARVM 


EXEMPLA AVTEM SVtiT 

huiulmodi. 

Primum, 6 N alicuiusreiualent j primis aureo- 
rum, quanti 7 ra. + 1 pri. eiufdemr.ei. 

7 fe. + 1 ter. 

Fam m 

Secun. 6 ra. ualcnt 9 pri. aureorum, quantum emi- 
tur 4 fe, — x ra. au. 

Facit » pri. - 4 N 

i N 


3 ra. -t- 4 N ualent g fe, h- 4 pri. 
8 ter. — 4 ra. 


Tertium, 
quanti 

Facit 6 4 fex. -+- 32 quin. — ^ 32 ter. — 1 6 fe , 
3 ra. + 4 N 

Vel quantum emitur s ter. — 4 ra. aure. 

Facit 6 ter. •+• s fe. — 3 ra. — 4 N 


2 pri. 


ra. 


HVIVS EXEMPLI EXAMEN. 

Qyantitates proportionales, quantum ad partem priorem, 
Prima, fecunda, tertia, quarta, 

3 ra, -h 4 N , s fe- -t- 4 pri. , s ter. — 4 ra. , 64 &x. 4. 

3 n 


RESOLVTAE SECVNDVM VALORES QVANTITATVM- 
$><j 00 



S(cs c 


ALGEBRAE DESCRIPTIO. J $ 

Quantitates proportionales, quantum ad partem pofterforem. 

Prima, fecunda, tertia, quarta, 

t fc, .j. 4 pri. , jn, + 4 N , ster. — 4 ra. , 6 ter. s 

* pr»t 

RESOLVTAE SECVNDVM VALORES QV ANTIT AT V M. 



PROBATIO S E V EXAMEN. 

Probanturhuius regule exempla per numeru loco radicis pro arbitrio iumptir. 
fi per eius quantitates, ungula: propofiti exempli quantitates folutx fuerint. Hoc 
autem apparet inexemplo pranniflb ultimo, cuius quidem numeros chara cicrum 
fingulos, primo per numerum binarium, fecundo deinde per tertiam unitatis par' 
temfolutosfuifle uides. 

SIMILI MODO ET IN FR A cmONIBVS EXEMPLA 
proponi poliunt. 

\ ra. ualcnt f , quanti j- fe. Facit 

f ra. ualent| CII' quan. Facit 7 f 

■ N 13 le. p u. 

NVNC DE ^EQJs^TIONlBtsS, 

Q_V AE IN SOLVENDIS E X E M P L I S, M V-L TI- 
fariam fele o flerunt, dicendum erit, 

1 Aquatio, uthocloco firmitur , prout etiam ipfius uo cabul ilrvuoy in* 
dicat, eft, ubi duce res uel quantitates inter fe aequales clTe proferun. 
cur. Et quoniam per has Algebrce regulas obfcura numerorum ex- 
plicantur aenigmata , quae quidem ubi fecundum conditiones fiias 

latq) hyporlicles , per has regulas examinata fuerint.accidit tandem, 

ut aliquot quantitates, una cufuis numeris, inter fe aequentur, Quce quantitatum 

collauo 


Itf BREVIS REGVLARVM. 

collatio, cum prima fronte obfcura & minus perfpfcua appareat 3 ut planius, &! cla- 
rioribus ucrbis.tanquam ob oculos, ponatur, neceffe erit. 

Proinde multa: licet fint aequationes ac infinita: quodammodo,cum diuerfa* 
propofitomm anigmatum fupputationcs fubindealiam atqj aliam poftulent,tres 
nihilominus tamen ex his, priores atep etiam prtecipuas (cum quod noftra tracta, 
tio non plures requirat, tum etiam quod tribus ijs perceptis ac cognitis,facilereIi- 
quas etiam conftituere,8£ijs comode uti quifpiam poisit) in pneientia ordine de- 
feribemus. est itac^ve prima aecl.vatio in qua unius quantitatis 
uel characterisnumerus unius chara Acris numero aquatur. Secvnda ve- 
ro et tertia a n Q_v ati ON es iiint, ubi tribus characteribus confi- 
gnatis numeris, illic quide naturali eoru ordine, hic ucrd iam uno, /am duobus uel 
pluribus, obferuat(fordineinterrupto,omiTsis characteribus, numeri duorum uni, 
uel contra, unius characteris numerus duobus gquatur. Et dc his tribus nunc dein 
ceps ordine dicemus , dC primo quidem de proceflu equationis prima:. 

^EQy^iTlO VRIM4. 

gpiggpsp Rima aquatio cft,ubi duce quantitates uel duo numeri, diuerfis cha- 
jKjaip! ractenbus fignati, inter fe aquales effe proferuntur. Diuiditur in 
pSg|jj I iac , ut regula deproportioibus precipit, minoris uel debilioris chara 
IU I Acris numerus, in nurneru characteris maioris feu potentioris. Quia 
aute numerus exiens modo ipfius radicis, modo quantitatis cuiufda 
ualorcm exprimit, ubi radicisualoreexprefferit, quaftionituftatim fatisfactuerit, 
atqj omnia peracta. Quod fi fuerit ualor cuiufda quatitatis, numeri exeuntis radix 
inueftiganda , atqj perinueftigatam illam tandem quaftiontrcfpondendumerit. 
Huius autem aquationis demonftratio & fundamentum eftipia dePioportioni- 
bus regula. Radicum deinde inuentionis tractatio, ut que amboin communi nu- 
merorum fupputationeplcrumcp demonftrariiblent. 


S B Q_V V N T V R EXEMPLA, 


s radices 


16 N. 

z 

S prima 


is ra. quot unitatibus a ematur 

z 

6 fecunda 

aquantur 24 p n ; una radix. Facit 

4 

4 quinta: 


u quar. 

5 

quantitates. 





Hac nunc perrefolutionem cxaminaripotcrunt. 




ALIA EXEMPLA. 


s prima: 


}Z N 

. 2 

9 fe, aequantur 

ra. Facit una radix 

2 

6 ter. 


384 ra. 

4 

4 fex, 


ros ter. 

3 



ADHVC ALIA. 


6£ pri. 


34 N 

X 

5 » i fe. aquantur 

3 ? ra. Facit una radix 

2 

6 \ ter. 


4ji ra. 

4 

4| fexta. 


iz 6 ter 

3 


Sic alia huius aequationis exempla praferibi poflunt a tep folui 
etiam>utpracipitur» 


•cquuntw 
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S EQV NT V R NVN C QJ? D ^4 M 

AENIGMATA SEV Q_VAESTIONfcS, Q_,V O R V M 
. folutiones tandem hanc primam aquationem requirunt. 

Primum. Inuenicndus eft numerus, a quo primo eius £,dcrdi 

duo deinde y fubtradhs, 13 tandem, uel 27 maneant» 

Facit 28 1 uel 60 

PRO HVIVS ATQ^VE ETIAM OMNIVM S E Q_,V E N> 
tium,ac aliorum qua: forte proponi poliunt, exemplorum 
tractatione, fequitur Canon quidam generalis. 

In omnibus exemplis qua per has Algebra regulas folui debent, iggAIWf 
loco eius qui quaftioni fatisfacere debeat numeri, Radix feu una res, tanquam ali/ 
quid id effedequo quariturfignificans,ponendaeft:ea deinde, ac fi uerusfolutio- 
nis numerus enet, fecundum exempli hypothefes examinata,inlinetandemid 
quod uenire debeat, numerus fcilicet quaftionis Ucrus, fefe offeret, quare duo 
aqualia inter fe. Sed quia hocquodultimd uenit, cum propterinufitatos huius 
regula characteres quibus exprimitur, non tam perfpicuum iit, ut prompte intel- 
ligi pofsit, ulteriori operatione opus erit, qua nimirum per diuerios operationum 
canones abioluitur.Cuiusrei exemplum efto tale. 

Qjjis efl: numerus, cuius una tertia quater fumpta , 11 faciat? 

Hocexemplum talem habet fupputationem. Loco numeri , ut dictum cft,cU/ 
ius una tertia-, 8£r eliqua, ponatur i radix. Et quia exemplum habet, cuius una ter. 
tia quater fumpta , ii faciat, de radice pofita una tertia accipienda,atqj accepta, mos! 
ea quater fumenda erit. V eniunt autem fic f ra. qua: cum ex hypothefi ‘ * eile de/ 
beant, erit unum alteri aequale, ex quo dicta efl: aequatio . Cadit autem in aequatio/ 
nem illam quae iam deferipta a nobis eft. Numerus igitur characteris debilioris in 
numerum fignificantioris diuidendus,ac per exeuntem tandem quaeftioni reipon 
dendum erit. Veniunt autem 8|, numerus de quo qugrebatur.Quod nuneexami/ 
nari potefl: in hunc modum. 

EXEMPLI EXAMEN. 

Numerus ille de quo quaeftio erat,iunt 8 . Et quia eius una tertia, 2* fcilicet 
quater fumpta, n faciunt, operatio bona efl:, uerus etiam numerus inuentus. 

PRO CE S SV IGITVR NVNCjQlVI GENERALITER 

in omnibus exemplis feruari debet, praemiflo, primo politi exempli 
operatio fic fe habebit. 

Ponatur numerum illum de quo quaeritur, effle i. ra. cuius nunc 

nimirum %. ra. fubtracta 

manent £. ra. atep de his tandem 

f eius , quaefunt T * ra.iiibtractis 

manent y§ ra. 

ij uel a 7 N : aequales. 

Facta igitur diuifione,utpraeceptum efl: , debilioris characteris num eri in nu/ 
merum characteris fignificantioris ; ucniunt radicum ualores utpofitifunt, as -§ 
fcilicetrefpecturj, <5 o deinde relpectu numeri vj. Quod nunc quidem de utrocp 
probarifeu examinari poterit, 

C Exemplum 
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EXEHPLVH 5ECVNDVH, 

Diuidantur 40 in tres partes fecundum rationem Subfuperbipartien.' 
tem tertias continuatas. 

Facit 7 ii uU 205«, 

OPERATIO» 

Efto i ra. prima 

quare i>- ra, fecunda 

ac ra. deinde, tertia pars erunt. 

Summa igitur ra, aequales 40. N 

POTEST OPERATIO ETIAM 1NSTITVI, INCIPIENDO A' NVMBo 

ro feu parte proportionali media, uel ultima eriam,fi placeat, 
utfequitur. 

Prima f ra. T f ra. 

Secunda 1 ra f ra. 

Tertia pars i\ ra. 1 ra. 

* Summa s^ra. uel i^f ra. aequa, ‘ 40 N 

T ertium, Diuidantur 40 in tres partes, 

V t cum has, primam quidem in 4 , fecundam uero in 5, ac tertiam de' 
inde in 6 diuifero, exeuntes numeri in Subfuperbipartiente tertias ratio-* 
ne continuentur. 

Facit P arr€S q i ”dem 11 22 V' 

numeri uero rationis 2|f 3f£r 

Vcl.utcum has, primam quidem per 4 ,fecunSam uero per ?,acter^ 
tiam deinde perc> multipIicauero,produ<fH numeri in Subfuperbipar' 
nente ternas, feu fi mauelis,inDupla ratione continuentur. 


Facit quantum ad ratio' 



1 

r < 

f partes quidem 

9 tH 

«ttt «7rrf 


I 5 

i numeri uero ra. 


6 !tH ,c «rtj 


nem «> 1 

partes quidem 


'* °47 ' 447 


L -1 

nuineriuerora. 

I02 4 ? 



OPERATIO EXEMPLI Q_V A N T V M AD 

DIVISIONEM. 


Diuifionis Rationis 

Diuifionis 

Rarionis partes. 

Prima 

1 ra. 

4 ra * 


r^ra. 

Secunda 

2-Lra. 

-1 ra. uel 

i ra * 

To ra . 

Ter. pars. 

4^ ra. 

H ra * 

i ra. 

h ra. 


7 i 

uel 

ijg-ra. 

Aequales 40 N. 8 Ccx, 


OPERATIO EXEMPLI Q^VANT VM AD M V L T I P L 1 C ATION E M* 

Ratio 


ALGEBRAE DESCRIPTIO. 
Ratio f Ratio 

Prima i * 4 i 


J 9 


4 


Secun. i| ra. <s| ra. f ra. i ra. 

Ter.pars uj £ i 

Et ucniunt 

4x? ra. aqua. 40 N. uel i^z ra. aqua. 40 N. 

4. Groflus ualetio nummulis, 24 uero grofsi florinum conftituunt. 

Aliquis nunc florinum permutans,totpro eo groflos , quot nummulos 
cupiens, quoritur quantum utriufqj recipiat. 

Facit, utriufq} recipiet dC habebit nf r 


OPERATIO. 

Vna radix grofs. &C 1 ra. num. 8 !cx. 

V eniunt, facta operatione, 2$ ra. «equa. 24 N, 

5. Eft area quaedam quadrangularis,continens in fuperficie 588 areolas* 
inter fe 8 C toti fimiles . Quia autem huius area: longitudo ad latitudF 
nem eft, ut 4 ad 3 : quanta ipfius longitudo,latitudo item fit,qua:ritur. 
Facit longitudo quidem 23 , latitudo uero 21. 


operatio. 

Longitudo 1 ra. uel ra. 

Latitudo- ~ ra. 1 ra. 5 Ccx. 

ueniunt \ pri. uel 1 ~ pri. aequa, ygs N. 

6 , Dux in caftris fuo fub imperio habet aliquot mille milites. Quoniam 
autem exercitum quadrata figura tantg amplitudinis,quanta fieri pofsit, 
inftruere conatur,pr/ma'q? inftructionc fpecie quadrata perfecta,refidui 
manent 284 milites:quod fi in fingulos ordines unum duntaxat militem 
adieciflet, tum ei 25 ad abfoluendam quadratam aciem defuifTent. Qua:/ 
riturigitur,quotfubfe dux ille milites habuerit. 

Facit 24 mille milites. 


1 ra. 

« pri. 
234 N 

1 pri, -j- 284 N ~ 


OPERATIO. 

1 ra. •+■ 1 N 
1 pri -j- 2 ra. +1N 

— 

aquales * pri. .+. 2 ra. — 24 N. 


ADMONITIO. 

Hic, licet duorum characterum numeri , tribus trium characterum numeris 
aquentur,fed quia characteres in diuerfis ordinibus unius fiint appellationis , per 
illas duas communes notitias, quarum una quidem eft: Si aqualibus aqualia ad- 
ijciantur , quod 8£ tota aqualia fint. altera uero: Si ab aqualibus aqualia auferan- 
tur, quod 8 C reliqua fint aqualia :per additionem 8 C ablationem huic fuccurritur. 
Erit itaqj.hocfacto, huius aquationis exemplum, utfequitur. 

30S N equales 2 ra. 

Vna igiturradix,numerusfcilicetmilitum unius ordinis in prima acie, 15-4. 
quare uniuerfus militum numerus 24000, qui erat inueniendus. 
r - C 2 Potcft 


BREVIS REGVLARVM 

Potefthuius exempli operatio, fi placet, etiam 
iicinfiitui, 

ra, inie. i ra. — iN inle. 


ipn. 

N 


t pn. 


i N — ^ ra, 

z 84 N 


quare i pri. — */ N tequa. i pri. -+- 235 N . — z ra. 
7. Eft numerus unus ad alterum fefquiquartus.Quoniamautemde 
maiori S ablatis, minori uero numero 8 uel 4 additis, colletflumadre* 
liduum irrationem conftituit, quinam fint illi duo numeri,quEcritur, 
Facit, ubi quidem addum 

tur ^ s » * 6 t7 maior, 13 uero minor 

(_4 uero, t4 T ^ nfy 

OPERATIO» 

Numeri rationis refiduum 

1 ra, f ra, 1 ra. — s N. 


Quantitates proportionales, 


colle, f 9 

fra, h- ^ N 


1.4 


N, 


{; 


8 N ut y, x. Qttare 


N equal. y ra. — 40 N 


*. Numerus in tres partes diuifus eft. Quoniam autem prima parsre/ 
fpecfiudiuifi, fubfequialteram : fecundauero, fubduplam: ac tertia dein- 
de.&ipfa refpe&udiuifi, poftquam tamen 4 aliunde acceperit,fubfe£ 
quitertiam rationem confiituit,quantusfitipletotus numerus, quantg 
etiam fingulse partes, qugritur, 

Fadt,Impofsibilc,cum tertia pars nihil fit, propterca quod duabus 
prioribus totum & plus etiam conueniat. 


Totus quidem numerus 
Vel fecit prima 

Partes uero *-!-£ 


fecun» 


Id quod examinari potefi: in hunc modum: 

Totus di* Partes uero 

uifus prima fecunda tertia 

4 rr *fr HJl. 


Pars prima 


totus diui» 


Aequales numeri, bene igitur. 


pars iecun, 

2 fr 

bis 

4fr 

Totus diuifus,beneigitur. 

— t 



ALGEERAE DESCRIPTIO, » 


— -f- r Tertia pars, 

■+■ 4 

Totus diuifus. 

iunt 3 3 {x 

4 rr 

cum 4 

cum 3 


produ. jJyt produ. i3rr. 

Igitur bene operatum. 

Aequales numeri. 


Quod fi loco rationis quam habet fecunda pars ad totum, Subduphe 
fcilicet,Subquadrupla pofita fuerit» 

Veniet fadta op cratione, 

T otus quidem numerus 6 

Prima fecun. tertia. 

Partes uero 4 x\ \ 

OPERATIO PARTIS PRIORIS. 


Totus diuifus. Prima fecunda tertia pars, 

i ra, f ra. i ra. \ ra. — 4 N 

Quare t ra. — 4 N aquales 1 radici. 

Vel additis St fubtracfhs, ueuiunt ra, aqua, 4 N,&Tca» 

Poteft etiam operatio aliter inftinii , fi radix unaloco alicuius 


Partes 

partisponatur,fic. 

Partes 


1 ra. 

Totus 

Totus 

!«• 

q ra. t ra. 

2 ra» 

.1 -J ra. — 4 N 

t \ ra. — 4 N 


i | ra. aqua. 

Aequatio. 

4 N. Item ra. aqua» 

4 N, 


OPERATIO PARTIS POSTERIORIS, 


Totus diuifus f ra. 

ira» Totus diut» 

1 ra, ^ ra» Vel 

f ra, *£ ra, 

| ra — ■ 4 N 

i-| ra, — 4' N» 


«9. Sunttres numeri, quorum primus & tertius noti, 49 & tt, medius 
ignotus, Qy ia uero,quam rationem habent primus 8£ tertius inter fe,illa 
eadem eft&exceiTuS primi fupertnedium,ad exceifummedrj fuper nu- 
merum tertium, quantus ergo medius numerus fit, quaeritur. 

Facit' i7y§ quod probari poteft. 

OPERATIO, 

Primus medius tertius. 

48 1 ra. i» 

48 N — i ra. « ra» — « N. 

Confidcrato iam, qua fint quantitates proportionales, qua deinde proportio- 
nalium quantitatum proprietas, ueniuntultimo. 

19 ra, gqua, * ioy<s N, BCcx, 

C j 


Sic 
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i* 

Sic inter 


f4* 30 3j 

i 8 } bC 6 medius efl 7 

i t H 

L 21 »4» 1 <sf 

Sunt autem numeri medietatis Harmonicai. 


10 4 Sunt tres numeri, quorum primus 8c tertius noti, 48 & it, uel 24 
8c u, medius ignotus. Quia uero, quam rationem habent primus & ter/ 
tius inter fe,illa eadem eft differentiae medi) & tertr) ad differentiam pri, 
mi& medi}, quantus ergo medius numerus fit, quaeritur. 

Facit 41 uel 20. quod probari poteft. 
u. Diuidantur 61 in 9 uel 6 partes Arithmeticxprogrcfsionis.&feffo 
qudd prima pars,uel primus ac minimus numerus fint<5, qui iunt odo, 
uel quinqs reliqui? 

Facit refpedu quidem diuifionis 
in \ nouem 6 h' 6 h- «tt & «?s* 7s* tH* . 7i' 

t fex uero yf Vj 11 «f 14I 


OPERATIO. 

6 N minimus nu. 6 N minimus 

1 ra. excelTus communis uel 1 ra. max. nu. 

< N -f- 8 ra. numerus ul. 1 ra •+■ s N aggrega/ 

&car. ti dimidium. 

Sicnumerus 49 diiiifus, fada opera tioneueniunqrcipedu quidem diuifio. 
ilis eius in partes. 

. nouem Impoisibile 

in fex uero 6\\. 7ff. 8 pf f . 10 
12. Eft quidam rex,funt principes, comites <3? milites, quot autem 
rex fub poteffatefua habet principes, in duplo plures fub fe comites ha/ 
bet iinguh' principes : in quadruplo uero plures (ub fe habent milites fin/ 
guli comites . Quia uero militibus numeratis, inuenituf, quod du-* 
centefima eorum pars nouencuplam rationem ad numerum principum 
conftituat: quot igitur nunc principes fuerint, quot item comites ac mi' 
lites deinde, in dubium uocatur. 

Principes Comites Milites, 

Facit iy 4yo 27000 

Quod fecundum aenigmatis hypotheiesexaminaripoterit. 

OPERATIO. 

Principum Comi. Mili. 

Ponatur 1 ra, & erunt 2 pri. 8 uero fecundae 
atep tandem 

1? aqualis 9 ra. 

13. Eft aedificium quoddam 7r#?«AANAa>s fecundum quatuor cius late/ 

ra extrudum. 


A L G E B R AE DESCRIPTIO* *3 

ra extru<fttim,cuius altitudo cum ad fuam longitudinem Superbiparti^ 
entem tertias, ad latitudinem uero.Duplam felquialteram conftituatra' 
tionem,altitudine deinde cum longitudine, ac produtfto tandem cum la 
titudine multiplicato,nUmerus 39230. ulnarum producatur, quantae 
huius acdificij fingujg dimenfiones fuerint, qugritur. 

Facit yy Altitudo, 33 Longi. 8CzaLatitudo* 

OPERATIO. 

Altitudo 1 ra. if z| 

Longi, $ ucl i ra. if 

Latitu. f f Vel ira. 

Facfta multiplicatione ut pracipitur,ueniimt 
~f fc. uel J ° fe. uel 4/ fe. aquales 3993° N. 

14 Murus, cuius longitudo quidem in 3 x ad latitudinem,altitudo uerd 
in quincupla ratione ad longitudine coftrudlus eft,ab Artifice tandepSo 
coronatis redimitur.Qyoniaaute, cupro fingulis uirgis,ut dicitur, ex/ 
trucdis , tot coronati, quot ipfe murus in latitudine uirgas habet, expofiti 
fint,que'na huius muri altitudo fit,logitudo ite,ac latitudo etia,qugritur* 
Facit 3 y Altitudo, 7 Longi. dCi Latitudo. 

OPERATIO* 

Altitudo y uel 1 ra. 

Longi. 1 ra, } is 

Latitudo J- h uel ira. 


xf$ 

Nunc quantum ad folutionem,dicendum eft 
Corona. 


Vina I 

r » f ■? 

r 

■ 

1, ra. quanti < flyfc* 

Facit S srar tef, X. sioN 

1 

L ■ l f 

Vi’ 


ty. Diuidantur 72 in quatuor partes, quarum prima fit una feptima fc 
eundae $£ tertia, fecunda uero 7 tertip 8 >C quartp, tertia autem x quar- 
ti prim£,qu£ritur de partibus. Facit. 

Prima fecunda tertia quarta pars, 

4 i “4 *° i 3 6 

operaTi o* 

Ponatur primam partem c(Te 1 radicem , erunt ergo fecunda & tertia partes fi. 
mul 7 radices, ac quarta deinde id quod eft reliquum, nimirum 72 N — s ra. fic. 

• Prima fecunda 8C tertia quarta. 

1 ra. 7 ra. 72 N . 8 ra. 

Et quoniam ex hypothefi, fecunda pars eft tertia: 8 C quartte partium una quin 
ta: partes coniungendo, erit hac ead£m fecunda Omnium trium , hoceftiecundae 
tertia 8C quarta partium, una fexta. Ex harum igitur aggregato, quod eft 72 N — 
> ra, una feXtk fumpta, per eam quanta fecunda pars iola fit, manifeftalritur. 
;j / Qua 
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Qiirc quidem cum fit iam nota, & tam per fubtradionem nota erit. Partes igitur 

Ungula:, ut fequitur. 

Prima fecunda tertia quarta, 

* ra. 12 N — § ra. 7 £ ra, — 12 N 72 N — s ra, 

. Rurfus quoniam etiam , & id ex liypothcfi , tertia pars ipfarum quarta 5 C pri- 
ma : partium dimidium eft: fequitur hanc eandem ternam bis fumptam, quarta: SC 
prims partibus fimul fumptis, uel fimauis.hartc tertiam folum.eius quodcxquar 
ta SC prima colligitur dimidio,fquaIem efle. Aequatio igitur, ut fequitur, 
i4j ra, — z4 N atqual, 72 N. • — 7 ra, 

in minimis n\ ra. tequal. 9 6 N. 
uel 7 1 ra. — n N atqual. 3« N — 3 i ra. 

inminimis iof ra. tequal. 4g N. 

Sic s>o,unitas.,ac quilibet numeri alij,Fra&ionesetiam,eademratio- 
nediuidi poliunt. 

Sunt autem partes, teipcdhiquidem 


Prima 

fecunda 

tertia 


quarta. 

90 

» 4 h? 


& 

4 f 

Vnitarisuero, jg 

£_ 

h 

ec 

£ 


16. T res negociatores forietate ineuntes, contulerunt 170 aureos.Pri- 
mus itacp cum fua pecunia collata huic contradui intereiTe uult 3 menli- 
bus, fecundus 6, tertius 3. Nunc fi hac communi pecunia , tantum hoc 
temporis fpacio lucrifecerinqut fors cum lucro perficiat fummam 375 au- 
reorum, atque primo 7?, fecundo uero 200 aure/ , &C tertio deinde quod 
reliquum eft tribuatur,qua?ritur quanta'nam uniufcuiuiqj fors,fiuea Un- 
gulis collata pecunia fuerit. Facit 


Primi <$o, fecundi so. terti) 30. aurei* 

o fEHATIO, 


Tempus accepta 
Primi 3. 7S 

Secundi 6 . a 00 

Terti) s. 100 


collata pecunia. 

1 ra. 
ra. 

2 ra, a tep 


tandem z§ ra. squales 170 N, 

17. Propofitum eft diuidere 31 , 27 uel 118 
in quatuor partes. 


Primo, fecundum rationes 1 duplam 8c fubfefquitertiam,qu2eritur 
qua: 'nam fint partes futura’. 


operatio 

ira. 



Facit 



«qua, 


27 118 



3 Jfifj 

4 t? 

91 , i? Ug N, 


Vel 


3.* ra. 


ALGEBR.AE DESCRIPTIO. 

Vel fecundo , fecundum rationem x \ feu x\ continuatanrtj 
S»i 2 7 ng 


Facit fecundum ratio* 
nem. 


f liquide 


t fuero 


37 f 

n st 

4?y> 


7& 

3 2 tf 

16 f 

4 It 

31 

it f 

3sy 

*4§f 

J»|fr 

V\q\ 

7? ISI 

itffi 

«ISf 



2 |o| 

10 £gf 

Jsfo 

•Pl' 

3 iof 




OPERATIO 

i ra. • 

i i AEQ_VATIO S>i 

| -ra. fj ra. iffra. uel 2e£ l lia * *7 N, 

17 ih 1,8 

Vel tertio, ut primg parti 4, fecundce deinde 3 additis, a tertia uero 
parte, z, ac quarta deinde,unitate fubtrafta, aggregati tandem & refidui 
numeri fubduplam rationem corttinuatam,uel fubduplam, fubquadru* 
plam,& t } rationes habeant. Qugritur c«e* Facit 

quantum ad rationem fubduplam continuatam, 

Refpedlu quidem 91 3.7 u ero, a c 118 deinde 


Prima pars zf 

— 1 lf 

4h 

Secunda 

Impofsibu ify 

*3rf 

Tertia 27 f 

Ie, uel. 10 ^. 

34 fr 

Qyarta deinde jrf 

«7 h 



Quantum ad rationes fubduplam,fubquadruplam, & xf 


Refpeflu quidem 91 >7. . j}9 


Prima pars 1 — x 

ih 

Secunda 8 4 ? Impofsibile -t-off 

11 T? 

Tertia' uel ■+■ 


Qj.iar. deinde 34 T f ■+- n 

44 T 7 

OPERATIO. 

Sit prima pars t ra. Vei 

1 ra. 

fecunda igitur 2 ra. + ;N 

2 ra, h- f N 

tertia uero 4ra. + «N 

8 ra. h- 34N 

.ac quarta deinde 8 ra. •+■ 33 N 

6 ra, + if N 


% Aequatio igitur quantum ad 

primum ij ra, + 

sequal. $>1, 17. m N. 

fecun, 17 ra, ■+• «4N 


D 


Aequatio 
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.!■ : t±4E T IO SECyND^f. 



Ecunda aquatio cft, ubi tres numeri tribus diuerfis, continuatis ta. 
men,charaderibus fignari , duo uni, ucl unus item duobus £ qualis 
ede profertur. Harc ar quatio quia tripliciteruariaripoteft, cum aut 
dito maiores minimo , aut duo minores maximo , autucro maximus 
dC minimus , medio chara (fleri, utprariens figura habet, equentur. 


PIGVRA AE d_V ATION V M. . 

Secunda 



, Ideo ne in generali huius deforiptione confundi ledorerii conriilgat.pro eo ut 
triplfciteruariatur,ita etiam triplici eam regula uel canone ordine deferibemus. 


CANON H V I V S A E QJV ATION IS PRIMVS. 

Vbi nimirum maiores duo,minimo charaderi gquentur ,utpote pri* 
ma quantitas & radix,numero,fic. 

Pri. -i- ra. tequales. N. 

Hniuiinodi excplo propofito,erit maxime quati tatis numerus, aut unitas , aut 
no. Quod fi unitas ruerit, tu ad quadratu dimidij numeri characfieris medi), nume- 
rus chara deris minimi addi, a radice deinde huius colledi quadrata, dimidiu cha- 
raderis medij (ubtrahi debct.quo fodo, quatfiti numeri copos aliquis erit, cu uide 
licetper id quod relinquitur , radicisualorcxprimarur.Qtlodfiueionofitunitas 
maximi charadcris numerus in excplo aliquo propefiro,quia no plurifr,fed unius 
fotum radicis ualor dclidcrarur, in maximi charadcris numerum,autfradi,Qnem, 
ucl quicquid tandem fuerit, finguli fingulorum trium charadei um numeri diui- 
dcndijfii diuiforum loco exeuntes, ut eorum fubmultipliccs, fumendi 8C ponendi 
lunt. Erit auteficexcmplfi ivquationis aliud , quod licet difsimile uidearur priori 
pofito,nihjilominustamen, cum multiplicium 8C fubmultiplirium una ficcadem 
fitratio,nonab eo diucrfum erit. Rcdudione igiturhacad unitatem maximi cha- 
radcris numeri, procedendum deindc,proutfupra canone cft traditum. 


CANON HV.IVS AE Q_V A T IO N1S SECVNDVS. 

Vbi nimirum duo minores, radix icilicet Sc numerus, sequentur pri- 
me, charaderi maximo , fic. 

Ra. N tequales pri. 

Et in huiufmodi exemplis maximi charadcris numerus , aut unitas erit, 
aut non, Quod fi fuerit unitas, tum ad quadratum dimidij injmci i charadcris 
medij , ut in procedenti canone fadum , numerus charadcris minimi ad- 
dit ad radicem deinde huius colledi quadratam , dimidium characteris medij 
fummi debet, & perfeda erit aquatio. Qiiod fi uerononfit unitas maximi cha- 

‘ ' raderis 

«■ : ■ ~ - t*. 
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radieris mini erus in exemplo aliquo propofito, huic tum (quemadmodum in 
praccdenti traditum) diuifione, ut ad unitatem redigatur, fuccurrcndum erit. 

CANON H V t V S A 6 Q.V ATI ORIS TERTI VS. 

Vbi nimirummaximus & minimus, ut eft prima quantitas Sc nuui£- 
rus,medio charadteri, radici fcilicet,aiquentur,fic. 

Pri. N Aequales ra. 

In huiufmodi exemplis , ubi maximi charadleris numerus unitas fuerit , flatint 
a quadrato dimidij numeri charadleris medij , contra ut iam in procedentibus eft 
fadlum, numerus charadfcris minimi fubtrahi: radix deinde huius refidui quadra- 
ta, ut libuerit, ac prout rationi magis confentaneum fuerit, uel a dimidio numeri 
charadleris medij fubtrahi, uel eidem addi oportebit, atqj utrum lioru fadlum fue- 
rit, cu tam per id quod hic colligetur, quam etiam quod illic relidlum fuerit , radi- 
cis ualor indicetur,exemplo fausfadtum erit. 


SEQ.WNTVR NVNC HVIVS SECVNDAE AE Q_V A> 
tionis fccundumprefcriptos tres canones exempla, 

CANONIS PRIMI. SECVNDI. 


pn. 


’6s N. 


13 ra. 


4 in ie. 1 6 •+■ 6 f 

ucniunt si. Huius radix, 
funt p, minus 4, 
manent y. 


i|N 


A in ie. 2 ‘ + 

ucniunt 4. Huius radix, 
funt 1 plus 
ueniunt ; \ 


Atqj tantus efl radicis ualor : quod quidem refolutione fadla 
nunc probari poteft. 

EXEMPLVM CANONIS TERTII. 

1 pri. + i; N equales ? ra. 


manent 4. Huius radix quadrata 

pde 

funt i «( 4 , 8 C manent z , uel proucniunt 6 . 

Lad 

Vtercp radicis ualor, acprobationi conuemens numerus. 


S E Q_ V V N T V R EXAMINA. 

Primum autem numcromin canonis primi, radicis ualore exiflcnte s, 

* pri. -i- 8 ra. aquales tfy N 

_y in fe, cum 

4 ® 

<sy A tqj tot funt etiam numeri, ut apparet: beneigitur. 

Examen numerorum canonis fecundi, radicis ualore exiflcnte 3 i 

3 ra, -f_ i| N aquales 1 pri. 

cum 3 1- 3 i 


aquales 


in fe. 

iz~ beneigitur. 

D 3 Examen 
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Examen numerorum canonis terti), radicis ualore exii lente a* 
i pri -+■ ti N aquales 8 ra, 

z in fe, bis 

4 -+• iz_ 

16 aquales numeri 16: bene igitur. 

Eodem modo inftituatur nunc examinis operatio, radicis ualore exiftente 6 
i pri « N jquales 8 ra. 

6 infe fexies 

3 6 / •+ • 1 . 

48 aquales numeri 48 &fcar. 

ALI VD EXBHPLVH. 

PRIMI CANONIS. SECVNDI CANONIS» 

Pri. ra. N ra. N pri. 

4 -+. 3 equales 217 j .+. 177 aqu, 4 

Hic, quia maximi chatacleris numerus non eft unitas, diuifione,Ut ditfium 
eft, ei iuccurri debet. Veniunt autem facta diuilione, 


pri. ra. N 

1 . \ gqn. y 

i m fc fe ■+• T 

ueni. J ||*. Huius ra. 
funt 7 1 minus f 
manent 7 

radicis ualor. 


pri. 


5 infe. |j + > i ' 
ueni. 1 ||* Huius ra. 
font plus | 

. ueniunt 7 

radicisualor. 


ALI VD TERTII CANONIS EXEMPLVM. 


j pri. •+• 217 N aquales yx ra. 

Ethic,quia maximi characteris numerus non eft unitas , diuifione eifuccur. 
rendum erit. Veniuncautcm hoc facto, 

, pri. 2 -p N aquales r j N 

2 f infe. minus 2 £ 7 , manet 2 | 

f de 

Huius ra. qua. eft s sf, & manent 7, uel prout» 

.Lad 

niuntioi, Vtercp radicis ualor, quod examinari poteft. 

Porro nequis opinetur huius equationis tractationem rationibus ac demon, 
ftrationibus carere,is fciat: Primi quidem canonis operatione expropofitione4 
libri Euclidis fecundi, Secundi uero ex fexta, ac terti) deinde canonis ex quinta 
propofitionc eiufdem fecundi libri defumptam efle.Eo itaqj cum peruentum fue» 
rit.horumdemonftrationesacfimilitudines quas cum rationibus illarum propo» 
fitionum habent, indicabimus. 


SEQVVNT V R NJSNC Q^V^fEB^H 

AE NIGHATA,SE V Q_ V AE S T I O N E S,Q_,V O R V M 
iblutiones tandem hanc arquationem requirunt. 

Primum, Quaerantur duo numeri in ratione 3 * , ut fi unus cum 

altero 


AL GEBRAE DES CRIPT IO. 

altero multiplicatus, produ&o deinde ambo numeri additi fuerint, 
141 a colligantur. 

Facit 19 i 8£ 6 

HVIVS EXEMPLI OPERATIO HAEC EST. 

Edo primus numerus , Si maior qifidem , 1 radix, Et quia ratio , ex hypothefi, 
conftituta eft Tripla fefquiquarta, hoc obieruato,RcgulaProportionu(diccndo 13 
dant ira.quid4) eritnumerus fecundus^ r a. Quia uero multiplicatio huiuimodi 
humerorum, unius cum altero, una cum hisipfis numeris fimul additis, 142 a confti 
tuere debet, 8 C id ex hypothefi : 1 radix igitur cum ^ ra. multiplicari, produtfio de" 
inde ambo numeri , 1 radix fcilicet Si ra.addi debent , Si colliguntur tandem 
yj pri, -+- »TT ra * aquales 14» i N 
Quoniam autem eft huius fecunda: aequationis exemplum primum, hac uero 
ipfa «quatio cum praxim habeat aliquanto quam praecedens prima difficiliorem, 
ncalicui forte haedeferiptionenoiatis mefecifteuidear, quoddefcriptioneregule 
propofuimusjillius eiufdem etiam iam calculum fubiungere uifum fuit. Efto itaqj 
numerus Maior 1 ra. Minor^ ra. Produ. pri, 

N umerorum additione fatfta, 
ucniunt -jl pri. -+- 1-^ ra. «quales 141 a N. 

ucl diuifione, fecundumfuperioreiruegulam, maximi characftcris numero aduni 
tacem reduefto, 

ueniunt 1 pri. -h 4 a ra. «quales 463 a N. 

Eft autem exemplum canonis primi. Facfta igitur nunc operatione.ut prtccP 
pitur, ueniunt numeri 1? a Qi 6 , utfupraindicatum, 

*•- ALIA HViVS EXEMPLI OPERATIO. 

V t in prxmifta operatione radix pofita numerum rationis maiorem fignifl» 
cabat,ita mmc, initio fumpto a minore, efto quod radix pofita figniiicet numerum 
rationis minorem, cum fic regula proportionum (dicendo 4 dant « ra. quid 1 3) ma- 
ior numerus fit 3 \ ra. multiplicatione Si additione peraiftis , ueniunt 
3 l pri. •+• 44*»* «quales 141 a N. 

Vel, redutftione facfta,8^c«. 

1 pri -h if ra. «quales f f° N. 

Secundum. Proficifcitur aliquis pcregre,uadit autem primo die 1 a. mi" 
liare, fecundi deinde dieiatq? deinceps fequentium ordine omnium 
itinera,arithmeticamedietateabfoluit,iter cuiufcp (equentis fuperprm" 
cedentis diei iter in miliaris una fexta augens . Nunc uero cum ille fecum 
dum hanc medietatem iter quoddam 73/0 ueUpjy miliariorum abloluen 
dum 8 i perambulandum fibi inftituerit,in quanto tempore id facere pof 
fit,qua;ftio erit. 

{ primum quidem, in^feptimanis,^ idic. 

• 

fecundum uero , in femeftri, minus z 'diebus. 

OPERATIO. 

Ponatur 1 radix dierum, quo illud iterabfoluat, et erit 1 ra. — 1 N, exceftuu nu* 

. merus. Et quia a, miliaris, exceftuscommunis.erit 1 ra. — 1 N, excefiuufum- 
ma. Et quia etiam 1 a miliaris, primus numerus, 6 

D '3 »ra, 


j» BREVIS REGVLARVM 

1 ra ‘ — y - 1 * * * * * * 8 ^ igitur, ultim us numerus erit 

Attpfic J ra ' exprimo & ultimo aggregatu, & tandem multipli* 

cationefacla, i pri. -+- 17 ra. aquales 1370 ucl 2999 N, &cae. 
uTS! 


$ Numerus in duo diuifus eft , in 4 fcilicet, partem noram , & alium de* 
inde numeru, parte icilicet ignotam, Quonia autem parte ignota multi' 
plicata primo in te, deinde cum parte etiam illa nota, 117 colliguntur, 
‘quantus fuerit totus numerus? p . 13 

quanta item ignota pars? 9 

OPElUTIO. 


Ponatur 1 ra. numerus diuifus. Et quia 4, una 5 C nota pars, attp 
fic ira.—- 4 N, pars ignota, ultimo tandem, multiplicatione fcilicet fada, 
4 ra. 4- 117 N uni primg aequales erunt, 

Eft autem exemplum canonis fecundi, 8£cae. 


ALIA OPERATIO,. 


4 pars dataexhypothefi, 

1 radix, non data, quare tandem 
1 pri. 4- 4 ra. aequal. 117 N. Exemplum canonis primi, 

4. Sunt tres numeri continue proportionales, unus autem extremo* 
rum cum iint 20 i, alter 11 ero & duplum medrj , 22 faciant, quantus uterqs 
fir,medius fcilicet & alter extremorum, quaeritur, 

_ . medius quidem 
t ' aac alter ucro extre. 

OPERATIO, 

1 ra. uel 

22 N — 2 ra. 

Facfta multiplicatione , ueniunt ultimo 
N pri ra. ra. pri. N 

44 ecquales 1 4- 40 £ i2y aqua. 1 4- 484 

Exemplum canonis primi Canonis tertif. ; 

y. Propolicumeftdiuiderenumerum 8 in duas partes,quarumfecun 
dae quantitates, una cum primis,&his ipfisnumeris,ipp faciant, quae* 
ritur,&cae. 

Facit ? &C 3, 



OPERATIO, 

i ra. 1 pri. 1 te. 

8 N — 1 ra. 54 N — \6 ra. ■+■ 1 pri. j» N 192 ra, 4- 24 pri. — *fe, 
584 N — 20S ra. 4- 2(5 pri. aequales 194 N 
V el additis 8 1 fubtracflis aequalibus, 

•ueniunt2<Spri, 4- 390 N aquales aog ra. 


Eft 


aog ra. 


• .UGEBRAE DE S'CRIPTIO. 3 \ 

Esi autem cx?'n pium canonis terti j, atcp radicis ualor j uel y, utlubct, 
pnor pars. Qiiarc pollerior s minus, SCcx. 

6. Duo habent mercis cuiufdam libras uel ulnas n. Qyfmiam autem, 
cum quot ulnas primus habet, tot fecundus uno coronato ucndere 
foleat, primus deinde, quia uno coronato tantum cxporiit, quanta eft’^ 
earum ulnarum quas fecundus habet,atqj cum fic ambo 6 coronatos, 
uno fcxtante mitius,acceperint,quot ulnas feorfim uterqj habuerit, quot 
deinde ulnas uno coronato uendiderit,qua:ritur. 


Facit ^ 


j- pnmus 
Lfecund. 


ul. 
, ul. 


Vcndiditautem uno corona. 


r 


ul. 


U ul. 


OPERATIO. 


Primus 

fecundus 


Quare 


iN- 
u N ■ 


Accipiunt 

autem 


«N — « 
.. N — i 


7 P«» 


. pri. 


teqtia. 


i N 


* In integris deinde 8C ultimo 

ucniunt 77 pri. ■+. 716 N xqual. y»7 ra ‘ 

Eli autem exemplum canonis terti) , atqj facfla operatione, radicis ualor 2 pro 
negociatore primo. Quantum nunc iecundus habuerit, quot deinde uterqj ul- 
nas uno coronato uendiderit, facili calculo haec ex ipfa politionis folutione, feu 
exempli huius hypothelibus haberi poflunt. 

Efto nunc quod ambo acceperint 7 coronatos , ulna: uero 240. fuerint, 
cgteris manentibus. 

Operationeigiturinih'tuta,ueniunt quod primus habitent *£ ulnas/ Qyare 
fic fecundus reliquas zi.8£ quod uterque uno coronato ulnas 5 i expofucrit. 

7. Habent duo fericum, unus quidem 40, alter uerdpo ulnas. Qyoni- 
amaute,cum primus in triente ulnae plus, uno coronato det quam ipfe 
fecundus, atqj deinde in medium collatis pecunqs,42coronatos nume- 
rent,quot uterqj ulnas uno coronato expofuerit, qute' 


ritur. 

J primus jj- 

Facit £ iecundus 3 


OPERATIO. 


uf. 

in triente 

4-. 40 Pri. 1 ta. + j N 

42 coro. 


SCcx, 

9 ° 1 ra* 


B 

Ad regulam proportionum quantitates po litae, 

uln* coro. ulme. 

I ra. 1 N 


i ra. n- » 

go N 


lino 


40 


Facit SCcx. 


Faiffa 



n 


BREVIS RE G VLARVM 
Facta additione, ucniunt 


!9° ra. 


9° 


N 


aquales 4 1 


N 


» j pri. 

Sub una denominatione deinde atcp ultimo, in minimis item 
j 8 ra, -t- if N aquales n pri. 


Eft autem exemplum cafionis fecundi, atcp operatio fic inftituenda , 

|| ra. -f. ff N aquales 1 pri. 
infe, f|f. -t- if, ucniunt ’iff 
cuius radix qua. ff & fS(quafimul, j conftituunt)nu- t 

merus eft ulnarum, quot fecundus pro uno coronatp expofutt. 
Primi igitur ji 

ALIA HV1VS EXEMPLI OPERATIO. 

Efto quod uno coronato uendat 
uln. uln, 

40, Primus quidem 1 ra. 

510. quare fecun. « ra. — i N 


coro, 
40 N 




Facta additione acceptorum, ueniunt 
390 ra. — 40 N 


aquales 41 N 


In integris ueniunt 

390 ra. — 40 N aquales n<s pri. — 4* ra. 

Vltimo uero &in minimis. 

2 « 6 ra. aquales 6j pri. -+■ 20 N 

Eft autem exemplum canonis terti]', unde operatio fic inftituenda* 


1 -';f ra. uel ra. aqua. 1 pri, ||N 
'7- «ile, minus §f 

f de 

manenc 'fff. Huius radix ff < ’£ uel M 

Lad 

manent non uenrs : uel ueniunt 3 f, uerus numerus. Id quod 

nunc examinari poteft. 


^(EOV^TIO TERTIA. 

re ^7^ - *5 T| Ertia aquatio eft fere eadem arm fecunda: nam 5( hac tres numeros 
IpaJj tribus diuerfis characteribus fignatos requirit. Sunt tamen in hac 
Uni I mIrneroru,n characteres non continui, uerum femper inter quofcp 
ESbM duos fibi proximos, iam urius,iam uero duo uel.plirres omifsi:ac duo 
tanc j cm uni, uel unus character cum fiio numcro duobus aqualis efle 
profertur. Quapropter ut fecunda, ita & huius tertia aquationis eft operatio, nili 
quod poftquam ad finem operationis peruentum fuerit , ubi iam radicis ualor ex 
pectandus cftet, cum non radicis, uerum alterius cuiufdam characteris ualor fefe 
offerat, illius characteris fecundum fui ‘exigentiam(prout quidem unus uel plurcs 
characteres fint omifsi ) radix , ut in prima aquatione factum quarenda , atqj per 

cam 


1 


ALGEBRAE DESCRIPTIO. jf 

cam tandem inuentam , radicis ualor exprimendas erit. Hoc nullam requirit de> 
monflrationem, cum ex procedentibus duabus (quarum dcmonftrationes unde 
peci debeant, indicauimus)compofita fit. 


SEQ.VVNTVR EXEMPLA. 

Primum. $> Ter. $ pri. aequales 294 N 


~ infe, plus *f 4 , ueniunt Huius radix 'f| minus 

manent {-§ uel 4 |-. Atq; is eflet numerus iolutionis .(edquiautrincp 

unus charader negligitur, huius igitur numeri,utprimo quantitatis,radix, *. i fcili 
cet, numerus folurionis erit. 

S ecundum. 14! fec. •+■ 1200? N te q ua. t Quin, 

jjs infe, 'ij-f 1 plus noo\, ueniunt Huius ra. , plus 7^ j 

ueniunt s f£ uel 3 | J . Atcpis edet numerus folutionis.fed quiautrinqj 
duo charaderes negliguntur, huius igitur numeri fecundo quantitatis radix, 3 i 
fcilicet, numerus iolutionis erit. 

Tertium . 1 fep. -+- 2401 N sequantur 2402 ter. 

u 01 infe, 1442401, minus 2401, manent 
1440000 . Huius radix quadrata, 
rde 

funt 1200, *, uoi, colliguntur hic quidem 2401, illic uero 
Lad 

1 manet, uterqj folurionis numerus. Sed quia utrinqj omittuntur tres charaderes, 
non ij igitur numeri, fed horum numeroru,ut tertiarum quantitatum, radices, quo 
funti&7,folurionisnumerx erunt. 

His certe tribus exemplis uidere Ledor poterit , quam plane idem fit huius ad 
procedentis fecundo oquationis procerius, nifi quodinhaculrimo, prout qui/ ' 
dem charaderes plures uel pauciores intermiisi fuerint, radix quoren,da fit. V no 
igitur atq? altero pro hac aquatione exemplo polito , ad alias huius regulo prece/ 
ptiones pergendum erit. 


SEQJSts NTV R N^NC Qj? ABDAM 

AE N I 6 M A T A , S E V Q^,V AESTIONES, Q_ V Q* 
rum folutiones tandem hanc oquationem requirunt. 


Primum. Propofitum eft inuenire duos numeros , quorum multipli' 
catio quidem unius cum altero 24 , fecundas! uero illorum quantita/ 
tes (imul iunde 28o,uel 53 9 conftituant :qugritur, quinam fint illi duo 
numeri. 

Facit 4 & 6 , uel 3 & s, 

OPERATIO. 

Nume^ Secundo quantitates, 

r i primi fecundi numeri. 

1 ra 24 N 1 te, N* 

. ra, • ‘e, 

E 


Qitan/ 
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Quantitatibus fecundis fimul iunctis , ucniunt 
i quin. — ii*z4 N arquales aso uel jjp N» 


i le. 


In integris quantum ad numerum aso. 
i Quin. -+- 133*4 N aquales 280 f e. 

140 infe, 19600, nunus 13814, manent 5776 .Huius radix quadrata 


76 < 


. f de 


L-ad 


»40. medieta. medij, manent 6 4 , uel proueniunt x*s, ra- 


dicis quidem ualores ac quxftionis numeri, fi characteres continui eflent. Sed 
quia utrincp duo characteres neglecti funt,non igitur hi , fed horum numerorum, 
udecundarum quantitatum radices, 4 fcilicet &<5, quasftionis numeri erunt, Id 
quod nunc probari poteft,ut Icquitur. 

• Quantum ad numerum 

priorem ago pofteriorem fjs» 

Numeri Secun. Numeri Secundas 

propofiti quanu. propof. quautitatcs 

4 tS 64 i 9 17 

6 5 s ai 6 8 64 pa 

*4 aso 14 J3? 

Secundum . Propofitum efl inuenire numerum,cm'us quadratum poft 
quam primo acceperit s, fecundo uero 3 amiferit,utmultiplicatio tande 
collecti cum refiduo 69 42. producat. 

Facit P 

OPERJTIO, 


pru 


4 - 8 N 
N 


1 ter. -+- y pn. — 24 N asquafes 69 42 N, 
Veladditisqu.Tfuntaddenda,nimirum — 24 N, parti utriep , ucniunt ' 
1 ter, f pii. aqua. 6966 N. 

Et autem in fecunda a-quatione exemplum canonis primi, quare fecunduni 
illius praxreptioncm operatio indit uenda eft. Veniunt autem operatione 
abfoluta gi, tanquam radicis ualor. Sed quia unus character utrinqj inter duos 
proximos eftneglectus , non igituripfe numerus , fed cius radix quadrata, 9 fcili-* 
cet , radicis ualor QC numerus qugfitus erit , id quod nunc examinari poterit. 

Tertium» Propofitum eft inuenire numerum, cuius quadratum,, 
poftquam primo acceperit 8, numerus uero ipfe 3 amiferit, 
ut multiplicatio tandem collecti cum refiduo 
5-34 producat» 

Facit P 


Sequuntur 
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SEQVVNTVR NVNC 

ALIAE HVIVS REGVLAE PRAECEPTIO- 

NESjALGORITHHI NIMIRVM, VT VOCANT, DE 
SVRDIS Qi,V adratorvm.cvbicorvh, 

8C id genus, Binomiorumitem 8C Refiduorum,per 
fingulas fpecies tracftatio. 

VHERI igitur fur di fimt, quorum radices defideratx , nu> 
mero certo exprefla: , inueniri nequeunt. Vt numerus 3, quia 
non }, fed cxipfo quantitatis cuiuidam radix expetitur, licet per 
fe rationalis fit numerus, tamen ratione illius defedlus,iam irra- 
tionalis & furdus appellatur. Eadem ratione 17. 13.21. 345, multi 
item numeri ali], pro furdis haberi iblent.Notantur autem, ut in 

fequentibusapparet, huiufmodifurdi, prout radix alia atq? alia 

defideratur, iuis proprifs notis. Quod ipium ideo fit, ut nimirum eorum a rationa- 
libus numeris difcrepantia(qui abfqj figno 5 C abfolute proferuntur) cognofci pof- 
fit. Quia autem uarig funt numerorum fecundum quantitates appelIationes,cu alij 
prime quantitatis , alij uero fecunda, tertia*, quartg, uel decimanae deinceps qua* 
rumuis aliarum quantitatum appellationem habeant, uarios etiam horum Turdo- 
rum numerorum Algoritllmos, feutra<ftationesefIe,neceflariofequitur.Atq3de 
his nunc ordine dicendum erit, &C primo quidem: 

DE SVRDIS NVMERORVM PRIMAE 

Q^V ANTITATIS, SE V,VT VOCANT, 
Quadratorum. 

NV ME RATIO VEL ENVNC1<MT10. 

Caput J. 

Nunciatio eft facilis. Primo enim characfter,uelfyllaba,qua: numera 
pr£efcriptaeft,per quam etiam numerum propofitum, Surdum e fle 
fignificamus,mox deinde numerus ipfe exprimitur. Vt exempli gra- 
gratia. ra. 29 exprimitur. Radix uigintinouem: uel, ut fit cnuncia- 
tio planior, Radix numeri uiginti noueni . Intelligiturautem radix 
quadrata, cum in prarfent/a fit quadratorum tra diario. In cubicis uero, de quibus 
erit traclatio fequens, cubica uel fecunde quantitatis radix confideratur. Atqjin 
genere, cuiufcunq? lane quantitatis traefiatio fuerit , eius conditio per notam radi- 
cis, Ra. fignificatur, ac deinde etiam exprimitur. Solent tam en multi, & bene eti- 
am. has defideratas radices, fuispundtis cum linea quadam a dextro latere afeen- 
dente , notare , arq? fic pro radice quidem quadrata, ubi htec in aliquo numero de* 
fideratur, notam J : pro cubica uero, A: acradicis radice deinde, J prteponunt: 
de quo obiter admonere Ledlorem uolui. 

MVLTIVLIC^CTIO. C^/P. II. 

H Vltiplicatio Turdorum in genere, eft radicis unius furdi numeri toti- 
es, quotfunt unitates in radiccfurdi alterius, coaceruatio.Harc autem 
perficitur , multiplicatione unius numeri rationalis (neglecto clura- 
cftere) cum numero rationali altero. Nam ftatim tandem radix pro- 
dudi, id quod ex multiplicatione radicis unius cum radice furdi al te- 
nus proueneric, indicabit. 




E 


Exempla 
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EXEMPLA STNT, 




ra. 7 cum ra. 3 Item ra. 24 cum ra. ?4 

produ. ra. y$ produ. 

Qitod autem in his duobus exemplis, multiplicatio in uno quidem. Surdum; 
in altero uero .rationalem numeru produxerit, mirandu non eft.pofte enim id fieri 
in multiplicationefurdoru, docetur propofitionibus 19 dCn decimi libri Euclidis, 
S E Q_V VNTVR EXEMPLA ALIA. 
ra. 6 cum ra. 24 Item ra. cum ra. 41 

produ. 1» produ. 7 i 

ADHVC ALIA. 

3 cum J 8 Item 4J- cum J 14 

produ.' J jz produ. J 2S3L 

In his duobus exemplis, cum unus numerus furdus , alter uero rationalis fit, nu- 
merus rationalis,adfimilem ipfius furdi quantitatis appellationem .multiplicatio- 
nc reducendus erit. Nam femper unius appellationis efle numeros in Turdorum 
t radiatione, cum hacin regula , tum in fequentibus necefle eft. Ex quo nunc (e- 
quitur,cuin una Turdorum debeat e fle quantitatis appellatio : quod duplare 
quidem hoc loco , per 4, hoc cft, per binarij quadratum : triplare uero & qua- 
druplarc,ac prarterca Ti qua: fint multiplicationes ali», per illorum numerorum 
quadrata, 9 Tcilicet &C 16. atque ordine deinceps, perficienda fint, ac fieri debeant. 

S E Q_V VNTVR EXEMPLA. 
ra. s bis ra. s ter. ra. 8 q uater, 

prouu. ra. 31 piouu. ra. 72 pro.du. ra. us 

Eftautcmhuius tractationis tanquam examen, ipTa diuifio, 
qme iam Tcquitur. 

DIVISIO. C^T. III . 

Iuifio Turdorum in genere, cft inuentio numeri, cuius radix totha- 
beat unitates, quoties radix diuides continetur, inipTa radice diuiden 
da.Ha’C aure perficitur, diuifione unius numen rationalis ( negledlo 
charadrerc) in numerum rationalem alterum. Nam ftatim tandem 
exeuntis radixid,quodex diuifione radicis unius in radicem Turdi ab 
tertius exiuerit, indicabit. 

EXEMPLA SVNT. 

ra. j6 in ra. 8 Item ra. yz in ra, s 

exit ra. 7 exeunt 3 

A L. I V D E X E M P L V M. 
ra, 4)7 j in ra. 21, exit ra. 21 1 . 

ALIA. 

J 7 \ in f Item f in J * 

exit J i<s f exit J if 

Diuidatur radix numeri s in 
2, exit J 2 in 3 , exit J § in 4, exit J~ 

Id quod ex prarmiTsis patet. 

Huius tractationis tanquam examen, eft ipTa multiplicatio,quar paulo 
ante deTcriptaeft, 



Additio 
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ADDITIO. Co/?, IIII. 

I Dditio furdorum in genere, eft radicum propoficorum furdorum in 
. A unam fummam collectio. Harc autem cx 4 propoficionefecundi Eu- 

f c 'idis perficitur hoc modo. Sumantur furdorum,tanquam partium 
'-a' a l ,cu,us totius(lineae l feu numeri)in partes diuifi, quadra tatuna dein- 
g dc parce uel numero, cum altero multiplicato, is qui producitur nume 
rus, quum allegata propofitio dicat bis,duplicetur: hoceft,per4,utinmuItiplica- 
tionc jlidtum cft, multiplicetur. Q.uia uero hec omnia, partium uidelicet totius, hoc 
eft, numerorum furdorum, quadrata, 5 >C quod producunt illi furdi inter fe multipli- 
cati bis , ex allegata propolitione, totius numeri quadrato f qualia (Lmr.his igitur 
omnibus in unum collectis , radice deinde quadrata colletfli quefica, per eam tan- 
dem radicum iumtna datorum furdorum indicabitur. 


EXEMPLA SVNT. 


ad ra 17 


bis per 4 


ra. ztf 
bis per 4. 


ra. 9<Jo ra. 1020. 

Facfta additione,ucniunt 

it ■+■ ra. 960 i% -+* ra. iczo 

quadratum totius. 

Radix igitur huius col!e<fti,ucl totius, quadrata, qua: eft 
Radix collcdti $2 -f. J p<jo ra. coi. 32 -f- J 1010 

furdorum propofitovum (umrna radicum erit. 

Adduntur huiisfmodi numerorum furdorum radices commodius per particulam 
illam Plus , uel per eius fignum -+• , quod idem eft, fic 
ra. ao plus ra. 12 Item ra. 17 ■+- ra. 

Quod fi uno furdo cum altero mu 1 tiplicato,produdti radix afsignari queat, tum 
loco illius producfll radix alfumenda, ac binario deinde ea duplanda eft, Qyo 
facto, 8 C breuior 8C expeditior erit operatio. 


■ 27 ad ra. m 


EXEMPLA SVNT. 

Item 


ra. 19 ad ra. a 


ra. J7 6 

bis 


Omnium productorum (limma 
Radicum fumma. 


Atesis cft generalis additionis furdorum canon.Sed quia numerorum (lirdoru, 
alrj compofiti,fcu,utuocant,commen(urabilesinter fefunt,alij deindeincompofi- 
ti 8£ incommenfurabiles.' Accommenfurabiles quidem funt.qui alicuius commu- 
nis numeri diuifione,ad quadratos reduci poflunt, ut fiintra. 6 & ra. 74, item ra, 
27 8£ra. 12 : Incommcnfurabilesuerd,quinulIo communinumero,diuidendo,ad 
quadratos reduci poflunt, ut funtra. 7 & ra. i$, ite ra. 12 &C ra. 20: Qu/cotn- 
menfurabiles inter fe funt furdi , alia 8£ breinori uia, quam in generali regula tradi- 
tum eft, addi poflunt, in hunc modum, 

E ? Rcducan- 


jj BREVIS REGVLARVM 

Reducantur primo (lirdi hi commenfurabiles ad numeros quadratos, quadrato 
rum deitide radices fimul addantur, 8d quod colligitur, huius quadratum cum 
communi fardorum commenfurabilium numero multiplicetur, quo fado , pro, 
duefii radix propofitorum Turdorum radicum fummam indicabit, quod per duo 
exempla prxmifia fequenti calculo cernere licebit, 

ra. 2 7 ad ra. ix Ite m ' ra. i9 ad ra. 32 

com. 9 quadrata 4 com, 9 quadra. 1 <s 


j radices x 
y in fe, 


com. numerus 3 


Summa radicu J 7? 


nu. i 3 ra. 4 
7 infe 
49 

co m. numerus % 

9t 

Summa radicum J rs 


Similimodo cum ali]'s exemplis omnibus, htec, fiue pernumerosintegros,fiue 
per fra<ftiones,Teu per integros 5 C fradriones expofita fuerint, procedendum erit, 
EXEMPLA. 


ra. yj- ad ra 6 \ 
Facit ra. i 4 li* 


Item ra. 2<sf ad ra. 
Facit ra. 


ALIVD EXEMPLVM. 

3 ad ra .s. Facit radix colledi 17 J 288. Vel 3 -j- J 1, 

Eft autem huius tradlationis tanquam examen ipfa fubtradio, 
quae iam fequitur. 

SVBT RECTIO. C^AP. V. 


Vbtracho Turdorum in genere, eft radicis unius propofit/ Turdi dera- 
dtee alterius Tubtracflio.Ha*c autem expropofitione 7. TecundiEucIb 
dis, perficitur hocmodo . Sumantur quadrata amborum, hoc eil, eius 
a quo debet fieri iiibtradiio.ut totius: atqj etiam radicis Tubtrahenda;, 
ut unius partis Iincarqiel numeri diuifi.Et quia bec fimul colledia, ex 
ali cgata propoli tfone,equaIia Tuntnumero.qucm producit totum cum ditfla par^ 
tc, hoc clr,una radix cit altera multiplicata bis, quadrato alterius partis, hoc eft, 

quadrato radicis refidure. Ab illo igitur quadratorum colletflo, numerus quem 
producunt radices inter Te multiplicate bis,(ubtrahendus,refidui deinde radix 
quercnda:qua inuenta , fubtradrio abloluta erit, cum per hanc /piam remanentis 
Tcurefidui radix indicabitur. 

EXEMPLA S V N T. 



ra ii. de ra. zo Item ra. 1? 

il za 

ra. 240 

bis per 4 

ra. 960 

Fada Tubtraciione manent 


de ra. »7 
»7 

ra. ijj. 

bis per 4 

ra. 1020 


32 — ra. p 6 o 31 — ra. 

remanentis uel refidua: radicis quadratum. 
Radix igitur huius refidui quadrata, que eft 
radix refidui 32 — J 96 ° radix refidui 32 - 

remanentis Turdi radix quadrata erit, 


1020 


J 


1020 


Subrisu 


ALGEB R. AE D ES CMPTIO. 

.. Subtrahuntur huiufmodi numerorum furdorum radices commodius per par- 
ticulam illum Minus, ucl per eius fignutn — , quodidemeftjfic, 

ra. xo minus ra. i* Item ra. 17 — ra, *y. 


AHA EXEMPLA. 


ra. 27 de ra. 7y. Item 

*7 7 f 

20lf 

4 T 

bis 

9 ° 

n quadratum refiditi 

ra. it igitur 

radix refidui. 


ra* j x de ra. 93 ^ 

3 * ?3 

1JO 

jij 5 

bis 

iti 

is 

ra* 18 igitur 


Quia uero 6C in hacfpecie, quemadmodum in procedenti, alias commerilurd# 
bilium, alias incommeniurabilium furdorum fitfubtradio : ubi commenfurabiles 
fuerint propofiti. hi eodem, quod in additionetraditum eft, compendio, unus ab 
altero fubtrahi poterit:nifi quod hic radix a' radice fubtrahenda, cum illic una alte., 
ri addenda fit. Refiduo deinde radicis quadrato, ut in additione aggregati ex ra> 
dicibus quadrato , cum numero , quo (cilicet propofiti fur di ad quadratos redudi 
funt, multiplicato, exprodudo tandem radice qugfita , iubtradio perada erit* 
Qitodper duo exempla promifla fequenti calculo cernere licebit. 


ra. 2 7 

de ra. 75- 

Item ra jz de ra. 98 

com. nu. 


com. nu* 

3 ? 

quadra, zy 

2 16 quadra, 49 

3 

radices y 

4 ra. 7 


2 inie 

i, in Ce 


4 

■ • 9 

communis nume. 3 

com. numerus z 

ia ■ " .13 

Radix relidua J u 

Radix refidua J ig 


Similimodo cumalijs exemplis omnibus, hoc fiue per numeros integros, fiue 
perhadiones, feuper integros 3 C fradiones, expofita fuerit, procedendum erit. 


EXEMPLA. 

ra * gf de ra. gx Item ra. f de ra. f 

manet ra, ma. ra. 

ALI VD EXEMPLVM. 
ra. i<sf de ra. 33% ma. ra.fj. 

ADHVC ALIVD. 

ta. <J| de ra. iz—, manet radix refidui 18 £ • — J }x6%* 

Hoc autem eft, ut quidem fuo loco cognofcetur, J — J 6\ 

id quod examinari poteft. 


Huius tradationis tanquam examen, eft ipla additio, quo paulo 
ante deferiptaeft. 


Scquitus 


4« BREVIS RE GViARVM 

SEQVITVR ALGORITHMVS DE SVR- 

DIS NVMERCJRVM SECVNDAE Qi.V ANT1TATH, 
feu,ut uocant,de Turdis Cubicorum* 

NVMER^fTIO, VEL ENVNCI^TIO. 

Caput I . 

Nunciatio eft,ficut in iam abfoluta de Turdis quadratorum tractatio- 
\mmm ne cxpofita eft, Vtra. 29, haec quantitas, quia uerfamurin tracfia- 
iBs Fppl l cione cubica: ideo etiam non radix quadrata, ied radix cubica, uel fe- 
li® wHU cundse quantitatis radix, numeri 29 exprimitur. Sic in exteris exem, 
| Eaj T Tf 4 i |] pli s agendum. Solet tamen plerumcp lyllaba, Ra. propter confufio 
nem uitandam , addi fyllaba , cu. prefertim quidem, ubi extra tractationem alibi 
fcriptg fuerint acinueniantur, fic: 

Ra. cu. 11. Item radix fc. n, 24, uel alterius numeri. 

MULTIPLICATIO LT DIVISIO* 

Caput II. 

H VItiplicatio 8d Diuifio eodem modohic,quo fuperius in tractatione 
Turdorum quadratorum , perficiuntur: nifi quod ultimo, loco radios 
quadratae, qua ex multiplicationis producto 8t diuifioniscxcunte 
illic eliciebatur, in praefentia nunc, cum fit tractatio cubica, ex ijfdera 
radix cubica queerenda fit, 

S E Q_V VNTVR EXEMPLA, ET PRIMO DE 
multiplicatione, 

Ra. cu. 7 cum ra. cu. 11 Item ra. 7-*- . cum ra. \ 
produ. ra. cu. 77. produ. ra. y|» 

ALIA, 

ra. cum ra. Lf Item } . cum »* ■/ § 

produ. j producuntur 

ALIVD, 

ra. cu. j | cum e, producuntur 9, 

ALIA, 

ra. cu. 9 bis ^ 9 ter, ra. cu» 9 quater, 

pro. ra. cu. 72. pro. .vJ 24$ pro, ra. 575. 

Hac tria aut quatuor cxempla,licct in ie habeant aliquid obfcuritatis, tamen 
qui priorum memor fuerit,nullam horum plane requiret explicatione ulteriorem, 

S E <X.V VNTVR EXEMPLA DIVISIONIS. 
Diuidaturra. cu. 16 in ra. cubicum 4 , exit radix cu. numeri 4. 

Item 24 in j , exeunt 2. Similiter ra. 20 in ra. c. exit ra. 3 i 
Item diuidatur «-/240 in «, uel contra 6 in 240 , exeunt, hic 

quidem ra. cu. 2 5) illicuero ra. cu. 1*- 
Medietas radicis cubica numeri 48, eft radix cubica humeri 6. 

Sic tertia pars eiuTdem, numeri 4* , eftradix cubica numeri i| 

ccmpro- 


ALGEBRAE DESCRIPTIO, 41 

Comprobantur autem ha* duc fpccies , multiplicatio fcil/cet & diuifio, alter' 
Ilis, ut alias fieri confiicuit. 

ADDITIO nr SVBT RECTIO, 

Caput XI L 



nVnt&: hic confiderandi duplices furdi, cum , quemadmodum in fu> 

' pedori tractatione, alij commenfiirabiles inter ie fint,a!/j incommen- 
furabilcs. Accommenfurabiles quidem , utra. cu. 4,8£ra. cu. 32, radi- 
ces item cubicae numeroru 24 SC$i. Incomenfiirabiles uero, utra. cu. 
24 8 C ra. cu. 54, radices ite Cubica: numerorS 20 S^u^clu 8£ 13 atqj 
id genus. Qui igitur comm eniurabiles inter fe funt furdi, illoru radices non aliter 
adduntur, uel una ab altera fubtrahitur,atqj in furdorum quadratorum tum addi- 
tione, tum fubtractione fupra traditum eft,ntfi quod illic quadrate, hicuero cubice 
omnia agantur. Quare uno atep altero exemplo polito, res fatis dilucida erit. Qui 
uero incommenfurabiIcs,8£ planefurdi funt, illorum additio 8 £ fub tractio percont 
modefignoaffirmatiuo, 4., dC negaduo, — , abfoluuntur. 


EXEMPLA PARTIS PRIORIS. 


Additio 

Subtractio. 

Ra. cu. 24 ad ra, cu. si Item 

ra. 24 de ra. st 

3 s 27 

J 8 27 

2 3 

2 3 

s 

* 

.2 s 

1 

com. numerus 3 

com. njumerasj 

S 7 S 

ra. cu. J7f, radicum fumm a. 

ra, cu, 3, radix relidua» 


ALIA EXEMPLA. 


wJ 10^ ad v*/ Item ***/ 4L de to£ 


In integris S£ fub una denominatione, fexta fcilicet 
$4 ad .*/ 27 Item 27 de 64 


4 3 

3 4 

7 _ 1 

34? in <s diui/a, 1 in &fca:, 

exeunt 17 Quare exit £. Quare 

175. radicumlum. £ ra, ra. 

EXEMPLA 

PARTIS POSTERIORIS. 

Additio 

.,/ 24 ad ?2 

Subtractio. 

Item 24 de .*/ 

uenit «v* 32 + «/ 24 

ma, «v' 32 — 24 


A LIA, 

p ad ***/ 27 

Item 9 de 27 

uenit 17 + »/ y 

ma, .»/ 27 — w/ j» 


SIMILITER ALIA. 

s\ ad Item 8f de vJ 91 

uenit w/ pi, 4- **/ 8 j- ma. pi — gi. 

Eli 5 C alia addendi & fub trahendi ratio, qu% quidem, ubi furdi com» 
menfurabiles fuerint, locum habet, 

F Surdis 


1 

.'42 BREVIS REGVLARVM 


Surdis commeniiirabilibus propofitis,hi primum communi eorum menfura 
uel numero, quem habent, ad cubos rationales reducendi, deinde tam cuborum 
radices, quam etiam radicum quadrati, ponendi funt. Hoc fatfto.utriulcp radix 
cum triplo quadrati radicis alter ius multiplicari: h arc duo producfta deinde uni c8 
duobus cubis, fi quidem additio inftituitur,coniungi : ucl pro fubtratftione abiob 
nenda, maioris radicis produiftum maiori, minoris uero produtflum minori cu, 
bo addi, atep ab illo deinde hoc colletftumfubtrahi debet, quo facfto, tam quod illic 
colligitur.quam hic relinquitur, utrunc^ cum communicommeniurabilium lurdo 
rum numero multiplicatum , per radicem produdlitande cubicam cum additioni, 
tum fubtradioni etiam fatisfacftum erit. 


Ra. cu. 40 ad 

ra. cu. ijy 

Item «J 40 de 

>?y 

y 8 

4 7 

f s 

4 7 

X 

3 

X 

3 

4 

9 

4 

9 

12 

V 

U 

_ 2 7 

y 4 

3 « 

y 4 

3 <* 

Summa omnium 

Id quod relinquitur. 

«y 

1 


com. numerus 

y 

com. numerus y_ 


62?. quare 

y- 

quare 

ra. cu. <s ra- 


ra. 

dicum iumma 

dix refidua. 


SEQV1T VR A LGORITHMVS DE S V R y 

DiS NVMERORVM TERTIAE QUANTITATIS, 
feu,ut uocant.de furdis quadratorum de quadratis. 


NVMER^fTIO, VEL ENVNCI^iTIO. 
Cctpllt I. 

Nunciatio eadem eft qua: in pra:ccdentibus,niii quod charatftcr.qui 
numero aicribitur, pro iuo ualore natura exprimatur. Vtra. ra. 29 
Radicisradix, uel radix tertia: quantitatis,numcri 2p, exprimitur. Sic 
reliqua huius generis exepla omnia exprimi debet. Preponitur aute 
huiufinodi furdis duplex ra. eo quod bis ex eis radix quadrata elici* 
endaiic,iemel quidem ex ijs ipfis furdis, iccundo uero ex eorum radicibus in- 
uentis, quod obiter annotare libuit. Brcuitatts uerb,arq5 compendij gratia, 
(utfupra etiam indicauimus)ioIenthuiufmodi nnmeri notari & reprjefentari du- 
plici puntfto Stcie. fic J, utJ 2p, quodfi^ipfum notandum eft. 



MVLTlVLIC^tTlO ET DIVISIO. 
Caput. II. 

1 Erficiuntur hedusfpecics, multiplicatio diuifio, eodem modo quo 
in fuperioribus traditum eft: niii quod ultimo, rarione appellationis, 
j tam de multiplicationis produefto, quam etiamdiuifionis exeunte, ra* 
I? dix tertie quantitatis, lioc eft radix quadrata de radice quadrata elici 
® debeat. 



EXEMPLA MVLTIPLI CATIONIS S V N T. 


ra? ra. *i cum ra. ra, 1* 
produ, ra, ra, 


Item 


J 27 cum J i* 
produ, J is, 


Alia 


AL6EBRAE DESCRIfTIO* 4 } 

ALIA EXEMPLA. 

J 161 cam J %x Item r ^ ra. 7 -?- cum ra.ra.i i 
produ. J 71 produ. ra. a f 

ADtfVC A-LIA, 

*/ > 4 cum uel con tra. , Item */ 4 5 cum 4 * 
produ. */ 31104 produ. J »5867$ 

EXEMPLA DIVISIONIS. 

J. »4 in »/ 7 Item ra. ra. 48 frt ra. ra. «z 
exit */ »z exit ra. 2, 

A L IA EXEMPLA, 

J 873 in J 97 Item J 66 in J a 
exit J 3 exit 8| 

ALIA EXEMPLA. 

m J 3f *«/ iz \ in J 4| J iz in J gf 

exit J exit J if exit 7 1| 

APPENDIX AD EA Q.V AE HACTENVS,CVM IN HOC, 
tum etiam in prarmiTsis algorithmis,de multiplicationibus 8 C dhufionibus 
Turdorum commemorata fant, cognitu neceflarius. 

Cum hacflenus tantum, quomodo fimilium appellationum Turdi inter (e, 
Turdus item cum rationali numero, uel contra, per has duas ipeciestratftaride^ 
bet, traditum fit , haud raro autem accidere Toleat , quod etiam diueriarum ap^ 
pellationu furdi inter Te his regulis tracflandi occurrant , illorum tractatio nunc, 
nequidinprgmifia deTurdis deTcriptione defideraripoTsit, paucis prgfcribetur. 
Si duos igitur diuerTarum appellationum iurdos inter ie multiplicare, aut unum 
in alterum diuidere propofitum fit, utriuicp appellationis numerus fecundum ap^ 
pellationem numeri alterius multiplicandus eft . quo facfio, producuntur duo nu- 
meri alij , alia etiam, QC u.na quidem,horum producftorum appellatiorquibuspo- 
ftea , uel uno cum ai tero multiplicato , uel uno in alterum diuiTo,res confetfia erit. 
Quam uero I11 prodiufii numeri Tortiuntur appellatione, in additis &C diminutis, 
circa multiplicationem dudum iam traditum eft. 

EXEMPLA HVIVS S V N T, , 


ra, 24 ra. cu. 16 

ra. 72 cum , uel in ra. ra. 3» 

ra. cu. 32 ra. ra. s 

Producuntur, ratione quidem multiplicationis, 
Primo,Radixquintg quatitatis,hoeeft,radix quadra tkubica. num eri 353SS4-'. 
Secundo, Radix terti* quantitatis, hoc eft, radicis radix, numeri 16; 888. 

T ertio, Radix undfccim* quantitatis,hoc eft, radix cubica de quadrati quadra- 
to, uel contra, numeri 536870912, 

Ratione uero diuifionis, exeunt qTdem quantitatibus 
denominati numeri, 


Primo quidem ?4 j fecundo uero 


j6z,ac tertio deinde 2048. &c*. 

V 2. 


Alia 


44 


J - 
J 

«J 


BREVIS REGVLARVM 


ALIA EXEMPLA IN RATIONALIB VS. 
4 S 4 1 

9 cum uelin J i<s pro. 6 ucl ex, i| 

xy J 8» 9 ‘ 

. APPENDICIS COflPENDIVH, 


Habet hax operatio fuum quocjj compendium , in exemplis nimirum, ubi ali» 
qua eftin appellationibus numerorum conucnientia QC iimilitudo. Vt fi, exempli 
gratia, hi duo furdi, ra. 6 &ra. ra. u, unus cum altero multiplicari,uelinalteru>J( 
nidi debeat, numerus <s quadrate tantum multiplicari, n uero prout funt, ita 
abfqj immutatione relinqui debent . Producitur autem multiplicatione quidc , r a. 
ra. 43 i,diuifione uero exit ra. ra. j. Sic radice quadrata de radice cubica, uelcon» 
tra radice cubica de radice quadrata aliquis numerus notatus, fi cum numeri alteri, 
us radice cubica, uel radice quadrata multiplicarffeu ineam diuidi debeat, nume» 
rus multiplicans feu diuidens , ratione quidem cubi, in fetantum quadrate , ratio» 
ne uero quadrati, in fe tantum cubice multiplicandus erit. 


ADDITIO ET SVBT RECTIO. CAP. III. 


Vinctiahactraciationc furdialias comeniiirabilesiunt, alias uero in- 
com enfurabiles. Qy i igimr com cnfurabiles inter fe funt lurdi , ad fuat 
appellationis rationales, hoc eft,ad tertie quantitatis numeros redu- 
cendi funt, ac fi quidem additio inftituitur,radices horum a*ddi: quod 
li uero fubtratftio, una radix ab altera fub trahi debet. Quo fodio, xitri' 
ufc|j,hoc eftjtam eius quod ex additione colligitur, quam etiam eius quod per fub 
tradlionem rclinquitur.tertia quantitas, cum communi numero multiplicetur, 8C 
erit eius quod producitur, Radicis radix, feu tertia: quantitatis radix : hic qui' 
dem radicis radix refidua, illic uero harum fumma. Quod fiincommcnfurabilesfid 
planefurdi funt , tuilloru additio S i fubtradlio percomode ligno affirmatiuo, 4 -,. 
negatiuo , — ■, abfoluuntur. 



exempla partis prioris. 

Additio Subnadiio. 

ra. ra. )x ad J 1 6z Item ra. ra. n de J i6x 


S 

<S2J 

x communis numerus 

uyo 

ra. ra. «yo, radicum liimma 

ALIA EXEMPLA. 

J ad J Item Js f? de */ 39 ^ 

In integris fub una denominatione, fedecima nimirum. 


ra. ra. 1 , radix refidua. 


J 8i ad J 6*$ 


Item 


J $1 de J 6xs 


infe, 8dcx. 


Facit J 1 s 6 


vdeft 4 


1 6 , 

diuifaii 


exit feu 


Eftautemhoc exemplum innumeris rationalibus expolitum. 


Sequitur 



' 4 ? 


A L G E B R AE- D E S C R i P T I O, 

Sequitur iam fimilc in irrationalibus. 

J t66% ad J ijyofg. Item J i66% de J of ff 
In integris fub una denominatione , 144 

J 38415 ad J 194481 Item J iS4'« de J 194481 


1 6 8( 


y 

- infe, SCcx, 

6zf 

cum 140» 

pro. 15-00 <sif in 144 diui. 
exeunt J iyoogiy 
>44 

Radicum igitur fumma, 
radix quadrata numeri 104 

EXEMPLA PARTI 


ig Si 

• * 3 

•infe 

cum 4 4 0» 

pro. 1401 in 144 diuifa, 
coeunt J 140* 

144 

Radix igiturrefidua, 
ra. quadrata numeri 4~- • 
POSTERIORIS, 


J is ad J 44 Item J is de J 44 
ueniunt J 44 ■+■ J 13 ma. J 44 — */ 18 

ALIA. . I 

J 7| ad n/ u| Item J 7$ de J 
ucniunt J it\ + J 7*-, <na. — J 

S E Q_V I T V R A L GORITHMVS DE BINOMI1S £ T RESlDyiS, 
Eft autem Binomium feu ex binis nominibuslinea, uteaEuclides, per 3 g decimi 
libri propofitionem, definit, linea irrationalis, qua dute rationales, potentia tantum 
comen(urabiles,in dire<ftumftimptce,conftituunt. ut 4 -+. 7 7, J u •+■ 3,7 ly-t- 
J iy, 4 vi— J s , J 11+ t, J 1 7 -i- J 18. &fiquce funi alia. Refidtiumueroieu 
Apotome,ut ide Euclides id per 73 decimi propofitione definit, lineairrationalis, 
qua duae rationales,potentia tantum commenfurabiles, quarum una ab altera fi ab 
lata fuerit, tandem relinquunt, ut 4 — ■ 7 7, J 14 — 3, J 27 — J iy 
4 — J 8, J,u — 2, 7 47 — 7 is, & id genus aliamulta. 

ENFNCIATIO. CaP. L 



AbethtecBinomiorum& refiduotum tractatio, nihilferedifficuita- 
tisjcuni illorum operationes omnes fuis regulis fuperius defcriptar 
fiat. EtquiaEnunciatio eft facilis, cum exprscedentibus conftet 5 C 
intclligatur : Sequiturigitur 


ADDITIO. CAP. 1 L 



Nadditione binomiorum £>C refiduorum, qui unius funt appellatio- 
nis numeri, addantur fimul , abfoluti fcilicet ablblutis,& denominati 
denominatis,utfuperiusnaditumeft,ratione interim fignorum 4- 
QC — habita. 


S E QJV V‘NTVR EXEMPLA, ET PRIMO DE B 1 N O M 1 1 S, 


4 ■+■ ra. 7 
4 -I- ra- 8 

8 plus radix binomtj 
7 ^24 


Vel s plus 7 -7 4- 7 s 


ra. 47 -t- ra. ij 

ra. 27 -v ra. is 

ra. 108 plus radix binomij 
33-1-7 1080 

Vel 7 108 plus 7 if -i- 7 18. 

V 2 Alia 


BREYIS REGVLARVM 
AHA EXEMPLA, 


ra. u 4 - j 

ra. u 4- * 


*+■ ra. tt 
-t- ra. 7 


ra. 4^ J ix 4 - ra. 6 j. 

S E Q_V I T V R SECVN"DO EXEMPLVM DE RES ID VIS, 
4 — - ra. 7 


s, minus . radix bmomi). iy -t- ra. 

• Vel s, minus radix 7, minus item ra. 

A T- I 


Li4 


ta. 43 — 6 ra. 5 — ra. % 

ra. 3 — 1 3 — ra. y 

ra 7j ~ 7 3 -+■ ra. 3 — ra, i — ra, y 

ALIVD EXEMPLVM. 

ra, 1610 — is 

y 4 — ra, 1620 
""Summa j<s, 

SEQ.VVNTVR TERTIO EXEMPLA DE BINO# 
mijs 8 C refiduis. 


4 -t- ra. 7 

4 — ra. 8 

8, minus radix relidui 
iy — ra. 224 

Vel ma. s ■+• 1 7 — J s 

alia D v o 


4 + ra. 1 
4 — ■ ra. 7 
8, plus radix relidui 
iy — ra. 214 

Vel ma. 8 -b J s — J 7. 

EXEMPLA. 


ra. jz -h 3 
ra. »2 — 3 
ra. 48 


4 — ra. 7 
3 -+- ra. 28 
7 ■+■ 7 


•S VB T RECTIO. C^P. III. 



Vemadinodum in additione, unius appellationis numeri addendi: 
ita nunc,utfubtra<fiio perficiatur, unus ab altero, abfolutus fcilicet nu 
l merus ab abfoluto, &C denominatus a denominato fubtrahendus eft, 
Quod fi interea, quid cum fignis -r- 8C — fieri debeat, non ofeitan* 
ter obferues, nihil eft quod ultra defiderare pofsis. 


S E d,V VNTVR EXEMPLA, ET PRIMO DE 

Binomijs, 

ra. 12 4- 5 i2-«- ra. 63 

ra. 12 -t- z s •+• ra. 23 

— manet 1 4 4- ra. 7 

ALIVD EXEMPLVM, 

4 + «• i 

4 4 - ra. 7 ■ 

manet radix relidui iy — J 224^ uel ma, J g — -J 7, 

Exemlpa 


ALGEBRAE DESCRIPTIO, 
EXcMPLA SECVNDO D£ R G S I D V I S, 


4 — ra. 7 
4 — ra. 8 
manet 

ra. refidui iy — J 244 


. ra. 8 
4 — ra. 7 


impoisibile, uelnia. 
minus radixrefi. iy — J 114 
I A D V O EX E M.P L A. 


ra. 6 o - 
ra. j 


- ra. 20 
> — ra. iy 


. 12 


ma, ra. ijy 


• ra. 80 
ALIA 
fi — ra. 14 


ma. ra. 48 — it 

EXEMPLA. 

ra. 108 — j» 

ra. 48 — 4 

i — ra. fi ra. «1 — y 

SECLVVNTVR TERTIO EXEMPLADE BiNOMIIS Et RE SI* 

4 -+- ra. 7 ra. 47. — 8 

4 — ra. 7 ra. 3 4-4 

ma. ra. *s ma. ra. 14 — » % 

j_ ALIVD EXEMPLVM. 

44 -f- ra. 14 Vel 24 -+- ra. it» 

ifi — ra. it 16 — ra. 24 

manent uti oL)icp,s plus radix bino. jfi 4- J nyi 

ADHVC ALIVD EXEMPLVM. 

34. — ra. 44 44 — ra. n 


44- 


24 ' 


manent utrooicp, s minus radix bino, j'5 ■+■ J jiyz. 

M V L T IV IC~ 4 T 10 > C^P. IUI r 

VltipHcetur fingularu appellationu numeri multiplicatis,tij Cinguli' 
'ii appellationu numeris ipfius multiplicadi, .pdudtis deinde lingulis 
ciifuis fignis debito modo additis,multiplicatio abfoluta erit.Hoc ta- 
ne curabitur leper, ut finguli duo numeri,qui interie multiplicari de- 
bet, unius fint denominationis, quod fi fic, facilis erit omnis multiplicai 
Ob.SinminuSjmultiplicatione.utunaS^eade fiteoru denominatio, dficiendu eft, 
SERVIT VR EXEMPLVM, 

4 -t- ra. 7 j 

4 s- ra. 8 



pro. ifi -i- ra. us •+■ ia. 114 ra. yfi. 

ALIA D V O EXEMPLA. 


ra. 


ra. 


-f- 3 


ifi4 ra. nyio is -t- ra. joo • 

ALIVD EXEMPLVM. 
fi — ra. f 
fi — ra. y 

— ra. * «0 i+. y 

4- jfi — ra, 180 

produ 41 — ra. yio 
ALIA D V O EXEMPLA. 
raV 14 •+• fi ra. 14 — 

fi -1- ra. i» 6 — ra. 1 


48 


ra, 1 7ii 


Adhuc 


43 


BREVIS RE GVLARVM 
A DH V C ALIA DVO. 


4 •+■ ra. 7 
4 — ra. 7 
produ, 9 


ra, u 4- 


— ra, iz 
produ. 14. 



DIVISIO. C^T. V. 

! N diuiftonebinomiorum 2d fefi duorum, cum diuifor aut numerus 
abfolutus, aut denominatus , aut binomium feu refiduum efle pofsir, 
ad diuifionem commodius abToluendam ,diftindlione quadam opus 
erit. Diuifor itaqj fi numerus abfolutus ucl denominatus fuerit, in 
eumfinguliipfius diuidendinumeri, ut dictum eft.diuidatur.etenim 
exeuntibus deinde cum fuis fignis fimul colledlis , diuifio peradla erit. Qup^fi 
futrtt binomium, feurefiduum: tunc tam diuifor, quam etiam diuidendus,perdi- 
uiforis contrariunom en, hoc eft per refiduum, fi binomium ipfe fuerit: uel perbi- 
nomium.fi refiduum fuerit , multiplicari debet : nam produdiis deinde ( cum hxc 
ex 17 propofirione Euclidis lib. feptimfeandequam ipfi multiplicati, hoc eft, diuL 
dendus &C diuifor propofiti,rationem cuftodiant)illo icilicet quem diuidendus de 
deritin alterum, diuifis, diuifio peradta erit. 


EXEMPLA PARTI S PRlORIS. 

8 -t- ra. 20 in z Item ra. »4 — 8 in ? 
exeunt 4 ra. y exit ra. 2 f ■ — 2 f 

ALIA PRIORIS PARTIS EXEMPLA. 

8 ra. 20 in ra y Item ra. 24 — 8 in J 6 
exit ra. jz f ■+■ 2 exeunt x — ra. 10 f 

EXEMPLVM PARTIS POSTERIORIS. 

Diuidaturra. 7* •+- ra. 32 in J 10 ■+. J $ 

Multiplicetur igitur uterqj numerus per J 10 — J 8, diuiforis refiduir, contrari- 
um fcil icet noni en, £d producuntur ra. 2000 — 40, diuidendus.2 uero, numerus 
diuifor,diuifionedeindc fa dia, erit exiens ra. yoo — 20, quod quidem multiplica 
tione eius cum diuiibreprimo pofito , utiequitur, probari poterit. 

ra. 500 — 20 
ra. «o -t- ra. 8 
ra. 4000 — ra. 3200 

ra. fooo — ra, 4000 

1 produ. ra. joco — ra. 3100, atep tantus elt etiam diuiden* 
dus primo pofitus, ra. 72 -+- ra. 32, id quodfubtradtione tandem 8 C additione 
patebit. 


SEQ.VVNTVR ALIA EXEMPLA. 

Diuidantur 9 in refiduum 4 — ra. 7, uel in binomium 4 •+■ ra. 7 
Exeunt hic quidem 4 — ra. 7, illic uero 4 ■+■ ra. 7. 
Diuidatur binomium 23 +ra. 443 in 4 ■+• ra, 7 
Exeunt 4 •+• ra. 7. 


Qyacritur 


4 ? 


A/l" 6EBIUE 1) ESCR! PTI O. 

Quaeritur autem huius diuifionis diuidendus nummis fic , 


Multiplicentur 

« 443 

cum 4 — J 7 
s>» — J 3 >i<S 

— J 37 °3 
4- J 7««3 

produ. }« ~h J 
diuidendus 


Subtrahatur 
J typf ♦de J 7168 

7 J2 ? »024 

*3 J* 

9 in fe . 

. 8 « 

J j6j. Caetera 
nunc funt facilia* 


Diuidantur 48 -4- ra. 431 •+• ra. 384 -4- ra. 7», inbinomium 8 •+■ ra. «t» 
exeunt 6 -+- ra. 6, id quod multiplicatione diuifo* 
• ris cum exeuntc probari poteft. 

Diuidatur ra. 448 -4- ra. jjtf in ra. ra. -1- ra. ra. as. 

Exit ra. ra. aja ra, ra. as. 


DE EO QUOMODO DISCREV^NTIA 

BINOMIORVM ET RESfDVORVM COGNO' 
fcatur, quomodo deinde ex cis radices quadratae elici 
debeant. Caput tf. 

Quid fitBinomium in genere,quid item Rcfiduum^b initio huius Algo» 
rithmi didlum eft. Et quia fex funt tantum binomiorum uarie- 
tates feu fpecies,qus fir cuiufq! propria definitiO,nunc 
fubiungere uilum eft. 


Eft 


G 


neutra* 



ALGEBRAE DESCRIPTIO. yi 

Ex lu's nunc patet, tam binotn ia quam etiam refidua, licet aliquid commune 
habeant, nimirum quod omnia in genere irrationales fint linea: , duas item ratio- 
nales, potentia tantum commenfurabiles,re<ftas lineas ad earum conftitutionem 
requirant, in triplici e(Te di (Ferentia, quarum prima quidem eft. Quod licet in om- 
nibus binomtjs, longioris portionis quadratum, quadrato breuioris portionis 
maius fit, tamen in prioribus tribus, primo fcilicet fecundo 8 C tertio,binomrjs,qua- 
dratum longioris breuioris portionis quadrato maius eft, in quadrato linea:, lon- 
giori longitudine commenfurabili: in pofterioribus uero, maius eft in quadrato li- 
nee, longiori longitudine incommenfurabili. ut, n -+• ra. *j, ra. 4y ■+■ y 8 C 
ra. 10 -+- ra. iy. Item iz -+- ra. 24, ra. 4? -t -6 & ra. 20 -f-ta. 14. 

Secunda uero , quod binomium primum 8 C quartum , longiorem portionem 
rationalem, breuiorem uero irrationalem:^ contra, binomium fecundum 8 C quin 
tum, breuiorem rationalem , longiorem uero irrationalem habeant, ut, is- •+■ 
ra. jy, eft binomium primum, »s -+- ra. js, quartum. Sic ra. 43 -+- 6 , fe- 
cundum, fed ra. 43 -+• y, quintum. Ac tertia deinde,qubd binomium ter* 
tium 8C fextum. neutram portionem rationalem , fed utramcp irrationalem habe* 
ant. ut ra. So -+- ra. 4y, quod eft tertium, at, ra. do ■+■ ra. jy, fextum bi* 
nomiura eft. At<$ fecundurrjias differentias nunc facile erit cuiuis , qualecunqj 
binomiumpropofitum fuerit, cuiulnam ordinis binomium fit, indicare, 

ET Q VI A I A M VNVMQVODQVE B I* 

NOMI VMi PER CONSE Q^V ENS ETIAM VNVMQJVOD- 
que refiduum, cuiufiiam ordinis binomium uel refiduum fit, intcl- 
Iigi poteft,ad alterum huius capitis puncflum , quomodo 
fcilicet ex eis radices quadrata elici debeant, 
accedendum erit. 

Vodomnebinomium pofsit effe radix quadrata alterius cuiufdambi- 
nomij,cx eo perfpici poteft , quod alias inabfolutis numeris accidere 
confucuit,multipIicationefcilicet fui infe. Quod item contra, omne 
binomium fit quadratum, feu radicem quadratam habeat, cum Eucli- 
des in fenario decimilibriquarto,cuiusinitium eftpropofitio y4'. linis 
uero y9. Ungulorum binomiorum radicibus propria nomina imponat, nifihae 
inueniripoffent,ineptefeci(Iet, fi rebus, qua non funt, nomina 8£ appellationes 
tmpofuiffet.Ex hoc igitur quarto decimi Euclidis fenario, commode dC uere infer- 
tur, omnia binomia quadrata ede , atep fic etiam radices quadratas habere, licet de 
numero abloluto illud idem non concedatur. Dicit autem Euclides in prima hu- 
ius fenarij propofitione, quod Areolam , hoc eft , fpaciu fub rationali, atep ex binis 
nominibus prima comprchefum, potens, Irrationale fit, Ex binis item nominibus 
linea una uocetur. Vndenunc , cum rationale id Vnitas etiam effe pofsit, unitas 
infuper in quemcuncp numerum , uel quantitatem dutfta, eandem producat: re' 
cftam lineam, ex binis nominibus primam potentem, hoc eft, primi binomij te - 
tragonicum latus , binomium effe, facile colligitur. Eodem modo ex fequentibus 
huius fenarij propofitionibus ordine habetur. Secundi binomij radicem quadra- 
tam.effe lineam irrationalem,atcp Ex binis medijs prima , T ertij: lineam irrationa- 
lem, atep Ex binis medijs fecundam, Quartidineam irrationalem, atqj Maiorem, 
Quinti ueroilineam irrationalem,atcjj Rationale 8 C medium potentem. Sexti dein 
de.-Iineam irrationalem, atep Duo media potentem. Haecille. Etquiaiamfa- 
tis conftat,fingula binomia radices quadratas habere, lite quomodo nunc ex fingu 
lis elici debeant, per canonem quendam generalem tradetur. 

G * Pro 



BREVIS R.EGVLARVM 


PRO ELICIENDIS BINOMIORVM RADICI 
bus quadratis , canon quidam generalis. 

Binomio propofito,fubtrahatur minoris quadratum de quadrato nominis ma- 
ioris.atcp inrcfidui quarta parte, ubi radix quadrata quaflta ac inueta fuerit, ea me' 
dietatimaioris nominis adtjciatur : 8C erit eius quod inde colligetur radix quadra- 
ta, una inueniendae radicis portio.Porro fi colledu hoc.de toto maiori nomine fub 
rrahatur,tu radix refidui quadrata, altera portione oftedet. V trifcp igitur portioni 
bus per fignu •+• copulatis, tota binomij propofiti radix quadrata, iefe exhibebit, 

SEQVVNTVR NVNC PRO SINGVLIS BINO* 

mfjs fingula exempla, 

23 -4- ra. 448 binomium primum, 

J29 maioris nominis quadratum, 

448 minoris nominis quadratum, 

81 reiiduum, 8 * refidui quarta pars 

4 i quarta: partis radix, ad 11 i medietatem maioris , 

neniunt 16, colleflu:4 deinde collecfii radix, 8 C una inueniendg radicis portio, 
z$ totum maius nomen, 

16 collctfhim, 

7 reiiduum : ra. 7 deinde, 
refidui radix, &C altera inuenienda: radicis portio. 

Tota igitur binomij propofiti radix quadrata, 

4 4- ra. 7, qua: erat inuenienda. 

Efi: autem, ut habetpropofitio huius iam commemorati fenarrj prima , linea ir- 
rationalis,& Ex binis nominibus una. Qyod porro fit uera binomij radix, id mul* 
tiplicationciui infeprobari poteft. ' 

/ILIA D V O EXEMPLA, DE BINOMIO 
fecundo, tertio, 

ra. 448 •+■ 14 ra. 448 4- ra. 31 6 


443 

33 <J 


ra. 63 ad ra. m , ueniunt 
ra. 343, de ra. 448, ma. ra. 7 
ergo J 4- J 


23 

ra. 28 ad ra. nt, ueniunt 
ra. 2fz de ra. 448, ma. ra. ig 
ergo J 2fz 4- J 28 


radix quadrata eft binomij propofiti. 

Linea ite irrationalis, 8£ reipeiftu quide binomij fecundi, Ex binis medijs prima, ut 
habetpropofitio fecunda.Confiderationeuero binomij tertxj, linea irrationalis,8£ 
Ex binis medijs fecunda,ut habet propofirio tertia. Quod porro uerg binomio* 
tu radices quadrate inuentg fint,id multiplica tione, ut fequitur , examinari poteft, 
EXAMEN 

- binomij fecundi, binomij tertij, 

ra. ra. 34? 4. ra. ra. 7 J 4- J 28 

r a. ra. 343 ■+■ ra. ra. 7 J m 4. J x $ 

«/ 2^2 4. J 2g~ 

*/ 70575 


ra. 343 -t- ra. 7 

ra. ra. 2401 uel 7 

' ra. ra. »401 uel 7 

Summa produtftorum. 


70 ytf 


ra. 448 


‘4 


binomia 


Aliud 


algebrae DESCRIPTIO. fi 

ALIVD EXEMPLVM DE BINO M IO QHRTO. 

»4 -t- ra. 448 

maioris nominis quadratum, 

4 43 minoris nominis quadratum, 
ii . Rciiduum, 
jt, rcfiduiquartapars, 

ra. jr , quartae partis radix, ad 12, medietatem maioris, colliguntur 
12 4- ra. 32, cuius radix quadrata, Radix binomij 124- ra. 32,una0£cas. portio* 
24 , Totum maius nomen, 

12 4- ra. 32 , idquodcolledtumeft, 

manet 12 — ra. 31, cuius radix quadrata, quae eft, Radix 
refidui 12 — J 32, portio altera. 

Tota igiturbinomrj propofitf radix quadrata eft , Radix utriufqj 
tam frilicet binomij 12 ■+■ J 32, quam etiam refidui 12 — J it 
Eftautem linea irrationalis, 8 C Maior uocatur, ut dicit propofitio huius fenarij 
quarta. Qt,idd porro fituerapropofitibinomij radix,multipIicatione,utfequi- 
tur, probari poteft. 

Radix binomij u ■+■ J 32» et radixrefi. 12 — J 32 
Radix binomij 12 •+• J 32, et radix refi. 12 — . J jt 

12 4- J }2, 4- ■ 12 J }2 


ra. 112 

Summa produdloru 24 4- ra. 448, binomium icilicctpropofitum, bene igitur» 
ALIA DVO EXEMPLA DE BINOMIO 


quinto, 
ra. 443 -+ • 12 
448 ma. nominis qua. 
»44 mi. nominis qua. 


fexto, 

fa. 448 4- ra, #2 
448 ma. no. quadratum 
332 mi. no. quadratum 


304 

7 * 

ra. 7 6 >adra. m> 
colligitur ra. «12 .+. ra. 76. 


24 

ra. 24 adra. ut, 
colligitur ra. 112 •+• ra, 24, 
Huius nuncradix quadrata, nimirum radix bino* 
mij ra. m 4- ra. 76, mij ra. »2 4- ra. 24 

una portio. una portio 

ra. 448 Totum &cae. 
ra. 112 4- ra. 24 Id 


ra. 44S 'l otum ma. no, 
ra. ut 4- ra. 7S. Id q uod coi. 
ma, ra. 112 — ra. 76, 


ma. ra, 112 — ra. 24» 


Huius nunc radix quadrata, nimirum Radix re* 
fidui ra. 112 — ra 76. fidui ra. m — ra. 24 

pars altera. pars altera, 

Binomij igitur propofiti radix eft 
Radix utriufqj Radix utriufqj 

binomij frilicet J 112 4- J 76 bino, fcilicet J * 12 4- J 24 

dC refidui J m J 7 6 8drefi'du. J nt — J 24 

Eft autem linea irrationalis , &C uocatur 
Rationale mediumcp potens, Duo mediapotens, 

ut quidem dicit propofitio huius fenarij 
quinta fexta 

G j Proba 


PRO ii A lilNOMll QV1NT1. 

Radix binomij J i» ■+■ J 7 s ct ra. refidui J m — . J 7 6 
Radix binomij J ut •+• J 76 et ra. refidui J m - — ] 7&_ 

J m •+■ J 76 SC J tn~ZZ~] 76 

4- 6 

4- 6 

Summa produdorum ra. 44» 4- 12, STbetie. 

PROBA BINO M II SEXTI. 

Radixbinomij J m + j 14 ct ra. refidui J hz — J 24 

Radix binomij J nz 4- J 24 ct ra. refidui J m - — J 24 

J m -j- f 24 & J ni - — /24 

ra. '8 


ra. 83 

Summa produdorum ra. 44S -+- ra. tfzdC, bene. 

Ethecquidem debinomiorum radicibusinuenicndis dida fuflrciant. Simili 
modo iam agendum eft cum Refiduis , cum 8 C ipla quadrata efle , atqj ita radices 
quadratas haberc,expropofitione 9 i, 8£ ordine iequentibus quinqj eiufdem deci- 
mi Euclidis manifefte pateat. Quare pro ijs eodem modo operatione inftituta. 

Primi refidui, quod eft 23 • — ra. 448, radix quadrata inuenitur efle, 4 — 
ra. 7. Eft autem &C ipfa Rcfiduum , irrationalis linea , ut habet propofitio 
huius fenarij prima. Secundi uero , quod eft ra. 448 — 14, radix quadrata 
inuenitur, ra. ra. 34? — ra. ra. 7. Qua: eft linea irrationalis, dC Medix re- 
fidiia prima, ex propofitione 92. Tertij autem, quod eft ra. 443 — ra. 33 s, 
radix, quadrata inuenitur, ra. ra. 2^1 — ra. ra. 28, quae eft linea irrrtionalis 8C 
Medie refidua fecunda, ex propofitione.?*. Quarti deinde, quod eft 24 — 
ra. 443 radix quadrata inuenitur, Radix binomij 12 4- ra. 32, minus, radix refidui 
i2 — ra. 32. que eft linea irrationalis,fi£ Minor uocata, ex propofitione94. Quin 
ti ite, quod eft ra 44S — 12, radix quadrata inuenitur, Radix binomij ra. 112 -f* 
ra. 75, minus radixrcfidui ra. 112 — ra. 76. que eft linea irrationalis, & Cum ratio 
nalimedium totum conficiens linea, ex propofitione 9?. Sexti tandem , quod eft 
ra. 448 — ■ ra. 352, radix quadrata inuenitur, Radix binomij ra. m 4- ra. 24 mi- 
nus radix refidui ra. m — ra. 24-qug eft linea irrationalis, & Cum medio media 
(Otum conficiens linea,expropofitionchuius fenarij ultima p<s. 

Et licet fatis iam fuperque, quomodo ex binomijs, refiduis item, radices 
quadratadnueniridebeant,traditumfit,nequid tamen huius artis ftudiofihabe- 
ant, quod conquerantur unius atcjj alterius exempli praxim, pro utro q? fubiun- 
gere placuit. Sit itacp propofitum inuenire radicem quadratam. 


exbinomio 

7 1 — J 2880 


exrefiduo 
1 4- J 2880 


ad , }<s 


ueniunt 6q de 72 


4304 

57« 


60 de 72 


manent « 2 
ergo' J 60 — (quiarefi.) 

r X54 r . 1 J 12 , propofiti refidui 

J -.prepoBubmcmt)^^^ erjt ; 


manent 12 

ergo J 6 o 4- (quia bino.) 


9S 


A L G E B R AE . DESCRIPTIO. 

SIT NVNC PROPO S ITTM HARVJ4 I N V E N- 
tarum radicum, ut quae funt binomium 8 d refiduum fextum, 
radices quadratas inuenire. 


ra. 60 — ra. \% 


48 48 

11 12 

i it ad J if J i2 ad J 

ueniunt J ij + J n ueniunt J iy -+. J lz 

de ra. <so de ra. tfo 

ma. J i? — J n. ma. J — J 12. 

Propofiri igitur binomrj Propofiti igitur refidui 

radix quadrata eft 

Radix utriufcp Radix bino- 

binomij fcilicet J iy -+- J « mi) J ■+• J 12, minus 

QC refidui J ij — J 12. radix re. 7 ij — J 12. 


S E QLV ITVR PROBA, INSTITVTA PRO 
refiduo. 

radix bi. J iy 4 - J ix minus ra. re. J iy — J »2 
radix bi. J 1$ J « minus ra. re, J iy — ' J iz 
J iy J 12 plus / iy — J~ii 

minus 7 j 

minus J ; 

Summa pro. J 60 — J 12 Refiduum 
propofitum, bene igitur operatum. 


EST PORRO Q_V IDAM CANON GENERALIS A L I V S, 
per quem iuxta Algebra: regulas binomiorum &C refiduorum radices in- 
ueniuntur, qui fic fe habet. 

Binomio uel Refiduo aliquo propofito, recipiatur dimidium portionis, uel no 
tninisminoris,maiore deinde portione iuxta Algebra: regulas in duas partes fic di 
uiia, ut harum multiplicatio.unius fcilicet cum altera tantum, quantum nimirum 
quadratum medietatis minoris fuerit, producat, res pera da erit, cum tandem bi- 
nomij uel refidui propofiti radix,per harum partiupi radices fimul colledas, ratio- 
ne binomij: uel una ab altera fubtrada, fi refiduum propofitum fuerit, fignifice^ 
lur.Hunc autem canonem infra, ubi res QC fimilitudo poltulauerint, (radiabimus. 

Hadenus de radicibus, binomiorum 5C refiduorum inucniendis. Ne quis au- 
tem terreatur, quod in hac tra datione decimi libri Euclidis fubindementionem 
facimus, cum uidelicetillafine decimilibri cognitioncintelligi nequeant , ac prius 
cognofci librum hunc oporteat, qua'm harum explicatio regularum fufeipiatur, 
Qyod ipfum iane uerum efiet,fi perfedam dC integram h orum quis cognitionem 
requireret, fed tantum deeisintelligere,utqua:iam fequuntur, planiora fint,etiam 
fi nullas plane adduxiflemus propofitiones , res fatis deferipta effet. Quare eas 
hancobcauflamfolumpropofitas anobisefleexiflimet quilpia, ut nimirum ea- 
rum operationes certis rationibus fundari perfuafum fibi haberet: an- 
fam deinde etiam, his nunc perceptis, arriperet, fubtilius ifta ex- 
quirendi, cum iam fint aliquo modo defcripta, 2 d 
quodammodo primis lineamentis . 
adumbrata, 


Sequuntur 


SEQJ7 VNT V R NJ^NC 

TIONES SVPRA TRADITAS, AD EA ETTAAI 
qua: hactenus de Turdis expolita fant, commodius exercenda, 
exempla alia. 

Primum. Efto triangulum re<flangulum,arq?c3thetus eius 8 — J 3 *» 
bafis uero 8d hypotenufa fimul.i^ — J tz8 y quanta erit utraqj, bafis frili' 
cet8dhypptenufa,Iineafeoffim , qupritur. Facit 

Bafis quidem <s — J is 

Hypotenulauero 10 — J 

operatio. 

Cathetus ex hypotefi, funt s — J 3* 

Sit autem nunc bafis i ra. 

Hypotenufa igitur , erunt 1 6 - — J i*s N minus ira. 

Etquia quadratum hypotenufa- in triangulo rcdlan* 
gulo.exprcpofirione 47 primi, quadratis catheti SCba* 
fis linearum arquale eft.Singularum igitur linearum qua 
dratisacceptis,de eo etiam quod ab hypotenufa deferi- 
b/ tur, ca the ti ucl ba fis, utro uoles, quadra to,fub tradi o,tci 
quod relinquitur, ex communi illa notitia, Si ab aequali* 
bus a-qualia fubtrahantur, &Ccx. alterius, bafis quidem, 
ubi catheti, catheti uero, ubi bafis quadratum fubtra* 
dium fuerit, quadrato jquale erit. 

v SEQ.TITVR NVNC DICTORVH 
| , , \ calculus. 



s — J 3 * N Cathetus 
3 J'iz 

56 — J sm quadratum 


1 radix Bafis 
1 ra. 

1 pri. quadratum 


1 6 — J iis N minus i ra. Hypotenufa. 

1 s — J 1 ig N minus 1 ra. 

-+. ug N plus « pri, 

— J 317^3 N bis 
minus 16 — J n$ radi, bis 
334 — J 13107* N, plus 1 pri. minus 32 — J ra. 
quadratum hypotenufe. A quo primo quadratum catheti, deinde etiam qua. 
dratum bafis fubtrahendum eft,8d relinquuntur tandem, 
ratione quidem fubtradlionis prioris, 

»88 — J 737» 8 N plus 1 pri. minus 31 — J yn ra. 
arquales uni prima:, 
ratione uero fubtradlionis pofterioris, 

384 — j- 131371 N minus 3* — J yi* ra. 
tequales $6 _ J 8ip* N 


Et 


ALGEBRAE DESCRIPTIO, if 

Et ultimo, iuxta illam communem notitiam, Si «qualibus aequalia adij ciart- 
tur, 2 £c«, Si item ab aqualibus «qualia fubtrahantur &c«. ueniunt. 

28S — J 73728 N aequa, 52 — J sit ra. 

Eft prima «quatio. Diuifione igitur numeri quantitatis debilioris in numc- 
nimquantitatis potentioris, radicis Ualorcognofcendus: per eum deinde, Bafis 
quantitas exprimenda eft. 

Quoniam autem huius diuifionis diuidens quantitas eft refiduum, periuunt 
igiturbinomium,quodeft$2 -t- J 712, alia diuidenda, alia item quantitas dnji> 
dens, multiplicatione, inuenienda eft, uciequitur. 

*88 — J 73728 32 — J 

cum 32 -t - J sit cum 32 •+• J 


9 ti 6 — J 6144 
~ J 717 * 8 

•+• J 41472 f millies 
3072 — J 46 os «( uicics 

L quater 

Qyantitas diui- 
denda 


1024 — 512 


o* 

o 



diuidens 


INSTITVAT 7 R NVNc DIVISIO, 
- 4 * 


Diuidantur 


J millies uicies &Tc«. 


7 »8, 8^ tanta eft bafis quantitas, ' 



-f--*-*-, quinquagies deci- 
es bis. 

Et quia iam bafis quantitas nota eft,quan- 
tahypotcnufafola fuerit, cum hae dug quanti- 
tates fimul, ex hypothe.fi, i<> — J *2sfint,fijb' 
tracflione m anifeftabintr 

ALI VD BXEHPLVH 
ftmile. 

Tmngulu efto revftangulum,atcp ca> 
thetuseius 8 ■+• J 128, bafis uerd&hy' 
potenufa fimul, 16 •+- J 512 , quanta erit 
utrsqj, bafis fcilicet & hypotenufa, li> 
nea feorfim, queritur. Facit 
Bafis quidem <5 -4- J 72 

Hypote, uero 10 m- J 200 

o PE r A T I o, 


Cathetus, ex hypothefifunt 8 -h J ul 

Sitautemnuncbafis 1 radix 

Hypotenufa igitur erunt h; ■+• J 514 minus 1 r& 

Multiplicatione qu«rantur quadratalaterum,^ erunt 
Catheti quidem 192 •+• J 32768 

Bafis uero , 1 pri. 

ac hypotenufie deinde, 

76S + J J24188 N , plus 1 pri. minus 32 — J »o 4 * 


Qiiarc 


,3 BRIVIS REG 7 URVM 

Qtiare, iuxta penultimam propofitionem primi, 

7«S -+- J 724*88 N, plus i pri. minus 3 2 — J »048 
aquales i?* -t- J 3276S N. 4- 1 pri. 

Atqj ultimo tandem, iuxta communes notitias additione 6 C fub* 
tratfiione fada, ueniunt 

776 ■+• J 194912 N asqua, jt -+■ J 204S ra. 

EH autem prima aquatio. Numerus igiturcharadier/s N, tanquam debilio. 
ris, innumerum cliaracieris potentioris , ra. diuidenduseft,utfequitur. 

Quarratur primo nouus diuidendus, notius item diuifor, per multiplicatio/ 
nem utriufq? cum diuiforis contrario qomine, refiduo nimirum J 2043 — 31. 

J 19 49 «* h- I7 6 
cu m J 1048 — 3* 

14776 — 18432 
— J JOJ 9 89888 
-I- J «79477*48 
«144 4- 7 ”7549 7 47* 

Diuidendus 


J 1048 •+• 32 
cum y 1043 — 3 2 

1048 »024 

»0* 

1024 

Diuilbr. 





g J 7 2 halis. Q ;i,c ll a. 

1024 1 o 4 « ! 7 « 

bafis & hypotenufat aggregato fubtrahatur, 
relinquuntur »o J 200, hypotenufas quantitas, ut fupra» 

Calculus porro fubtradlionis prceccdentis fic inftituatur. 

J ;oi9898S8 de J 6 79477*-. 8 

8 37/48736 84934« <S 

4 p437'84 U23J664 

3071 de 4 «os 

manent u3<7 in (e 
'produ. 23*929(1 
communis nu. 31 
7S4>747 2 

Porro triangulorum areas funt, prioris quidem 36 — 7 1172 , pofterior/s tre< 
toji -t-J 46os- Idquodexpropofitione4» primi,8£ canone quodamgcneW' 
li, in eodem primo Jibro expolito, facile colligetur. 


OPERATIO, TRIANG 

percanonem. 

VLl P R I 0 

Latera 

Exceflus 

io — i f 0 

2 — J z 

8 — J 31 

4 — J S 

6 J 18 

6 — J 18 

24 — J 283 Medietas 

12 — 7 72 


u — J «8 primum, ,08 — J iojg 8 fecundum, 

H48 r-J- f97 l 9<>* tertium produdium. 


Builll 


ALGHBRAE DESCRIPTIO» 5> 

Huius igitur radice ut (equitur quatfita, 

*448 — 1 J 197 * 968 * 

J992704 maioris quadratum, 

?97»9<?8 minori s quadratum, 

10755 refiduum, 

5184 refidui quarta pars, 

71 quarta: partis radix, ad 11x4, 

Ueniunt »xj> 5 , unius portionisquadratum, de 1448 

manent i»j2, alterius portionis quadratum. 

Radix igitur , ac per coniequens trianguli propofiti 
area, 36 — J uji 

OPERATIO TRIANGVLI ALTERIVS, 

Latera Excefliis 

»« ■+• J 100 i + J > 

s n- y «is 4 - 5 - y j» 

< y 7* 5 •+• y 7Z 

2 4 -H y Iifi Medietas 12 4- y xgg 

24 y yi2 primum 215 4- J 41472 fecundum 

Porro 9792 4- y pyyyr488 , tertium productum. Atqj area deinde trian- 
guli 72 -f y 4 ‘SoSj id quod fequenti calcu- 
lo manifeftabitur. 

979 2 ' 4 - •/ 9 ftf« 488 

?ys 85254 maioris» 9 y?ji4S8 minoris quadratum, 
jj « 77 ^ refiduum, 82944 refidui quarta pars, 

288 quarta: partis radix, ad 4896, 
ueniunt y«84 unitis portionis, SCcx. de 9792, 

manent 4508, alteriusportionisquadratum, quare 

72 4- y 4508 radixbinomrjj&car, 

EXEMPLVM SECVNDV M. 

Sunt u diuifa in duas partes. Quoniam autem partium multiplicatio, 
unius quidem cum altera, 20 uel 28 producit, quanta erit utracp pars? 

minor maior 

• r 20 '2 to 

Facitquantumad ^ funt 

L23 6 — ra, g, 6 4- ra. 8 

Tertium. Sunt 12 diuifa in partes duas. Quoniam autem partium qua/* 
drata fimul 90 uel 100 faciunt.partes igitur quantae funte 1 
Refpondetur relpedtu 

minor maior 

quidem 90 j 9 

(unt 


«ero 


100 


6 — - y 14, 6 -h y 14. 

H 2 Sequitur 


€o BREVIS R.EGVLARVM 

S E QiV ITVR OPERATIONIS EXAMEN, 

Sumantur numeri fecundo inuenti, 

6 — J »4 minor 6 ■+■ J 14 maior 

6 — J 14 < -f- J 14 

& *4 3* -f- «4 

100. & bene. 

Quartum. Numerus in duo diuifiis eft, quoniam autem 
partium differentia funt 6 y 

qui uero ex multiplicatione unius cum altera producitur numerus, 17 
uel 36, quantus fit ipfe diuifus, quantg deinde etiam partes, quaeri- 
tur. Facit 


diuiius quidem tt uel ra, 1S0 
Partes deinde, refpedlu 

minor maior 

quidem 27 .3 9 

uero 36 ra. 4? — 3 ra. 4; 4 ; 

Vel,quiueroex partium quadfatis colligitur numerus , 50 fur.?, 
uel 72, quantus &ce. 


Facit diuiius quidem 8 uel ra. ios 
Partes uero,re(pe<fhi . 

minor maior 

quidem yo t 7 

uero 7* ra, 27 — 3 . ra. 27 -+• 3 


OPERATIO PARTIS PRIORIS, QJV A N T V M 
ad multiplicationem partium, 

ponatur 1 ra. totusdiuifus. 

Et quia 6 N, partium differentia, exhypothefi, 

erit £ ra, — $ N minor, 

&C |ra. -f. j N maior pars, 

Qyarequantum ad multiplicationem, uenit 
i pri. — j» N atqual, 27 uel jtf N. 

Qyantum uero ad partium quadrata, uenit 
i pri, 18 N aequal jo uel 72 N. 

ALITER INSTITV7A HVIVS EX£U, 
pii operatio, 

Qyaerantur primo partes, deinde etiam ipfe totus numerus. 

Sit itaque 

» ra, maior, uel 1 ra, minor, 

* ra, —. 6 N pars minor, » ra, 4- « N maior. 

uenit 


ALGEBRaE descriptio. 


uenit, multiplicatione fada, 
t pri. — e ra. 

f produtflorum, arqual. 27, uel 36 N. 


ratione quidem < 


t pri. 6 ra. 

» pri. aqua, e ra. 7 N, uel 4- «$ N. 
1 pri. ■+■ tf ra. aequal. 7, uel *s N, 

EXEMPLVM Q^V I N T V M, 


f quadratorum uero, 


Sunt ii, uel ip diuiia in duas partes. 

Quoniam autem una parte cum altera multiplicata, produfto deinde 
/n partium differentiam diuifo; 17 j exeunt, quantg partes fint, qugritur. 

maior minor pars. 

Facit 7 y 

ra. 39^ i — '8 27 — ra. 39^ | 

Vel, Quoniam autem partium quadrata fimul iun<fla,atcp id quod 
colligitur, in partium differentiam diuifum: 37 exeunt, quante partes 
fint queritur, 

maior * minor pars 

Facit 7 y 

is — ra. 272, ra, 2fi — p 


OPERATIO PARTIS PRIORIS. 


t ra. Maior, 

«t N — 1 ra. minor. 

12 ra. — 1 pri. produ. 

2 ra, — • n N differentia 


uel 1 ra. Minor, 

11 N — 1 ra. maior . 

12 ra. — 1 pri. producum, 
12 N — 2 ra. differentia. 


AE Q. V ATI O IGITVR 

,ira.- «pit , N , »2 ra. — . prL_ , N 

2 ra. — - 12 N 1 1 iz JN — 2 ra. 1 1 

SIC ETIAM INSTITVATVR OPERATIO 

cum numero ip, 8£uenit 

1 pri. -f. 16 ra. 1 pri. -3- 332} N 

aquales 3J2LN aquales 5-4 ra, 

Pofterioris partis operatio ex priore nunc cft facilis. 

EXEMPLVM SEXTVM. 

Sunt tres numeri,quorum primus cum aliquo alio, quarto icificet, 
ad reliquos duos fimul fumptos, fit I. Secundus uero cum eodem 
quarto , ad reliquos , fit in ratione j. Ac tertius deindc,& ipiecum eo- 
dem quarto numero,reliquis duobus a?qualis fit.cum fic ille quartus nu- 
merus, ex hypothefi, 8 efle ponatur,quanti nunc hi tres numeri effede- 


beant,qu£ritur. 

Primus, 

fecundus, tertius numerus. 

Facit 24 . 

40 & yfi 


H 3 


Opcratio 


61 BREVIS REGVLARVM, 

OPERATIO. 

Primus fecundus 8d tertius. Quartus alius. 

Ponatur » radix, QC erunt 3 ra. -»-24 N, atqj 8. 

Ht quoniam fecundus cum dato,tertq Qd primi numerorum tres quinta funtt 
tota igitur omnium fummaadeofdem,tertium 8(. primum,numeros,in ratione, ut 
8 ad y,uel odio quinta erunt.Per regulam ergo proportionum,dicendo 8 danty, 
quid 4 ra. ■+■ 32 N:primiSd terttj numerorum fummamanifeftabitur. Quoni. 
am autem primus numerusnotuseft,cumisfit t radix pofita , eodem primo de 
hac fumma fubtradto : tertius, hoc tertio deinde de tertq 8d fecundi numerorum 
fummafubtradloifecundus etiamnumerus manifeftabitur, Ponuntur itaqj nume» 
rifingulifeorfim fic. 

Primus fecundus tertius quartus. 

1 ra. 1^ ra. -+- 4 N i± ra. +20N 8 

Er quoniam etiam tertius cum quarto numeris primo 6C fecundo aqualis 
eft, tertius igitur quarto, fecundus uero numero primo additus , qua colliguntur, 
t i ra. -f- 23 N 8C ra. + 4 N 

inter fe aquales erunt. Radix igitur , hoc eft, primus numerus 24 , fecundus 
44, dC tertius uenient, quod probari poteft. 

Septimum. Sunttres numeri, quorum primus cum aliquo alio , quar' 
tofcilicet,ad reliquosduos fimulfumptos : fefquialteram, fecundus uero 
cum eodem quarto ad reliquos: ut 3 ad 5. ac tertius deinde,8d ipfe cum 
eodem quarto numerorgqualitatis rationem conftituit,cum ille quartus 
numerus iuxta propofitum 9 uel 24 aut unitas efleponatur,quantihi 
tres numeri efle debeant, qugritur. 

Facit, quantum ad nume- 



Primus 

fecundus 

tertius 

9 


fit 

9 r§ 

24 


13 & 

26 \% 

unitate . 

‘TS 

°T5 

1 


O&auum. Diuidantur nz in tres partes fic,ut prima multiplicata per 
3, producat tres quartas minus 3, fecundg partis diuifg in z,Etiterum 
prima multiplicata per 4, producat tres quintas minus 1, tertig partis 
diuifgin 7, qugritur,&cg. 

prima fecunda tertia pars 
Facit 2 24 ioj: 

OPERATIO. 

Efto primapars 1 radix, harc multiplicata per 3, producuntur 3 ra. Et quo- 
niam ha: ex hypothefi, in ternario minus funt , quam tres quartae partis fecunda?, 
diuifae in duo, hoc eft,quam tres quartae dimidi) fecunda: partis, ad 3 ra. igitur 3 N 
addendi, eius deinde quod colligitur, (cum illud tres quartg tantu iint ) integrum 
regula proportionum , dicendo | funt 3 ra. -t- 3 N , quid unum , quaerendum 
eft. Veniunt autem fic 4 ra. + 4 N,ipfumintegr5,ac per confequens, fecunda 
pars in duo diuifa, eode igitur integro bis fumpto, iecunda pars, 8 ra, 8 N cnmt, 

■ -w . ~ " ‘ Non 


ALGEBRAE DESCRIPTIO, 

Non aliter iuxta exempli hypothefes , 8 C tertia pars quxrenda erit* Qjio fado, 
partes erunt. 

Prima i ra, fecunda s ra, ■+. 8 N 
Tertia 46|ra, ■+■ uf N» Attp 
ultimo tandem ffj ra * 1 atqua, m j N* 

Nonum. Diuidantur $6 in tres partes fic, ut prima multiplicata per 
«J, pro Jucatfefquialterum plus 9 , lecundgpartis diuifgin.j.ietfecunda 
diutia in 3, ftatuatfefquiquartumminus 4,tertiepartismultiplicatpper 
3, queritur &cg. 

Facit j 7 xf J°lr 

PONIT V R AD OPERATIONEM S 1 C. 

Pr/ma 1 ra. 

fecunda 20 ra. — 30 N 

tertia io ra. 1 N 

Summa partium ufra 29A4 N arqua, 3<J N. 

Eodem modo 4? in tres partes diuifa. 

Prima fecunda tertia 


excuntpartes 3rtr 39 sf 2 jff 

Id quod probari poteft,ut (equitur. 


Prima 

fecunda pars 

i JT? 

39 &} 

cum 6 

in s 

20 11 f 


minus 9 

plus 4 

,»$f. Dic 

Dic 

3 dant iijffi quid a, 

S dant 8f£J, quid 4 

Facit Htf 

Facit 

cum f 

in 3 

produ. 39 gh lc ' 

exeunt a**‘, tertia 

eunda 

pars, bene igitur. 


Decimum. Propofitumefl, numerum <S, 12, 8 uel 21, feu quemcunqj 
alium numerum,diuidere in duas portiones, quarum maioris quadra-' 
tum tantum faciat, quantum numerus iple, cum fua portione minore 
multiplicatus,producit. 

Facitratione numeri 

Maior minor portio 


6 , 

ii 


2 » 


ra. — ? 
ra. 180 — 6 
ra. 80—4 
ra *fJ‘4— J0 * 


9 — ra. 4 y 
18 — ra. 180 
,2 . — ra. 80 


Similem 


<J 4 BREVIS REGVLARVM 

Similem diuifionem li ne» alicuius datx proponitEuclides in fecundo, pd un- 
de cimain-.infexto deinde, per propofitionem jo,quod obiter indicare libuit» 
OPERATIO NVHERI VNIVS,< SCILICET, 
fitinftar omnium. Eftoitacp 

ira. maior, uel i ra. minor, 

erunt < N — i ra. minor. fi N — i ra. maior. 

Quadrata deinde portionum maiorum, 

» pri. 3<5 N — 12 ra. 4- » pri. 

Produ&auero, &Tcae. 

35 N — 6 ra. <j ra. 

Atcp tandem equario ultima, 

t pri. ■+• 6 ra. aequa. 3 6 N, uel 1 pri ■+- 3« N ecqua. 18 ra» 

Procedatur nunc fecundum canones fecundce aquationis primum 
2 £ tertium, 8dueniet utpofitum 


S E Q^V ITVR PROBA JNSTI T.V T A PRO 



numero primo 6 , 

54 — J ifizo • 


Totus 

Maior portio 

minor 

<> 

ra. 4 ? ~ 3 

9 — ra- 4 ? 


5 ' 

S 4 — J « 52 o 



P R O P O N V N T V R HVIVSMODI EXEMPLA 

etiam fic. 

Diuidantur 24 in duas portiones inaequales, ut, cum maiorem in 
feipfam , totum uero numerum 24 cum minore portione multiplica* 
Uero,cquales numeri producantur. Facit 

Maior Minor portio 

ra. 720 — 12 6 L 3 6 — ra. 720 

In hunc modum radice numeri 48 diuifa, 
exeunt partes, Maior quidem ra. 60 ■ — ra. 12, minor ucro 
ra. to8 — ra. 60, quod probari poteft. 

Vndedmu. Et quia numero in duas portiones diuifo, quaru maioris 
quadratu tantu faciat,quantu totus diuifus numerus cu minori fua portio 
ne nyiltiplicatus producit, quantus fuerit ipfe totus numerus,minor item 
portio, cum maior portio exhypothefi fit ra. 80 — 4, uelra, 45 — 3 


8~l 12 — ra. 80 

quaeritur. Facit V totus j>minor portio, 

6 9 — ra, 4y J 
OPERATIO. 


Totus 
» ra, 


Maior Minor portio, 

J 80 — 4 J 8 o — 4 


quare » radix, minus 


Atcp 


J 4S — 3 


J 47 — 3 


A L G E B R AE DESCRIPTIO. 

Atqj foda multiplicatione, ueniunt 
96 — J fiiQ ' J 80 4 

N, aequa. i pri. minus ra. 

j4 — J 1620 j 4; — } 

Vel ex communi quadam notitia, 

J 8o — 4 9 6 — J 3**° 

ra. N, xqua, i pri, 

J 43 3 34 — J 

Eftautem exemplum canonis aequationis fecundae fecundi, atc# 
eius fof urio talis. 

Qpantitates arquationis quantum ad primum, fiint 
Media minima maxima quantitas 

J jo — - 4 ra. pg ■ — • J y»2o N arqua. » pri. 

~J io — i> inie, 24 — J 320, plus $6 — J yxzo 
ueniunt 120 — J £ 0=0. Huius radix 
funt 10 — J 20 
plus J 20 — J 2 &cx. 

Cum quantitatibus aequationis fecundi, eodem modo operatione inflituta, 
aeque etiam feliciter fuccedet. 

EXEMPLVM D VODECIMVM. 

Duobus numeris ingqualibus, 34 Sc 3 o datis, propofitu eft,maiorem 
in duas portiones ita dmtdere, ut inter eas medietas minoris fit medio Io 
co proportionalis.uel, quod ide eft, ut qui fub portionibus, una cum afo 
tera multiplicata, continetur numerus , gqualis fit quartp parti quadrati. 


neri minoris. 

Facit 

if, & 

• 9 . 


Maior 

OPERATIO, 

Minor 

Medietas minoris 


34 

30 

ry 


Qiianritates ex hypothefi proportionales 


1 ra. 

*y 

34 JN — 1 ra. 


quare 34 ra. — 

. 1 pri. aequa. 

22 y N dCc x, • 


ALIA HVIVS DIVISIONIS EXEMPLA. 


Numeri propofiti 

Medietas 

Partes diui- 


maior, minor 

minoris 

fionis 


117 10 S 

J4 

8» 

36 

<s f y <5 

23 

4 9 

16 

4 9 2 7 

Vi 

24i-*-J4«* 24x 

— -/418 

30 18 

9 

*7 

3 

2? 24 

12 

1 6 

9 

IJ ll’ 

* 

9 

4 

5 4 

2 

4 

I 

8 

4 

3 T , 

3 

i i 

J 

t + Jr '4 ! 

1 17 

— J T 7 «f 


Pofuimus huius diuifionis exempla plura,cum eorum ufiisin decimo 
' Eudidislibro requiratur, 

1 Mune 


BREVIS RSGVI-ARVM 


W 

NVNC PRO RADICIBVS BINOMIO", 

RVM ET RESlDVORVM INVENIENDIS, CVM 
eadem fitillas elidendi,quae eft propofita: diuifionis,operatio, unum 
atqj alterum exemplum' fubij ciemus. 

Sit binomium ra. 448 -h i4,uel refiduum ra. 448 — 14, atcj 
propofituni,radicemeius quadratam elicere. 

OPERATIO. 

Duae huius binomtj uel refidui portiones, feu nomina inaequalia, 
maius minus medietas, mi. 

funt ra. 448 & 14, • atqj 7, 

Quantitates proportionales, 

1 radix 7 J 448 N — » ra» 

Fata muItiplicatione,uenit 
J 448 radicum — 1 pri. aequa. 49 N 
V el, ex communi illa notitia ,Si aequalibus aequalia addantur, 

J 448 radi. aqua. 1 pri. 4. 49 N» 

Eft autem exemplum canonis tertrf aquationis fecunda, atep eius 
folutiq, ut fequitur. 

Numerus characteris medij J 449, huius dimidium J m, dimidrj uero huius 
quadratu 1 ia, minus 49, manent 63, cuius radix quadrata, J 6 3 , demedietatera- 
dicil, J ui,fubtra(ta,uel ciaddita, colligitur lric quide J 34j,unadefidcrataradi* 
cis portio, manet uero illic J 7, portio altera. Etquiaeftbinorniupropofitu: per 
radices portionum aggregatas, ut J 54? 4. J 7, Binomtj, uel, quia eft refiduunt 
propofitum: per idqu6drelinquitur,poftquam minoris radix de radice portionis 
maiqrisfubtracta eft, nimirum J 343 — J 7 , refidui propofiti radix indicabi- 
tur, id quod examinari poterit, 

S E Q^V V N T V R H V I V S REI DVO EXEMPLA 
alia, unum quidem pro binomio tertio , alterum uero pro 
fexro refiduo expolitum, 

Binomium tertium J 448 4- J 

Maius minus nomen Minorismc, 

J 448 J J 84 

Qyantitates proportionales 

1 radix . J 84 J 448 N — 1 radice. 

Facta multiplication e,uenit ultimo 
J 44S radicum aequa. 84 N 4- t pri. 

J m infe, 112, minus 34, manentes. Huius radix qus< 
dvata, J 18,- de J mi fubtracta, uel ad J m addita, manet J is.ueluenit J 2ft. 
Ha rum partium radices fimuliunctae, ut J 252 4- J 28. Binomrj, radice uero 
unius de-altetiusportionis radicefubtratta : per .id quod relinquitur, nimirum 
J ifz — J »8, Refidui propofiti radix indicabitur, 
t 


Refiduum 


A L G E B R AE DESCRIPTIO. 

Refiduum fextum J 448 — J W 

Maius minus nomen Minoris medietas 

J 448 J jfz J 83 

Quantitates proportionales, 

i radix J 83 1 J 443 N — 1 ra. 

Fadla multiplicatione , uenit ultimo 
J 448 radicum tequa. 88 N + 1 pri. 
atqj partes deinde, 

maior quidem minoruero 

J 112 ■+• J 24 J nx — J 24 

Totius tandem refidui radix, 

Radixbinomij J m ■+• J 24 minus ra. refidui J m — J 14 
Nominis uero contrarq, Binomtj fcilicet, radix eft 
Radix utriufqj, hoc eft, 

&binomtj J m -+■ J 24, atqj etiam refidui J 112 — J 1 4, 


EXEHPL7 H decimvm tertivm, 

Diuidantur 10 in duas portiones, quarum una cum altera mqltipli' 
cata, 20, 24, i uel £,&cg. producuntur. 



Facit ratione nume.. 
maior minor portio 

J H- J IO S •/ 10 

s -i~ J s 9 — J ; 

6 4 

s ■+■ j 24 i 1 — ■/ 2 4 

f -4- ^2-4 i J 2 4£* 


OPERATIO, 


Sit 1 radix, una, & ,0 N — 1 ra. altera portio. 

Et ueniuntfacfla multiplicatione, 

10 ra. — 1 pri, te qua. 1?, 20, 24,66:3:, N, 

Decimum quartum. Sint tres numeri, & cfto quod primus cum tf, fe> 
eundi f : fecundus uero cum 4,1'pfum tertium bis,8i eius i J ac tertius de- . 
inde minus p, primi numeri tres quartas contineat,qucritur de numeris. 
Primus fecundus tertius 

Facit 48 j 81 \ 38 


OPERATIO. 

1 ra, Pri 3 ra. -t- 3» N (ec utl, ra. -+■ yz N Ter, 

2 

quare tf ra. — 29 N aqua. f ra. 


Decimum quintum, Detur numerus quadratus,cuius radicis quadri! 
pio 21 additis, quod inde colligitur, ad iplum quadratum (c habeat in ra- 
tione jfueUx, uel squalitatis , S^csc, queritur. 

Facit 9, uel i 0 z 4 4. J 3» $f$$, uel 49, 
operatio. 


i pri, 


4 ra. ■+• 2< N» 


1 2 


Pfopor- 


« radix 


BREVIS REGVLARVM 
Proportionalitates. 

r 11 


4«, 4- ii N ad i pri. ut ^ 9 


ad 


Multiplicatione fada, uenitfnt 
u ra. + Jj N ru pri. 

16 ra. -+- 84 N aequales «j 9 pri. dCcx. 

. 4 a + n N L 1 

seqjvitv.r hvivs exempli examen. 

Sumatur ad examinandum numerus fecundus, 

10 81 *•" 1 ? , Hlf 

Huius radix quadrata, J 8 |t 5» quater fumpta, uenit 7 itfiff jf 

Additis at, colliguntur J161J! -+- 24 1 . Et quoniam hac fumma adipium 
quadratum, »o§± -f- J jifyf?, fe,utpofitum eft, habere debet, ficut 9 ad 4. Facfta 
igitur multiplicatione prima cum quarta , fecundae deinde cum quantitate uel nu 
mero tertio, cum ide numerus, nimirum, J 2y9t|?-t- 98 utrinq? producatur: 
quod hoc inuento numero, exemplo iatisfa<ftumfit,ex pofteriori parte propofitio 
nis decjma fexta fexti Euclidis tandem infertur. V el, facfta igitur diuifione utri- 
ufq; antecedentis in fuum confequens,cum aequales inter fe fint numeri exeuntes; 
fimiles etiam rationis numeros, iummam fcilicet,quadratum , 9 8£ 4, elfe con» 
ftabit. Eft autem communis exiens 2 i. 

Decimum fextum. Sunt tres numeri, primus quidem ad ipfum terti' 
um , triplus: fecundus uero ad eundum tertium , ut 3 ad 4. Quoniam 
autem 6 de primo fubtracftis,tribus uero fecundo numero additis,ac re- 
(iduo deinde cumcollecfto multiplicato: nouencuplus.uel quadruplus 
fefquiterti'us,ad tertium numerum producitur. Quanti igitur illi tres ntf 
merifinguli feorlim (int, indubium uenit. 

Facit, quantum ad rationem 
Primus fecundus tertius , 

nouen. 12 3 4 


4 j uero, J 


j m - ■ 


J al 


O P ER ATIO. 


Primus 1 ra. * ra. — c N refiduum 

fecun. \ ra. \ ra. 3 N colledium 

tertius i ra. Facfta multiplicatione, 

producitur ^ pri, •+■ ii ra. — 18 N aqua. 3 uel 1* ra. 

Et ultimo tandem in integris 
1 pri. ecquales 6 ra. -+- 72 N. 

9 pri. •+• 2 ra. aequales «$48 N. 

Qyare radicis ualor, &C primus numerus 12. uel J 72 ^ utdi- 

itum eft. Secundum porro dC tertium dat ipia pofitionis folutio. 


SEQVTTVR ALIA HVIVS EXEMPLI POSITIO. 
Primus 4 4 ra. — sN refiduum 

fecundus 1 ra. 1 ra. -j- 3 N colledum 

tertius , if ra. 

Facfta multiplicationefueniunt ultimo 
4 pri. aquales 6 ra. + is N 
4 pri. -t- | ra» aequales 18 N 


Adhuc 


AtdEBRAfi DESCRIPTIO, & 

ADHVC ALIA POSITIO. 

Primus 3 3 ra, — <N refiduum 

fecun. * \ ra. -+• 3 N collcdlum 

tertius 1 ra. Fadla multiplicati6ne,ueniunt ultimo, 

pri. tequales 4 i «» is N 

pri. £ ra, aequales _ i S N 

Sfid-VITVR NVNC OPERATIONIS EXAMEN, 
Sumantur ad examinandum numeri inucnti fecundo, qui fant 

J f |P — i» J ttU — ts» 1 y ?|| — 

Primo diuidaturnumerusprimusin 3 ,uel fi placet, multiplicetur tertius cum 3J 
& apparcbit,primum numerum ad tertium triplum eife,id quod eft exhypothefi* 
bus primum. Qua;raiitur deinde tres quarta tertrj, uelad ipfum fecundu addatur 
iui una tertia.Et quonia hic,tertius:illic uero, numerus fecudus apparet: & id quod 
in exemplo dicitur, nimirum, fecundum ad tertium tres quartas e(fe, apparebit. 
Subtrahantur ultimo 6 deprimo, 3 uero ad fecundum numerum addantur. Ec 
quoniam refiduo cum colledto, tertio dande numero aim 4 j multiplicato, aequa* 
les numeri producuntur, cum fic tandem omnes exempli hypothefes hi numeri 
habeant, eos ueros ellenemo dubitet, 

DECIJSVH SEPTIMVM, 


Defideratnrquadratusnumerus,cuius f du&£infe,producantduo* 
decuplum radicis, uel radicis uigincuplum. 

Facit 9, uelra. cubica 1025-, 

operatio: 

ira, 1 pri, f pri. in ie, producuntur % tertia: quantitatis 
aequa. u uel 10 radicibus, 

Decimum ocftauum _i quadratidu<ffainfe,produdttriplum,ue! 
feptencuplum radicis , quaeritur 8 Ccx, 

P . numerus 12 uel 4032 

i ' aat quadra. 144 ^ 1^277024 

Examen numeri fecundi. 

Numerus uel quadrati radix eft «J 4o'j *> 

quadratum uero ipfum «J i<s 277 o *4 

Porro huius quadrati £4 pars 117 6 

in (e multi plicata, producuntur it $1976- 

Atq; tantundem etiam producitur.ipiaradice, 4032, cum 7 

multiplicata. Quare bene operatum. 

Decimum nonum. Sunt duo numeri. Quoniam autem quadratum 
prioris ad pofteriorem, 1 pofterioris contra ad numerum priorem; 
4irationem conftituit, qui' nam illi duo numeri fint, quaeritur. 

Facit, 2: numerus prior, 3 uero : pofterior, 
VICESIMVM. 

Numerus rz induo diuifuseft, 

Qponiam autem ex multiplicatione totius cum differentia, 86 ui* 
noris quadrato: <54 colliguntur. Vel, 

Quoniam autem ex multiplicatione totius cum differentia , & nia> 
ioris quadrato ; ixz colliguntur, Vel, 

I * Qyont- 
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Quoniam autem quadrata partium , & quod ex multiplicatione totius 
cum differentia colligicur: nSconftituunr, Vel 
Quoniamautem hpc duo (imul, quod fcilicet ex multiplicatione totius 
cum differentia,quodc|j ex una parte cum altera multiplicata 
producitur: So conftituunr, SCcg. 

Partes diuifionis quanta; eruntr’ Facit s & 4 

OPERATIO. 


Totus numerus 
1 ra. maior uel 

u N — j ra. mi. 

2 ra. — 12 N differentia. 


12 

1 ra. minor 
12 N — 1 ra. ma, 
12 N — 2 ra. difte. 


Produ&umex toto cumdifF. 24 ra. — «44 N. 144 N- — 24 ra. 

Minoris quadratum 144 N + 1 pri. — 24 ra. « pr/. 

Maioris quadratum 1 pri. «44 N •+■ 1 pri. — 14 ra* 

Produdum ex una parte, cum altera multiplicata, 12 ra. — 1 pri. 

Aequationes, 

Prima uel 

1 pri. aqua. 64 N * pri •+• s° N aqua. 24 ra, 

Secunda uel 

1 pri. -t- 24 ra. x. 2fg N. x pri. 17« N aequa. 4» ra * 
Tertia uel 

* pri aqua. 64. N x pri -t- go N aqua, 24 ra, 

Quarta . uel 


* pri. 


t N aqua, js N 


1 pri. 


2 ra. aqua. 64 


N 


ARITHMETICA V ROBL E MAs 

TA EX u DIB. GR.AECORVAI EHGRAM, 

ITfcSrp. 

tyu TfcA ideo PtpvgHAMTSyttJjTocg 0 ygvcros 
Alnujj ocoi<flo7ivAcoi/. 

yixicrvp&ygvcroio %etficri(§h', oyj' oxiiujJi 

Qio-7r:s,(c Av.ot} r dai Xduni "ZoAcup. 

A VTKf Qi/Jfrccp, Tvc&Aomcc ttx.Ak.vtk 

EwiCC , R9U Ti^VH , dlllfC^ AftSVi^ IV.0V. 

DE PALLADIS STATVA, Q_V OTNAM ILLA A V- 
ri talenta appendit. 

Pallas ego fum, malleo hunc in modum fabrefaefia : ied aurum munus 
eftiuuenum.quiin ftudioucrfantur poetices, dimidiaquidemauripar- 
tem:c 5 tulit Charifius, oftauam uerb:Thefpis, decimam deiiinc:SoIon, 
&uigefirnam:Themifon. Reliqua autem nouem&T mercedemitem qug 
artifici dcbeharur pro opera, contulit Ariftodicus. 

Quaftio hinc oritur de toto ipfiusftarua pondere. 

Facit 40 talen. 

Quantum etiam auri ad hanc fabricandam finguli tribuerint. 

•p . Charifius 20, Thefpis y 

ac,t Solon 4 Themifon 2 talenta. 

Praterea p talenta reliqua, ut ponitur.munuseft Ariftodici. 

Operatio 


ADdEBRAfi DESCRIPTIO, 
OPERATIO, 


firifle, 
r Chariiius 
I Thefpis 
tufas J Solon 

Themffon 
[_ Ariftodicus 


Ponatur pondus auri» 

i radix talentorum 



ra. dedit 

To ra * 

9 talenta» 


7 * 


Summa partium &C. ? talentorum, 
funt ra. -t- t? N, aquales radici pofirie, 

Eft prima xquatio, hinc radicis ualor, pondus fcilicet auri, 40 talentorum* 
.Porro quantum fingul.i,ad hancftatuam extruendam,contulermt,exiprapofitio- 
nis folutione,iuxta radicis ualorem, facile cognofcitur. 


AtJ^TcfO^. 

Avy&Hp ifi&i/t/Ayxi&Ms Ahv.&cAxo. 

TIMSv/j^ovu^Xicoij bc7m{i&7rlo t 

A{i<p'i$>/ A Aq&ojoyoagi&A&yi/zitrv^"^ 

M oifHifi onJbtxTH oy^SoiJ upol/ov Kju.qy.vif/.ot/Tvtt. 

Acvcflaiam cfC K7rtxi/d\jfa T~x?txft7moio 7mf bJgoy, 

A[uy. <r cfyHAuflct JTicty i<ji(s>SH n/u-idoi/T}. 

At/TOf i[/ Af tfg.fllH 97ff>A(Ao«7TK, 

Aoi7r«s cfC « 1 / A wartfg ocyiAccs t o<A 7 twtm(3utcc. 

DE ANGEAE ARMENTIS, Q_V O T N A M 
boues fuerint. 

Augearri interrogauitgcnerofus Hercules, de multitudine arme/i' 
torum, cui ille refpondinMediahorum pars, amice, circa fluuium Ab 
pheumpafeitur: odaua autem, circa Saturni collem : Cf terum duodeci, 
ma, procul hinciuxta loca Taraxippiextremaiatuigelima eorum pars, 
circaElidem pafeituritrigefimam uero in Arcadia ego reliqui: reliquaau 
tem , quinquaginta numero armenta,uideas ipfe. Quaeritur; 

Facit • 240. ' 


OPERATIO, 



Ponanirboues fuifle 

1 radix 

circa 

Alpheum igicui Huuiumiunt £ 

circa 

collem Saturni 

'i 

iuxta 

Taraxippi extremum 

_i l ra. 

circa 

Elidem montem 


in 

Arcadia 

ili 


Summa partium una cum yo bobus 

funt ra. + 50 N aiqua. radicipofite. 


Efl prima a:quatio,atcp radicis ualor, armentorum fcilicctnumcrtis, 240. 

Porro quot nunc in fingulis loris uagentur boues, quiuis expoficioius iolutitv 
ne facile cognofcet, 

'Tfitai 
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Tf/ro//. 

XoAkws ei/4i Aia//, Kfovi/oi c/lv/coi 0 / 4 / 407 % c A>/«: 

Kjt!sv{ict(iuj <fi 8'iva.f </\.$iT<fyoio irridios» 

U\hB{ *) Kfa 7 Wf« Al? y/tacr/ (Af/O// 0 / 4 / 4 «, 

K.ou^.oiioif r i^iosolsj^7ri<rvfiosi Bluag. 

AfK./ 0 /Z t| a)j>a /2 7rA£<r«4 5TJ/44C. 1/1 </l’ «/4« 7r«l/7tC, 

K«# SD/catjKgu yXfit/cctiVgi noG^ 

LEONIS CANALES. 

Alneus ego fum Leo, canales uero mihi lunt oculi duo,8£ os cu palma 
dextri pedis. Implent autem craterem eundem: dexter quidem oculus, 
duobus: fimfteruero,tribusdiebus:& quatuor, palma. Porro fexhoris, 
os implere eum poteft. Haic igitur fimul omnia,&. os di. oculi & palma, 
dic quanto tempore eundem craterem impleant. 

Facit gf diei, uel 4 horis §* S>Ccx, 
OPERATIO. 


Oculus 


{ 


dexter 


finifter 

Palma 

Os 


dies 


4 


ud 


liorae 

48 


7 * 

5« 


Ponatur tempus, intra quod omnes canales fimul aqua fluentes craterem im. 

picant, quod fic una radix, uel diei ,uerhorarum,atq; dicatur 
dies hora* die. horarwq 


2 uel 48 

3 ji dant 1 impletionem, 

4 96 quid 1 ra. Facit 


ra. uel 


71 

sb 


i 6 


4 ■ & 


Summa partium uel ^ 

Quare y-i ra. dierum uel -£| ra. horarum 
radici politae hoceft, 1 N, «qualis. 

Eft prima aquatio, atqueradicis ualor ut fupra politum, 
quod probari poteft. 

TtTKfro//. 

A/4 <PCO p?V H/l&S XlKOC-l IIVKS t Axopft/, 

"ZijBos rt co f tWt/tos, vp dlt /tot / 1 A«§« 

Tf TVTP«Tt/m TOl/oP A/4<?10l/0ff 

E| TSrai/T' «1/tVf &;// , /4«TgOS tvf Ner 6V2 STK#/4o'//, 

DE STATV 1 S ZE'THI, AMPHIONIS AC M A- 
tris ipforum Antiopes. 


Ambo quidem nos uigintiminas appendimus,Zetbus pariter & 
meusconfanguineus. At lidemea, tertiam ; Amphionis uero , quartam 

partem 


ALGEBRAE DESCRIPTIO» ?i 

partem {umpferisifex in fumma inuentis.matris pondus fnuenieS * 

Quanti igitur nunc ponderis & Zethi &L Amphionis ftatua 
fuerit, quaritur. 

Facit Zethi quidem u Amphionisuero 8 minarunt» 
Antiope autem mater, ut habet hypothefiSjpondus obtinet 6 minarum» 

OPERATIO. 

Zethus t ra. uel s 0 N — i ra» 

> xo mi. ( 

Amphion J io N — « ra. * ra, 

Collecfiis nunc partibus ucniunt 

uet f N+ tt ra. uel 6% N ■ — ^ ra. aquales <j N bCcX, 
Vltimo tandem per communes nd>ticias,Si ab aqualibus aqualia 8£ca, 

Si item aqualibus aqualia, 

T» ra. aquales iN uel | N aquales ts ra, 

H/J.lov©-' H 9 u ov©^ Qopiovreti tiivoy&xivoy , 

At/TOf SWKX&V ^ QogTOV 1 010. 

T/w^§«ft/ss v£t.yc>v<rot\! i<Mf Iftu uty \m&vh* 

Mvrify Tt k \oulovo ? oXoQvgicu yvTc. nji /f«, 

E/ {li^oy \y /io/ ‘.cA-tx^amoy aiQi y 

Eufiiyoii/TiAa&ois, 7nx.vT(os hroTWm tpvAafas» 

EiVi yLVT^Oy CiflSi T fc&>/4fcTg/ VS iTSliSV?, 

EV CLIDIS GEOMETRICVM. 

Ibant mulus & afina uinum portantes, afina autem ex dolotepon- 
deris fuiingemifcebat.Qua re uifa, mulus grauiteringemifcencemafi-' 
nam ficinterrogauitrMater, cur ita lamentaris , cur puelfgfinftarlachry- 
mas fundis ? Menfuram mihiunam fi dederis, duplo quam tuplusfii- 
ftulero : fin uero tu a me unam acceperis, ide plane quod ego pondus fe- 
res, Menfuram itaque peritifsime Geometer dicas uolo* 

Facit Mulipondus, y‘. Afina uero tantum $ menfurarum. 

OPERATIO. 

Mulus i ra. Mulus i ra, + :N 

Afina i ra. ■+■ i N uel Afina i ra. 

Er ucniunt tandem 

i ra. ■+• f N aqua. * ra. — i N Vel i ra.-t- j N aqua, z ra, — z N f ' 
2 

Hactenus ex Gracis epigrammatibus» 

S E Q_v ITVR H X E M P L V M IN ORDINE 
uicefimum primum. 

Eft quf peregrinatione inftttuitlioc modo, ut uidelicet plures abefle di- 
es nolir,quam aureos feifidomo cfferatieo nimiru confilio, ut fi forte mi 
nusprolperecedatjin fingulosdies finguli fuppetantipfi aurei. Ef quo- 

K ftiani 
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niaffi Mercurio du'ce,fingulis diebus tot aurei accedunt il!i,quoteo ma* 
ne cum dopno egrederetur, habucrat,tandem reuerfus domum ac nume 
rans pecuniam, 52 aureos &?,uel 6 3 inuenir,Qu£riturergo,quotinitio 
profedlionis aureos habuerit. 

„ . Q ■}'•.& dodrantem 
Fac “l , K J 


EXPLICATIO. 

Si commune & uulgi quiTpiam in huius exempli computatione iudiciumfe- 
quiuoluerit,inueniet certe, quarto <jh’e hominem illir rcuertentcmdomu, non in- 
tegros quatuor aureos habuifle antequam iter ingrederetur: SC tertio dieidemflre 
uerti dicatur, tres aureosin ea fumma quam primo dic fecum tulerat defiderari. Et 
quia plus tribus , minus autem quam quatuor aureos iccUm primo die habuit, 
ponenduih igitur, quodultra 3 aureos adhuc *radicem,hoceft,in fumma, 3 N -+• 
1 ra. aureorum habuerit. Et quoniam, iuxta exempli hypothelim, tot dierum iter 
confecit.atcp lingulis diebus, fi^id ex hypothefi, illam quam tunc fecum habet pe- 
cuniam, duplicauit: tertio tandem finito die domum rediens , 24 N -+- 8 ra. au- 
reorum habet, quod eft notandum. 

Rurfum quandoquidem quartum quocj; diem non integmm,{ed cius partem 
tantum aliquam , nimirum i radicem politam , perambulat: non igitur 24N + 
S ra. aureorum, fed huius fumma: partem proportionalem illa radice dierum ac- 
quirit, quare dicendum, 

dies aureorum diei 

1 integer acquirit 24 N + 8 ra. quid 1 ra. 

Facit 24 ra. -+- s pri. Quae nunc, fi pecunia tertia: dici addita 
fuerint, ueniunt 

f f 2 s 

s prima: -t- 32 ra. •+■ 24 N, a:qua. < N. Sdcae, 

Uj 

Radicis igitur ualor, fadla operatione aequationi conuentens : dodrans, ue! 
J g f, — 2 aurei erunt. Tres igitur aureos SC dodrantem, uel 3 aureos 8C J 
— 2 aure, initio profecflionis habuit. Atqj tot etiam dierum iter confcdt, quod 
nunc probari potefh 

Inftituatur probari leu examinari numerus irrationalis 
3 plus J s f — 2 

Numerus aureorum quos primo ille habuit, funt 3 plus J sf — 2 . 

Atqj tot etiam diebus peregre profetflus fuit 
3 plus J 8f — 2 Initio profedlionis. 
bis 


' 6 plus J jyf — 4 primi -1 

bis ' j 

n plus J 142 — s fecundi ^dici aurei. 

bis 1 

24 plus J 563 — 1 6 terti) J 

Iam dicendum 


dieinte. aurei die. 

1 acquiruntur 24 plus J y«8 — 16, quid J 8| — 2» 
Facit, ut quidem fcquenti multiplicatione 
oftendetur yy — J f 6 Q. 

Quibus fumma, uel aurei, quos tertio dieno&u fecum tulerat, ut fequitur,ad- 
diti, 0} aurei colliguntur, quod erat oftendendum. 

Sequitur 


7* 


ALGEBRAE DESCRIPTI O4 
S E Q_V I T V R M VLTIPUCATlO* 

24 plus J — 1« 

J 8a ~~~ 3 
' — . 43 •+• 7 ‘ J* 

H* J J|l2 J 2272 

1 — J 2272 

n — J M 

SEQ.V 1 TVR ADDITIO* 

24 plus j f<?8 lfi 

?? — ■/ 

Summa «sj aurei, ut Tupra. 

Alia additio, qua: in hoc exemplo locum habet* 
ra. ym ad 1 ~ ra. posg 

4 1278 2272 

* . <??9 

71 5> »<S 

*+■ 3 — 4 

» qua ter 

— ■ _4 bis 

— 8 leptuagiesicmel 

~~~ 1 6 7 

Summaradicurrt ~ J 567 &cx. 

EXEMFLVM VIGES 1 MVM SECVHDVM, 

Quida certa aureoru fummanegociatus,huius triente, uno aureo 
minuSjlucratus eft * quare deinde cu forte & lucro negocians, huius alte- 
ra partem, plus 8 aureis lucratur. Id nunc tertio' faciens, fimilem,aut me' 
liorem forte* fortunam fperaturus,eius quod habet iafturam facit in qua 
drante. Vel fi placet, eius quod habet quadrante lucrifacit. Quia autem 
nunc retenta cui numeret pecunia, uel aureos, inuenit, hic quide 23 2 plus 
Is, illic uero too — ,qugritur quotna aureo s ipfo primo habuerit* 

\ Iacfluram quidem St aure. 8C dodrantem 
Facit, quantum ad [ Lacrumu l ri so aurcos . 

OPERATIO. 

Ponatur i radix, quam primo habuit, 

quare f ra. -t- il N, Id quod lucraturprimo 
atqjiic ii ra. — 12 N Sors & lucrum iimul ^ 

Huius 2, ■} ra. — ■ | N Luci um 

-+• 8 Lticnim & id 

f ra. -+- 72 N quod lucratur iecun do 
2 ra. -+- y N Sors& lucrum fimul 

Huius 2, 2 ra. -f- 1 r ?- N laesura uel lucrum 

manent ra. -4- 4 ,4 N aqua. 100 — N 5 

ueluen. 22 ra. -+- 7-^N aqua. 232 N 

23. Situnus numerus notus, niiniru 28 , 63 uel 42 , quatUor deinde alr) 
ignoti:& efto quod ignotorum primus cureliquoru trium altera parte, 
fecundus uerd cum reliquorum tertia parte , tertius autem cum reliquo-* 
rum quarta, ac quartus deinde cum reliquorum parte quinta* ipfum no^ 
tumpofitum aquentj Qugritur de numeris ignotis* 

K a facit 


'I 6 


IEVIS RE G V, ALGES. DESCRIP. 
Facit ratione nurae- 


Primus 

fecundas 

tertius 

quartus nun 

r* a || 


*w 

2. T * 


3 2 T/ 


47 fl 

<-4* > 1 * 

ll l7 



SEQJITPR 

H VI VS EXE M P LI 

EXAMEN, 

Sumantur ad examinandum numeri primi. 

quifunt ||, 

»4 1 |» 

>8{? 

»7? & 

Numeras 

Partes requifita* 

& 

P to* 

primUs || 

7 i? 

9jj 

«» 1.2 
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7rfr 

, 1 8 c n 

111 *3 2* 

ternus is|| 

f 7 7 

7? 

357 i | 

quar. zt~z 
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EXEMPLVM VLT1HVM, ET SIMILE 
prcecedenti. 

Fundus quidam infcribitur37? coronatis, quod ubi unus refciicit; 
ipfius autem fortung multo minores quamuteum emerepofsit, reigi, 
turinfeda,difcedit. Hoc idem & alq cuidam, ac deinde etiam tertio ao 
cidit. V eruntamen fi is qui primo loco fundu eft licitatus , dimidia pecu- 
nia: partem a reliquistis uero qui fecundo,dodrantea reliquistis aute qui 
tertio,beflem a reliquisacciperet,fingulorum tandem pecunie eo modQ 
aucftg, fufficerenc ad emendum fundum. Quare nunc qupftio oritur, 
quot coronatos feorfim quiicp habuerit. 

Facit 

Primus Secundus Tertius. 

Z&7 % SSf 160 y* 

Quod examinari poterit. 

Ethxc quidem fimt optime Lector, qua: paucis tibi pro regularum Alge* 
bra: declaratione communicare noluimus. Carterum qui plura requi - 
rit,his nunc inftru«^us,ab alrjs harum regularum icriptori 
bus petat. Nunc uero ad Eucli- 
dem ipfum. 


EYKAHIAOY 


EYKAEIAOY STOl- 

XEION nP^TON- 
EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO 

metricorum Uber primus. 

St hic liber primus totus fere elementarius,non tantum 
ad reliquos fequentes huius Operis libros, fed etiam ad 
aliorum Geometrarum fcripta intelligenda neceflarius. 
Nam in hoc libro communium uocabuIOrun^qugfub/ 
inde in geometria uerianti occurrunt, definitiones com 
tinentur, Prgceptiones deinde ducendi perpendicula/ 
rem , quomodo item Trilaterg figurg, fecundum latera uel angulos di' 
uerfic, & Quadrilatera;, formari debeant. Figura item aliqua propofita, 
quomodo illa in alterius forma; figuram permutanda fit,pra;ceptiones, 
ut diximus , traduntur. Cum igitur talia doceantur, & plura etiam alia, 
quam hoc loco commemorare uoluimus, facile eritcuiuis, nonfoluni 
quam fit neceflarius,fed etiam ad reliqua perdifcenda liber ifte quam uti> 
lis,perfpicere. 

op or. 

ov (A jj®-' hv8\y. fj 'pUiifiH dl, [lifvss «7rAaTts, Ypctti(j.y3 Ji 

mfcrrcc, o-Niietx , Evd&oc \ siy, fas ifiGv t ois tctt/qp <rH/i&'oi3 

K&73. 

D.E FINITIONES. 

Pumftumeft, cuius pars nulla. 2. Linea uero, longitudo latitU/ 
dinis expers. Lineg autem termini pundta. 3, Redta linea eft, qug gqua' 
biliterinterfua pundia iacet. 


Prima defini. 




E&l<pcil/&X l&y 3 0 i<guTp7ioJ7& flOM/Jtyj. E-GrKpKWXe (fcTTl' 

fATDt,ffXHHOU. EisfaiJbs mi<pot)m& \ s'ip, fa s tyGv bis V?’ wBiloug 

K « 7 W, 



4. Superficies eft, que longitudinem & latitudinem tantum habet, 

K 3 Super^ 


Superficiei uero termini, line*. 5. Plana fuperficies eft, f^uabiliter 



ytovlx , K ujj\Ts[<ft(k) JlvO KnjO/J.Wtop OtXh^tepj 

ng& (j,h w’ wBiicts v-et/ifotop , 77^2 aXKuKccs 'ffy y^cti^iirSy kAictis. Oti^j 
c/^ou TvS^v^yQa. tIw ymictp yfccn.n<x)’ivB&cu (uo-ip-, /i/c©' xaAerj 

« ■ycuwrf. Otk// </& \v6&cc for ivB&xp srtQ&mx^ nxs yoovicts icccg «AArf.. 

T^tis 7Fom, 0§8 h %fop \ygrfr2U'T > fy , l(rtoiiytovi$i>, K«/« o?>fc swvia IvS&cc, Ka> 
Bi t© ngfi&Tw , i <p’ lui i^pisump, > « ftii^cep bfflijs* 

Of&a (fl , « iXuOTap bgdys. 

6 . Planus angulus, eft in plano duarum linearum ie mutuo tangenti/ 
um,& non in diredum iacentium ,mutua inclinatio. 7. Quando uerd 
comprehendentes angulum lineae , red* fuerint, Redilineus uocatur 
ille angulus. 8. Quando autem recta fuper redam confiftens lineam, 
deinceps fe habentes angulos sequales inter fe fecerit, Redus eft uterq* 
arqualium angulorum, p. Etinfiftens recta linea, Perpendiculum : hoc 
eft. Perpendicularis linea uocatur , illius iuper quam fteterit. 10. Ob/ 
tulus angulus eft, qui maior redo, u. Acutus uero,qui minor eft redo» 



Of© 'Til'© Ifel mf OiS. 2)^/2« , V \M0 •Tll'©' ij 77^ Offof/ 

t2. Terminus eft, quod cuiufqj extremum eft. 

Yt, Linea termini ftmt,punda: Superficiei, linea: Corporum uerd, fuperfi- 
cies, quemadmodum fupra indicatum eft. 

13 Figura eft,qu* fub aliquo aut aliquibus terminis comprehenditur. 

Vt funt omnia, qua uel fub lineis, uel fub fuperficiebus comprahenduntur, 
ipacia. 

KwA©, %$i oyyiw hsmtJby-, 'hso pudcg y^a[i.[im Tr^i.\6ii^vop,H j$' 
{cc,7&s>s Ixv Oi<f IUOS <TH{lU0V r ?fy~ WT OS Tfl <^<N/ltKT© H&llfotop, 

tskQu 
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fr kQcc cu 7&>GxrinfovQu IvQ&cu ‘IQu «Mh Aate acn' K^v-rg oy ^ 7 = 1 / xuxAoi/, 

7> rH[ihoy 

14.. Circulus, eft figura plana, una 
\ linea comprehenfa, qua: Circumfer 
/ rentia appellatur ,ad qua ab uno quo 
da pund^eorum, que intra figura 
funtpofidr, omnes cadentes redeli' 
neg inter fefuntequalcs. i?. Pundum uer 6 hoc. Centrum circuli ap/ 
pellatur. 

■ AiaJ^.eTg©-' -r kvhAov,1 siywQ&x Hs <%. 1 wgd tstfart ov' 

fiy 'h ‘u^Ti^a tw /xtpH '&zo tov xvxAov tpQxQ*.' 

VITIS 1 H 9 d ^X a VP KVHAop. 

kS Diameter circuli , eft reda qugdam linea per cen* 

, | trum duda, 8 C ex utraqj parte in circuli circumferetv 

\ Diameter ) t iam' terminata, & que circulum.bifariam feCat. 

H iiiwjvXioy 'nfib.t^liu.woy <yyy.ct 

/tt^ov, ngi <7^ a.7roXcty&ctcoiAvn9 \xso <p) i& kvnAot/ 7n%> 
<ptf6/«s. 1l wiictc&KmO^oViif&YTTti^y^ytsfKy lv0d«s,n9uvu;HAou 

7n^L<p6pt/«S» 

i7. Semicirculus, eft figura , que fub diametro , atq? de circuli circum^ 
ferentia ablata portione comprehenditur. 18. Sedio uero circuli , eft fi-' 
gura qug fub reda linea, et circuli circumferentia comprehenditur. 



E vflv^a/2/xa yny.ct.iti 'imo IvB&tfiy 

TvQjAyotiwci, 

Tf mAdt/f « , to -noto . Tt]°a:'5rA<d/j’a: 7 « Tt&raf&jf/. 

rioAtmA<Jl/j>« c/£, 7K -xsto 7 tA<|oj/co/a « T<.osot$toy ivQ&tSy 

ip. Redilinee figure funt, que fub redis lineis 
comprehenduntur. 

20» Trilatere quidem, que fub tribus. 21. Quadrilaterg uero, qug 
fubquatuor. 22. Multilaterg autem, que fub pluribus quam quatuor 
redis lineis comprehenduntur. 



I* 


ELEMENTOR.VM EVALIDIS 


TwyA o^HH&rmp, 

\<roTs\&jpop ySv Tf tyottop ifct , t t p&s i*«s tp$/ 7rAdl/f LnxnuAts </H, t» 

tks cAtyo /xowes iWs -arAid/f «2. 2»(yA /u/o// e/£ , v 7its T/eis xvi(xsX^jt 
TShdllfKS, 

Trilaterarum porro' figurarum, 

23, Aequilaterum quide triangulum eft , quod tria latera habet Ecqua* 
lia. 24, lfofceIesuerd,quodduotantumlaterahabetEequalia. 25. Sca« 
lenum aut em, quod tria inxqualia habet latera. 

En Tt 'ffv Tfr & rAdtffCD // 

Ogdoybuvioy pSv T^tycovoy #&,<$» ipftft bgQhuj yiovia.it. At tylovioy j ,T tyq» 

ay&X&ay ywlxy, Olvylovioy <H y r Jas 'oftiasX^y ytavioti. 

Amplius trilaterarum figurarum, 

2tf»- Reiftangulum quidem triangulum eft,quod habet redu angulum. 
27, Qbtufiangulumuerd, quod habet obtuiumangulum,28. Acu/ 
tiangulum autem,quod tres acutos angulos habet. 



2j &28 24 1 6 2y & 17 


T£// </£ 'TbTfaTB-A^fto// <^(H/4fci7Tto//. 

T i^oJycovoy iiXy efcty^o /Vo7iA<d/foi/7 V, Isj,$ bpdoycovioy. JLTt?op,mts^ t 
3 bfSoyuwioy (i£v,ovx. iVoTiAirt/fo// </£. Pd/t/J®- 0 ‘uroTrhdifoi/ y$l/ y om bfOoyla 
Pioy A. Po/zfio^Ag ^,7» 7%? ecmvcutliop 7 rhJltfdg Tt xs* ycovixs 1(2*2 xbAuXcut 
2 tm iVo7iA<d/f d// dtm bfSoyiovioy. 

Figurarum autem quadrilaterarum, 

29. Quadratum quidem eft,quod & equilaterum eft,&f recftangulutfu 
50. Altera parte longius uero, quod retftangulii quidem, at £quilate' 
rumnoneft. 31. Rhombus autem,quiapqui!aterus,fedre(ftangulus 
non eft. 32. Rhomboides deinde.quod ex oppofito& latera &an- 
gulos Ecquales inter fe habens,neqj gquilaterum eft,neqj reftangulum. 



twZ/TK Tf ngftti&co. 



)j. Prseter 
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33, Prcter has uero,que reliqua: iunt figura: qu adrilatere t jVlenfula* 
appellantur, 

Il«f «M nA 9/ &o-\y ivQ&cUyoii 71 vts ys tui oiiT^vffnsuAa bP<rtu 9 1 y tx§#M o/iv 
vca ot’ <hr&$oy 49 ’ w. «.Ttfz r n \ /t(f «, ciiSf o-vfiTrl-nJovoiy «M« Aous, 

34. Parallela:, funt re&a: linea: , qua: in eodem plano exiftentes, Sc ex! 
utraqj parte in infinitu eie&a*, in neutram inter femutuo coincidunt. 


AITHMAT A* 

Ara Vrttvyg (run&ov iuSV'7rap o-HyL&oy^vQaxy ygctmwy otyay&y. 
Ka/ 'mTTtfKirfiy/lu) {vdeuxy, y muny^is 47r’ wfluixs Ik€«A\ 4I|/. Koa 7rav> 
T i Xl^TffW Hffi c/ictSH{J.XTl 3 nvii 7 $y 

. Poftulata, 

Petatur, & primo quidem. Ab omni punfro adomnepun&um, re^ 
&am lineam ducere pofle, Secundo uero, Terminatam re&amline- 
am,fecundum continuationem,in rectum erjcere, Tertio tandem,Onv 
ni centro 8 c interuallo, circulum defcribere. 



KOINAI EN N 01 AI* 

T« 7W CCWTijJ iQz , K9U «MnA9/S 2f£iy i(se, 

COMMVNES NOTITIAE, 
t Quae eidem aequalia : & inter fe funt aequalia, 

»3 ij tj ij " * 

E<fy MWS iW v&sxrTtQ^TVi oAa W, Ka/ 4 «^ ara Jow DiQcufi8n t 

'tr ^rccMi^svix^od (fciy 'Ime. 

2 Si aequalibus aequalia adfjciantur; tota funt aequalia, 3 Et fiabp> 
qualibus c qualia auferantur; quae relinquuntur funt aequalia 



L E ttff 



E*// «ulQtg /W vi^xrvi-SH , to oXx efoy Kintrx. Kaa wy ccjp odvixojy )W £. 

<Pxi?iQh, to A9WTC jfclfJ OCVI&. 

4 Si inaequalibus gqualia adijciantur : tota funtinatqualia» 7» Etli 
ab inequalibus gqualia auferantur : reliqua funt ina? qualia. 

' a 9 16 7 *7 a 4 *5 

4 8 8 8 ? 7 7 7 

»7. »4* if io 17 * 



T& TV CCOTV riilriamx , "teret «MnA 9/5 b* » K^/ TO 7 >v CCt^T^ «/X/Vk , W 
kAAhA.o/s Isi;', 

6 Quareiufdem duplicia : cqualia inter fefunt, 7 Et quae eiufdem di' 
midia; gqualia inter fefunt» 


6 

7 





T« \<pcc?ji6{ovfec for’ W uhAutetsln . Ka/ T 0A0// /«f ot/ff 

foy Iri. 

8 Qua: congruunt inter fe: cqualia inter ie funt» 

< ) Et totum parte fua maius efh 

jTI«(S/ c4 ofdct/ytovtouL fercti odAnXeag etiri. YLou lay &s cT i/o IvQ&xs \v8eix t/t- 
TTtwJovQjTKS WTSjHffJ- IU? l" TO 01 'JTit /i(f N ycorilXS ^ Vio Of8(S[JlAaOS0UX2 TfOlH, tK- 
SxTAoyHjjca ca Jlvoxvrca XvS&cc/ bi^chv&foy o-vfj.TnmiwTvu xfAnkous x 
fii^H &<riy xi rifv divo bfQtSp l X&osoks ytovicu» 

10 Omnes redi anguli: arquales inter Ce funt. n Et fi in duas redas re 
da linea incidens,in ternos, &T in eadem parte angulos.duobus redis mi- 
nores fecerit tilias ambas produdas infinite,necefle eft coincidere,eain 
parte } qua duo ifti anguli fuerint duobus redis minores» 



Ka/ divo Ivdacu, toy ov my* 
n ; Et duae reda: lineae: fpacium non comprehendunt» 

nPOTA> 


II 
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flPOTASEIS. 


1‘Pin «, «* 

Ewi <pl Jbdu<rHS \vOtixg 7n7nSpx<ryXi/Hs, vglyttvop iann^^foy <rvsh(&3' £U» 


PROPOSITIONES. 


Super data reda linea terminata, triangulu xquilaterum conftituere. 
T crminata reda linea data , propofitam eft,iiiper ea triangulum aquilaterum 
conftituere.Officio igitur circini , fecundum interuallum redx dat*, ex utraqj illi- 
____ ^ us extremitate, per tertium poftulatu,circu- 

lus deferibatur: atqj ubi alter alterum fupra 
/ // \\ \ lineam fecat, inde ad utranq? extremitatem 

/ // \\ \ dat* redaqugdam linea demittatur, 8i pro 

j Daca / re cta \\ tcrmtaca | pofitioni fatisfadum erit, cum hxduade- 
\ \ I / mifl* bC reda terminata data, triangulum 

\ V I J quale petitur comprehendant: id quod fa. 

\ / / cile ex ftrudura bC circuli definitione, bis 

- ^ '' ulurpata , acqj illa communi noticia , Qux 

unifunt aqualia, bC inter ie iunt *quaIia,demonftrari poterit.Super dataigitur fe- 
dia terminata linea,triangulum aquilaterum conftitutit cft , quod fecifle oportuit. 

PPOTASIS B. 

rifos 7 iS (PoQivix (THy^m , 7 ii JbdvvH ivButz i<rlw \vOucty Qit&ca, 

PROPOSITIO II, 

Ad datum pundu , data: reda linea, gquadem redam linea ponere. 

Pundlo bC reda linea data, deferibatur primo circulus,cuiusfemidiameterfit re 
dia data: altera ipfius extremitate,utrafuerir,centri locofumpta. Qyofado, a cen- 
tro circuliiam defcripti,ad pundlum datum, linea quadam reda, per primum po- 



ftulatum duda, fuper ea, perpropofitionem pracedentcm, triangulum aqu/late- 
lum conftituatur : atq? id latus , quod ad centrum tendit , ad circumferentiam ufqj 
producatur. Poflea uero fecundum hancipfam continuata, cx illa quoqj extremi- 
tate, quam cum latere trianguli altero communem habet, circulus deferibatur, 
ubi tandem latus trianguli alterum uicp ad circumferentiam continuatum fuerit, 
confedum erit negocium. A' dato enim pundo linea , dat* aqualis , edudla eft; 
id quod adiedai figura indicant.atque in hunc modum dem onftrarf poteft . Cum 
enim in maiori circulo, qua ex ipfius centro egrediuntur reda linea, ex definitio- 
ne, interfe aquales fint cumcp etiam fuper reda , quam centrum circuli minoris et 

L a ' pundum 


pundum datum terminant , triangulum *quu 
laterum conftitutum fit , huius uero trianguli 
duo latera duarum maioris circuli femidiame- 
trorum partes fint, partibus illis aequalibus ab 
aequalibus femidiametris fub tradis , & qua: re- 
linquuntur recffce linea:, ex communi quadam 
noticia inter fe squales erunt. Sed quia unalia- 
rum, ex definitione circuli,data:redae efta:qua 
|is : &C altera , quae nimirum ex dato pundo e- 
greditur, ex communi quadam noticia , eidem 
reda: data; gqualis erit. Ad datum igitur pun- 
dum, datae reda: lineae £ qualis reda pofita eft, 

quodfecifle oportuit 

ppo taxis . r. 

/Svo <Jlhi<r&ti ivQvwii lAocJaroi/» urlut w8wp 

PROPOSITIO III* 

Duabus datis redis lineis ingqualibus,a!ongiori,breuiorigqualem re 
dam lineam abfeindere. 



Eft huius propofitionis triplex operatio, feufabrica.Prima, ut officio circini qua 
Linea longior*' titas breuioris accipiatur: ea deinde in lon- 

- giore,ab extremitate unaindpiendo,pun. 

r, . do aliquo fignetur:8dfadum erit nego ti'2, 

id quod per comunem illam noticia, Qiia: 
uni funt aequalia, et inter fe funt aequalia, de 

monftrari poterit. 

Secunda eft, ut lineae propofitae duabus fuis extremitatibus utcunqj confungeq 
«ur, fecundum quantitatem deinde,uel intemallu breuioris, ex coniundionis pun. 



do, per tertium poftulatum, circulus, uel arcus tantum c/rcoliloco,quitamenlon 
giorem reda fecat , defcribatur:8£ idem efFedum erit. Huius autem demonftratio 
eftipfa circuli definitio fupra tradita , cum lineae a centro in circumferentiam ca- 
dentes, per eandem, inter fe fint aequales. 

Tertiahuius operatio eft, ut, per prxcedentem propofitionem fecundam , pri- 
mo ab extremitate longioris alterutra , tanquam a pundo aliquo dato , linea bre- 
utori f qualis educatur: atej huic deinde a longiore, prout fecunda huius propofitf 
onis.operatio exigit, aequalis abfeindatur, SC tertio, quod uolebatpropofitio,fa- 



Linea longior. 


Bmrfotv 



PPOTASIS A. 

fluO 'T^lytuVCt 7TK5 fluo '7fh<{b(?0iS T0US e/lt /<Tl rffhdbfO&S HTKQ 
it(g:Tcfix , K9a 7uu yoovicty m yaulex io-UuXy(if 5 Tiur <©0 urcay\vBti(oi> r n6to&,' 

yilikvlw ’ nsa tLuj Qumy 7H Jltxcrii icrlw tf ti , n^u t> ^lycouoy 'bfS' ^ly^vofi itroy ts^q 
ly ca konrcd ycoviou. 'tous Ao/mis yoovioui i<rca Xirov^^^rflfcc tyjf.TflfrtzSJty’ &S 
«/ icrou 7frfljfxi '&3oluvovory t 

PROPOSITIO III I. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus pqualia liabuerint,utrun> 
queutrique,habuerint uero & angulum angulo pqualem,eum qui /ubp- 
qualibus recftis lineis comprehenditur; 8c bafim bafipqualem habebunt, 
& triangulum triangulo pquale erit, ac reliqui anguli reliquisangulisg* 
quales erunt,uterq? utriq?,fub quibus pqualia latera fubtenduntur. 


Sumit hgc quarta propofitio fua demonftratione ab impofsibili.Duplex enim 
eft, ut norunt dialecfici, demonftrationis genus. Vnum , quod ex ueris 8C concef- 
fis procedit,8£ diredum dicitur. Alterum uero, quod cum direde non poisit obrl 
neri, ab impofsibili aliquo & abfurda coclufione fuam demonftratione cofirmaq 
quod paucis tantum hicmonereuoluimus. Nunc quantum ad propofitione.Prg- 
fcribantur huiufmodi duo triangula, qualia hgc propofitio requirit, quorum nimi- 
rum unius duo latera, duobuslateri- 
bus alterius ecqualia fint : atq?angu- 
Ius deinde fub gqualibus lateribus u- 
nius,angulofub gqualibus trianguli 
alterius comprehenio gqualis: dico 
quod 8C horum triangulorum bafes, 
ipia quocj; triagula tota •, atqp reliqui 
anguli reliquis angulis utrinque in- 
ter fe e qual es fint. Huius rei nunc ac- 
cedere deberet ocularis quedam de- 
monftratioifed quia ad fenfiim quafiita fefe habere res apparet, S£ euidens eft.tan- 
t L 3 quam 



|« ELEMENTORVM BVC11DIS 

quamucra a t<p omnibus nota relinquitur, cum ftatim,hoc fi quis negare uclit,op- 
poficum cius, ad extremum, Quod dug recftx fpacium comprehendant , ut fequi. 
tur, lateri cogatur, redudlione ad abiiirdum. Superponatur triangulum unum alte 
ri,fic ut anguli eorum gquales, unus fuper altero iaceat,unum etiam equalium late* 
rum unius, fuper ftio gquali alterius triaguli latere pona. 
tur. Et quia hec duo, 6C reliqua etiam duo ex altera parte 
latera, ex hypothefi inter fe aequalia funt,ab equalibus e. 
tiam angulis defeendunt: horum applicatorum laterum 
extremitates, reliqua etiam ex altera partelatera omnino 
conuenireatcgcoincidereoportet. Quia uero iambafiu 
extremitates ( ut quae exdem funtqux defeendentium 
latera, ) conueniunt: bafis igitur bafi aut congruet, aut 
duxretftxtynex coprehendentiuperficie, Polteriusno 
conceditur, cum nimirum id, ex comfnuni quadam notitia, pro abfurdo habeatur. 
Congruet ergo bafes:Sequal es igiciir inter fe, ex comuni illa noticia,Qux congru. 
unt inter fe, aequalia inter fe funt. Congruet fic Sd trfangulu triangulo; quare &C ipfa 
xqualia inter fe,pereande. Denicp quia eriam reliqui duo anguli reliquis duobus 
angulis congruunt, utercp utriqt: Qd illi tandem eo modo quo conucniunt,interfe 
aquales erunt. Cum igitur duo triangula duo latera duobus lateribus gqualia ha* 
buerint,utrunqj utricp, habuerint uero fidangulii angulo gqualem,eum qui faba:' 
qualibus reefiis comprehenditur: $£ bafim bafi gqualem habebunt, & triangulum 
triangulo gqualc.ac reliqui anguli reliquis angulis gquales erunquterqj utricp/ub 
quibus gqualia latera fubtenduntur, quod demonftrari oportuit, 
ADMONITIO. 

Per puncfl a in figuris, reprefentatur ratio ducens ad abfurdu, ut qui facilis no ef. 
fetin concedendo id quod uerum eft, tandem couincatur redueftione quadam ad 
impofsibile,ut hac ofFenfione abfurditatis quodammodo refiliat ad confcfsio. 
nem ueri. Quodut hocloco , ita etiam alijs locis a mefactum reperient Lccflores, 
defignatione punctorum, 

PP0TASI2 E. 

Tw// l<TD(rni?\(i>iJ 'Tftyu>iiu[J,a:i‘7iQ)S 7U 6acr& ycou/cu, ’l<nxi octAuXoas &cri. Koi 
vftbs \v.jb\H8&cr(s)[j 'ff/ icrco[) iuS&ui[J > od 'hso liai (jxaitJ yitiincu^crva ccfaHhcas 
tOVVTOU, 

PROPOSITIO V. 

Ifolcelium triangulorumiqui ad bafim anguli, gquales inter fe funt. 
Etgqualibusre&is ulterius produftis; qui fub bafi anguli,equales inter 
fe erunt. 

Sunt huius propofitionis dux partes , quarum prior quidem eft , quod in trian. 
gulis duum x qualium laterum, anguli ad bafim, hoc eft ad reliquum latus tertium, 
fint inter Ce gquales. Pofterior itero, fi in huiuirnodi 
triangulis gqualia duo latera ultra triangulum pro. 
ducantunquod 6C fub bafi, qui fic fiunt anguli, inter 
fe xquales fint. Fiantlatera ultra triangulum produ 
dia, per $, inter fe xqualia, horum deinde equalium 
extremitates cu bafis extremitatibus.duabus reclis, 
qux fefe mutuo fecent iun tftis, demoftratio ex 4 prg 
cedenti, bis ufurpata, &C communi tandem illa noti, 
cia, Si ab gqualibus xqualia auferantur, &quxre» 
linquuntur, fidex, fic colligetur. Quonia enim infe. 

rius ad 
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rius ad Ifofcelis bafim pofita triangula ( fifmpto tanle ad utrvfqj Ifofceli defcripto) 
duo latera exhypothefi 2v ftrudlura, duobus lateribus a:qualia, angulum pr^terea 



inter aequalia latera, angulo equale habertt:per procedentem quar.t3,& bafim bafi» 
hoccfijecantes fefemutuo fub Ifofcelis baiiJineas , acreliquos duos angulos reli- 
quis duobus angulis equales habebunt:quod eftnotandum.Rurfus quoniam ea- 
dem duo inferius ad Iioicelis bafim pofita triangula, propter ftrucfluram quidem, 
&' ca infuper.quariam dcmonftrata ftrnt,expropofirione 4 buius.intei fe aqualia 
funt, angulos etiam equales habentriam ftatfm pofteriorliuiuspropofitionispars, 
quod fcilicct iiib bafi anguli infer ie aequales fint,manifefta erit. Quod deinde qua 
tum ad partem priore, ad bafim etiam pofiti anguli inter fe equales fint,ex comuni 

illa noticia,Si ab squalibus tequalta auferantur , 6Ccx. 8£i d fande manifeftabitur. 
Confiat itaque fic tota propofitio. Ifofcelium igitur triangulorum : qui ad ba- 
fim funt anguli, inter fe oquales erunt.Producfiis item requalibus lateribus: & qui 
fub bafi anguli, inter fe aequales erunt, quod demonftrari oportuit, 

S E Q_V IXVR EIGVR.A ALIA, 



PPOTASIS «, 

Exp 'TQiywov xl JVo ycauiou. 'lorei «AA«Aatscu 0 f>H£ri xi r \3ffb iok$ yuvlcts 

•tizoTimvQi nh<f1/£<xi,i(%i ocAAhAccis X irouleci, 

PROPOSITIO VI. 

Si trianguli duo anguli equales inter fe fuerint; 8c fub gqualibus angu- 
lis fubtenfa latera,cqualia inter fe erunt, 

Etfo 
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Efto triangulum, cuius duo anguli fint inter fea;quales:dico blatera illis equa» 
libus angulis fubtcnla, inter fearqualiacfle. Si enim non funtcqualia: erit alterum 
eorum longius. ab eo ergo quod eftIongius,breuiori cqualc auferatur, iuxta illum 
angulum, qui efiralteri aequalis, incipiendo, 8£ claudatur triangulum. Et quoniam 
duo triangula, qua: nimirum latus, 
quod equis angulis interiacct, co» 
mune habent, huiuimcSdi funt,qua 
Vel lia propofitio preccdcns quarta re» 

quiritjCum per hanc quartam, et ba 
fisbafi, totum deinde triagulum to- 
‘ ti triangulo, ac reliqui anguli reli- 
quis angulis gquales fint:partiale triangulum iuo totali squale erit, pars toti, quod 
eftimpofsibilc:partialis etiam angulus, ex communi illa noticia. Qusunifuntar» 
qualia, 8£caet. fuo totali squalis, quod &ipfum impofsibile.Latus igitur unum al- 
teri, propter hgcinconueni entia, non inequale ,fed squale erit. Si igitur trianguli 
( alicuius duo anguli g quales inter fe fuerint , QC horum equaliu angulorum fub‘ten» 
tenfa latera inter fe squaliaerunt.quod demonftrafie oportuit. 

PPOTASIS 2. 

otu<p) ivS&a.s , dli/trl nms ob r rm3 \v8&ocig «AA«/ cflvo IvB&ctt 1<m t 
i.HctTifyx iuxntya , 'ov crvsctBHwrcu , 77?ps aAAa h £W aKhoo imtutitpjjfii to ah' 
to /uf n,7k coito nifeiT^^uQi tvuq t| «f ygjg vuBitctis, 

PROPOSITIO, VII. 

Super eadem reda , duabus eilclem redis lineis alie duse redg gquales, 
utracp utriq?,no conftituentur,ad aliud atqj aliud pundum,ad eafde par- 
tes, eofdem'cp terminos cum duabus initio dudis redis lineis habentes. 

Sentetia cft propofitionis: Si fuper alicuius redslines extrcmitatibus,a pvido 
uno, cxtralineafumptOjduxrcdsdemiflsfiierint, quod tua pundo quoda alio, 
in cade qua prius parte conflituto, ad extremitates dats, alie dueredar, que eflent 
priorib.dudis gquales, utra cj; fue coterminali,demitti pofsint,hoc impofsibileeft. 
Si enim pofsibile, deturreda, a pudo etia extra data fumpto,ad utranqj extremi- 
tate redalinea ducat, Sumat deinde, ut ita aduerfario.ucl minus credeti,mos gera> 
tur , in eadem qua prius parte , pundum aliud , a quo 8C ipfo dus ad extremitates 
datgreds tandem demittemur lineg. 
Et quia in huc modum deferipta figu- 
ra , ex pofterioribus una priorum una 
fecetaut non fecet , utrum nunc comi. 
gcrit,puda iemper, per primu poftu- 
latum, reda qua da linea coniungeda 
funt.Quod fi una una fecet , cu hicap» 
pareat duo triangula, quoru utrucp lio 
fceles, quiinlfolceliu niaguloru uno. 
Reda data. Reda data. perpriorc partem quinta:, ajigulifunt 

inter fe equales,mox uni gqualium unus angulus,que nimirum habet a latere, ad- 
ditus, dealtero uero unus ablatus: qui fle ueniut anguli inequales, per eandem pri- 
orem quinta: partem, ratione alterius Iiofcelis, inter fe gquales erunt . quod cft im. 
pofsibile.Eftoautem nunc, quod non fecet una unam, tum poftpundorum con» 
iundionem , unius Ifofcelis trianguli g qualia latera ultra bafim producantur. 
Et quonia qui, ex pofteriore parte quintg , anguli funt inter fe gquales, fi uni unus 
additus, de altero uero unus ablatus fuerit, ex priore parte ciuidem quintg idem 

quod 
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quod prius inferri poteft. Sequitur ergo nunc, quomodocuncp hoc tentabitur, 
incaflum laborari , cum nec intra nec extra demiflas redas pundu aliud fumi pof- 



Reda data. Reda data. 

Rt.Super eade igitur reda, duabus eifde redis,&rdi. quod dcmoftrafle oportuit. 

PPOTASIS H. 

E &p fflvo T^iVtoVCt 7KS <fluo 7rhdb?ag tw? cfiucri grhdbgoUS jffxp 

ingrrfy#, 'lyw di k gu t Iw QoJenp 7n 6ocJa& 'tcrUu' K 9 u tIw ycoi/ictp 7U ycovicc icrlw 
,t(w r ct?o 'ffi/ i<r aip wfaiwp Tifau/jpAvluj* 

PROPOSITIO VIII. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus equalia habuerint,utrtb 
que utriq$,habuerint uero & bafim bafi gqualem: 8d angulum angulo a> 
qualem habebunt,eum qui fub gqualibus lateribus comprehenditur. 


Defcribanturhuiufinodi duo triangula,qualia hxc propofitio requirit : dico 
angulos, qui fub aequalibus amborum triangulorum lateribus comprehenduntur, 
interfe gquales efle. Colligit fuam demonftrationem hecpropofitio ex feptima,uc 
preccdens fexta ex quinta, ab impof- 
fibiiihocmodo. Superponat triangu 
lum unum alteri,fic ut bafis bafim, Ia> 
tera etiam latera, uhumquodcp firum 
cquale,refpiciant:acpofitabalifuper 
bafi.una item extremitate unius in u* 
no, fuper una bafis extremitate in ni' 
angulo altero, cum ipie bafes interfe fint,ex hypothcfi,cquales:due harum extre* 
mitates reliqua; coincident. atq; fic etiam ipix bafcs,cum alias, ubi uidclicctunaba 
(is extra uel intra triangulu caderet, dux rede Jinex fuperficie clauderent, id quod 
per communem quandam notitiam fieri pofic negatum efbcb gruunt igitur bafes. 
Etquia bafes congruunt: latera ficlateribus aut congruent, autnon.Siprius:&art 
gulus angulo congruet , 8C ei equalis erit , quod erat dem onfirandum . E fio uero 
quod non congruantlatera bafibus congruentibus, fed differant, hoc cft,in diuer- 
(a punda cadant , cum fuper unius redx extremitatibus dux redx , ab uno pun> 
- 4 do dedudx,prius Conftitutxfinr,fam uero alix dux,fu> 

pereifdem redx extremitatibus pofitx, uerfiis eandem 
partem tendentes, in aliud punefium concurrant, contra 
propofitionem prgmilsamfcptimam id agi mani felium 
eft.idquod fieri non folet:cum uidclicet Geometre inde 
eorum nimis atqj turpe eflet, fi dcmofiratxantea propo^ 
fitionisueritatem S>C conftantiam eandem non tueretur. 
Propter illud igitur mconueniens,congmentibusbafibus:ctreliqua latera, cu iinr, 
ex hypothefi, inter fexqualia, congruere; atq} fic angulos, quos dida latera com/ 

M prxhendunt, 
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prarhendunt , inter fe gquales efle, necefle erit. Si igitur duo triangula, duo latera 
duobus &tcx, quod demonftrafle oportuit. 

PPO T ASIS o. 

T tiu yctiuiccp * filyct Tc/^e/r. 

propositio IX. 

Datum angulum redlilineumibifariam fecare. 

Angulus redlilineus datus. 

Sit angulus redlilineus datus, atq? propofitff, 
eum bifariam fecare. Officio igitur circini, ex re- 
diis datum angulum continentibus, ab caru con 
tadlu inripiedo, portiones famant equales:qua- 
rum fines deinde linea quadam re dia, ut Ifofce- 
les triangulu fiat,iundli, iuper illa , ex altera par- 
te, triangulum g quilaterum conftituat. Quod fi 
tandem linea quadam redla alia angulus datus 
cumfibi oppofito copuletur, propofitioni iatn 
fatisfadlum erit: id quod propofitionis >tjm<r- 
xtfok &£ propofitio odlaua manifeftabunt. 

ALIA DEMON STRATI O HVIVS, 

Sit angulus redlilineus datus, atep propofitum, eum bifariam fecare . Signetur 
igitur in uno anguli latere pudlu aliquod, 
huic deinde portioni,quc inter pudlu hoc 
et anguli! iacet,gqualis ab altero anguli la- 
tere, ab ipib angulo incipiedo,pcr propoli 
tionem tertiam auferatur, ct eonnedlantur 
harum portionum fines tertia quadam re- 
dla linea. Porro iuper hac tertia , ex altera 
parre, per primam propofitionem huius, 
triangulo cquilatero coftituto,anguIisin 
fuper , quos haec redla indiuerfis triangu- 
lisfubtcndic, redla quadam linea aliaiim- 
dfis,confedlum eritnegocium,cum haecipfa redla angulum propofitum bifariam 
fecetndquodjUt prius, oftendi poterit. , 

PPOTASIS r. 

T «// JbS&Qp IvBetxp 7ri7nfKTfi{i/lai • fliget Tcfieii>i 

propositio x. 

Datam redlam lineam terminatam: bifariam fecare, 

Sitredla linea terminata data,atcp propofitum, eam bifariam fecare. Superilla 
igitur triangulum aequilaterum conftituatur : angulo deinde, quem hoc redla ter- 
minata fubtendit, linea quadam redla alta, per propofitionem nonam procedente, 
bifariam diuifo,fadlum erit negocium. Nam quae angulum, ea ipia, continuata ta- 
men, 8d terminatam redlam lineam datambifariam fecet:cuius quidem rei demon 
ftratio,ipfa ftrudlura 8C propofitio quarta erunt. Data igitur redla ter- 
minata linea, bifariam fedla eft: quod fieri oportuit. 

se cur itvr 
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Reda termi- 



nata data* 


1« P 0 T A S I S IA, 

T» cH3u<rn \vfott£,ccx> rov 7$>2 d/ th JhOtvrps CHjivov, 7J& 3 ogSccs yiovUs \v' 
fkkp ayctyhp. 


PROPOSITIO 


XI. 



Reda 


data. 


Data reda linea, a pundo in ea dato,ad angulos redos lineam redam 
excitare. 

Sit reda linea data, in ea etiam pundu datum, atqj propofitum, ex pundo hoc* 
ipfius redae linea: data:, lineam redam ad redos angulos cduccre.Signentur ex u- 
tracp partepuitdi in linea, circini officio, aquales portioncs.ex harum finibus dein 
de, circino prius ulterius expanfo, duo circuli* 
uel arcus tantum, circulorum loco, leie mutuo 
fecantes deferibantur. A' mutua tandem duo> 
fum arcuum interfedione linea reda ad pun- 
dum in linea datum fi demiffa fuerit : illam de- 
miflam a pundo in lincaadrcdos angulos e- 
dudaefle,ficobtinebitur.Ducatur a commu- 
' niarcuum interfedione adutranqj illorum c5 
reda data interfedione, quadam reda linea* 
Etquonia hicfunt duo triangula, qualia propofitio odaua procedens rcquirit,cu 
illi anguli,quos reda data,& qua* ab arcuum interfedione demiffa eft linea* 
conftituunt, per eandem odauam , squales inter fc fint,atqj ob id deinde redi, ex 
definitione; ha:c demiffa ad angulos redos eduda erit, id quod fieri oportuit, 
ALIA DEMONSTRATIO HVlVS. 

Sitrcdalinea data, 3£ qua: fequuntur. Signentuf 
exutraque parte pundi in linea a:qualcs portiones* 
una quidem ad placitum, altera uero per propofitio- 
nem tertiam pratmiffam. Superbis deinde duabus 
portionibus, canquam Una linea, triangulo tequila- 
teroperpropofitionc primam conftituto,adangulu 
quem liate tota fubtendit, a ptmdO in linea fumpto* 
“ reda quadam linea duratur.Erit autem hcc rcda, ea 
qucpetcbatuf*adredos fcilicct angulos a pundo irt 
* ' xpropofitioneodaua* 



Reda data, 
linea dato edudaiid quod, ut modo , mediante ftrudiira, 
& definitione anguli redi, facile demonftrari poterit. 


M 


pporAzitf 
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PPOTA2IS IB. 

E-7T/ Tiw Jbd&GzjJ \v8&ctt> «m&foy , ooto 'pv •PoQwt©"' cHfdiw'6 h" ts</M7r’ 
av<pl , Hg.h-rt' wd&ctp ayccy&y . 

PROPOSITIO XII. 

Super datam redam lineam infinitam : a dato pundo quod in ea non 
eft, perpendicularem redam lineam ducere. 

Si t reda linea fatis longa data, extra eam etiam pundum datum, atqipropofi- 
tum, a pundo fuper redam, perpendicularem redam lineam demittere. Sufcipia- 
tur ex alterutra parte reda, per pundum diuifa.pundum aliud, utcunqj, ac centro 
quidem, pundo dato: interuallo uero eo , quod a duobus pundis intercipitur, cir- 
culus, per 3 poftulatum deicribatur. Vel, Ex 
pundo dato deferibatur primo circulus tatus, 
ut redam datam in duobus locis interfecet, a 
quo eodem pundo deinde ad interfcdionu 
loca duabusredis lineis dudis,fccctur uel an 
gulus ad centrum, quem ha: dus reda inclu- 
duntiper ridnam, Uel latus eundem angulum 
fubtendens.fi magis placet: per propolitionc 
i ojbifariam.Dico ergo quod hec,uelangulu 
uel latus, fecans linea, ea fit qua petitur. Quo- 
niam enim ad redam hanc, qua data re- 
da infiftit , angulos aquales efle ipfa«#Tt- 
<rjc4W,et propoli tio 4, fi angulus:ueJ8£ propo 
fitio s, fi linea data.feu latus bifariam diuiium 
fuerit, demonftrabut. Et quoniam funtangu' 
Ii deinceps fe habentes, Quando autem reda 
redamfiftcns, deinceps feliabentcsangulos 
«quales inter ie fecerit: uterqj aqualium angulorum ex definitione, redus cft,ac 
infiitens, Perpendicularis uocatur, cum hac reda cx pundo eriam dato proce- 
dat, propoficioni iam iatisfadir erit. Super dataigitur redam linea fatis longa, a da 
to pundo quodin ea non erar,PcrpcAdi'cular/s cduda eft, quod fieri oportuit. 

ALIVS M O D V S DVCENDI 
perpendicularem lineam. 


EftS^ tertius modus ducendi perpendi- 
cularem lineam, cx prima parte propofitio 
nis i i, terti) libri fequentis defamprus , eo 
fpedans, fi quando forte ab alicuius reda 
extremitate ea ducenda cflet.Huius itaque 
delincationemhuc ponere libuit, maxime 
ob id , quod prater hos modos , non puto 
praterea alium cfie modum erigendi per- 
pendicularem lineam. 


APPENDIX. 

Expramifsis duabus propofitionibus difcetur,quomodo triangulum orthogo- 
nium formari debeat, Pofteaquamenim perpendicularis ad redam duda eft, ii 

deinde 
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deinde huius extremitas, uel pundum aliquod in ea , cum datareda , uel fimil/ter 
eius pundo aliquo,coniungatur:triangulum redangulum deferiptum erit, ile» 



De Obtufiangulo autem &C Acutiattgulo , quomodo formentur, fi illorum an> 
gulos, a quibus denominata iunt,quis animaduevterit,non erit laboriofum facere, 
cum nullam fingularcminduftriamha delineationes requirant, id quod exfequS 
ti cuiufqj deferiptione apparet» 

Triangulum 

Amblygonium Oxygonium 



Ppotasis i r. 

0,2 xp \v8etx Itt’ wB&ccy steBei^ycoHas 'dolii, t ‘fci <Pvo bfSecs , 5 dlvcrip fyBtus 
’ioKS7T0iH<ret. 

PROPOSITIO XIII* 

Cu reda linea fuper redam confiftens linea, angulos fecerit: aut duos 
redos,aut duobus redis aequales faciet* 


Confidat reda fuper redam lineam, angulos faciens: dico illos e (Te, aututrunqtj 
redum,aut ambos fimul duobus redis aquales, Nam linea infiflens reda* alrj,fa» 
ciet deinceps fe habentes angulos aut inter fc aquales, aut ticro inaqualcs.Qy o<i 



fi equales:uterq? ex definitione, redus erit, id quod liult propofitio- Sin iierO irta 
quales, quia tamen unus tanto irlteruallo redum excedit , quanto a Iter redo mi- 
rior cft(id quod linea a pundo in reda fampto,7ipof opSccs eduda commonftrab/t) 
propter exccfius defedus aqualitatem,iam biduo anguli» licetnonrcdi per fc, 
tamen duobus redis aquales funt, id quod 8C ipfiim habet propofitio. Vnde fic 
patet ipiatofa. Si reda igitur linea fuper redam confiftens lineam angulos fe^ 
cerit, aut duos redos, aut duobus redis angulis aquales facicnquod demon- 
ftrafie oportuit, 


M 3 


alia 
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ALIA E I V S QlV O IN PROPOSITIONE 
dicitur, Aut duobus te£iiS <e finies, demonflratio . 

Quodfireda infiftesreda* alij, angulos deinceps fehabetesinequalcs fecerit, til 
ex comuni linearum contadu,tanqua expunfloinlinca dato, per propofitioneu 
huius,ad angulos reflos linea excitetur. Etquoniam exutracp parte iemperunus 
angulus, hic quidem per lineam wpc s ogflcrs dudam: 
illicuero,per alteram infiftentem.in duos angulos 
diuifus eft ; finguli duo partiales fuo totali angulo 
aequales erunt.atqj his deinde illis squalibus addi 
tiSjficut duo uni, QC unus duobus angulis acce- 
dat: tres anguli tribus squales erunt , uno tandem 
Communi angulo, qui nimirum fub perpendiculari & alia infiftente comprehedt- 
tur,hic &C illic ablato: duo anguli duobus squales erunt. Quia autem duo ex una 
parte redi funt: ex altera parte duo,quosnimirumreda,nonad redos angulos du 
da,8f ea cui infiftit,compreliendunt,duobus redis angulis g quales erunt. Si reda 
igiturlinea fuper reda c5fiftens angulos fecerit, 8icgt. quod demoftrari oportuit. 

P p o T A S i S IA. 

71505 *7IW IvS&X Kga TtS 77&S «JUTU OVfL&BO efiuo ivB&CU [IH 7 vt CtXJTK 

filfH H&fmicu, rois ^ s Y ovicts Jiumy tyBcas i<ms 7ro/cucrrf/,l7r’ ivBiittsXotitnJ 
«MnAcus di \v6&ou. 



PROPOSITIO XII 1 1. 

Si ad aliquam r e Aamlinean^atqt ad eius punflum diuc reflg linex,n5 
ad eafdem partes duflx , deinceps fe habentes angulos duobus reflis x- 
quales fecer/ntrin direflum erunt inter feipfo reflte linex. 


Sit qusdam reda linea, ad eius etiam unum aliquod pundum,dusreds lineg 
non ad eafdem partes duds,fic tamen, ut cum priori reda, angulos duobus redis 
squales faciant dico quod,qus adpundil funcdudsrcflslineg , ad amufsimu- 
na alteri iunfla fit.Colligit fuam demonftrationem hsepropofitio ex propofitio- 



ne i ; prscedeti ab impofsibili.fic.Nifi enim hae dus reds,ad pundum prioris re- 
flx fic duds, una linea fint.fiforteab aliquo minus credente, atqi fubtili nimis ho- 
mine, una dudarufuo modo fecundum continuationeminredumeieda fuerit, 
per prxcedetem 1 $,& illam deinde communem noticiam , Si ab squalibus squa- 
lia,uel aliquod communc(quod idem eft)(ubtrahatur,&cx.inferri poflet, partiale 
squalem efle angulo iuo totali. Sed quia hoc eft contra rationem S>C notitiam qua. 
dam communem, qus fonat-Totum efle qualibet fua parte maius.Non igitur con 
tinuari poteftiuxta hoc pundii in diredfi aliter, neq? illa, cum qua iam hoc tetatu 
eft , neqj etia duda reda altera : quare hx dus in diredu iundx funt, Si ad aliqua 

igitur 



LIBER PRIHVS, PJ 

igitur redam lineam, atep ad eius pundum,dii£eredgline3e,non ad eafdem partes 
dudte, deinceps ie habentes &C cx. quod demonftrari oportuit* 
p pota sis IE. 

.Ewcdvo ivdetca Tc^ucocrtf i «MwAas * tks k ogvcplu/ ycoulets /W s «M«AtW5 

TrotHovvcn, 

PROPOSITIO XV, 

Si dug rede linete fefe mutuo fecuerint : ad uerticem angulos arquales 
inter fe faciunt. 

Sint duce redg linere fefe mutuo fecantes:dico,qudd anguli ad uerticem fint in* 
ter fc requales. Efthuius propofitionis demonftratio,propofitio 1 3 pire cedens, cu 
per eam reda rede lineg infiftens, femper duos angulos aut redos,aut duobus re 


dis equales faciat. Quarehac propofitione bis ufurpata,Cum quguni cqualia:illa 
& inter fe equalia fint , communi angulo ab his gqualibus ablato : anguli tandem 
i/f/ xsifvcplw equales manebut.Si dug igitur rede lineg fefe mutuo fecuerintiad uer- 
ticem angulos equales inter fe faciunt, quod dcmonftraile oportuit, 

P O P 1 2 M A. 

Ex dln*fv j>v cpco/ipi> * On H 9 U 0 W 1 JiKTVo-r’ ovy \v6bai Tc&mot «MnAiZS?* 
tos 77^£>s 7M ycoviccs TcT^avr/; of docis icrocg ixoiHTOvm, 

CO ROLLARIVM. 

Hinc manifeftum eft, Quotquot redas lineas , in eode plano fefe mu- 
tuo interfecantesiangulos efficere quatuor redis gquales. 



PPOTASIS is . 

Ilavrs 'Tgiyowov iiicig t 9 ^' 71^^ {kQAhSuo-hs > « tuys ytovlct iqgrityccs 
'fp yv^s , H9« bavcvcwlioii, {siy. 

PROPOSITIO XVI, 

Omnis trianguli uno latere produdo; externus angulus utroq? inter- 
no, 8d oppofito 3 maior eft» 

Sittriagulum,produdum etiam ulterius unum eius latus: dico , qui fic fit exter- 
nus angulus,eum utroq interno, & ex oppofito conftituto,maioreinefle. Secen- 
tur duo latera trianguli, qug funt adangulu cxtemu,bifanam,deinde per diuifionu 
puncta, ab angulis, quos hgc eadem latera fub tendunt, linea: r ede ultra triangula 

ducantur, 


9« ELEMENTORVM EVCLIDIS. 

ducantur, fic, ut utriufqj externa, fuae fit interna: portioni gqualis, Extremitatibus 



tandem harum redarum cum pundc», quod efl: duarum diuifarum communis ter- 
minus,duabus redis lineis c6nexis,demonftrationis figura parata erit. Qua nunc 
diligenter perfpeda,propofitionum decima quinta & quarta memor, rem ita fo 
fe habere facile perfpiciet. 

ADMONITIO. 

Oportet autem, ut pro utrocp interno oppofito angulo , quonuqirum exter- 
nus maior efle demonftrari debeat, duo partialia triangula fumantur, quorum alte 
rum quidem angulum illum, de quo agitur,integrum habet:alterum deinde, quod 
huic ad uerticem iundum eft, tum demum propofitionibus allegatis res fuccet 
fum habebit, quod indicare neceiTe erat. 

S E Q^V 1 T V R GEOMETRICA FIGVRA 
alia , pro triangulo 

orthogonio Sdfof, oxygonio&aquilat. amblygonio&fcaleno. 



riKVTS Tgiyum, ai Jlvo ycoi/ioci Jluo 'ofQ&p WcxJosoi/lg jjwTh psrcakan > 


propositio XVII. 

Omnis triangulijduo anguli duobus redis minores funt,omnifariam 
fumpti. 

Propofitotriaguloqualicu<$;dico,quoslibet eius duos angulos, duobus redis 
minores efle.Producat quoduis eius unu latus ulterius.Et qtvonia ex lam premilfi 
i s propofitione, angulus externus utroqj interno 2>C oppofito maior eft,6t rurfus 
quoniam ex communi quadam notitia,Si inaequalibus a qualia, ucl aliquod eom« 
mune adiedu fuerit, ipfa tota ing qualia fuynt : prioru inatquahu utriqs angui us,qui 

eu externo 


LIBER PRIMVSi 93. 

eft externo adiedus,& tota tandem inter fe inaequalia efle conueniet: atque 

illud quidem maius, ubi fcilicet eft externus angulus : alterum uero , duo nimi- 

A 

^ uel 

rum interni anguli, minus. Maius autem, cum expropofitione i j,duobus redis 
angulis gquale fit : alterum nite, ut qui funt duo interni anguli, propter anguftiam, 
duobus redis angulis minus erit. Et quoniam hoc nue de duobus ad placitu fum- 
ptis angulis , quo d ipfi duobus redis minores fint , dem onftratum eft : de fingu» , 
lis duobus amplius nullum dubium erit , quin bC ipfi duobus redis minores fint, 
fubinde tamen alio atq? alio latere ulterius produdo. Omnisigitur trianguli duo 
anguli , bC qua: fequuntur,quod demonftrafle oportuit, 

P POTAS IS IH. 

Viculos Tgiywwv,» tIuj twfovtc ycovixy xsrcm/i/e?* 

PROPOSITIO XVIII. 

Omnis trianguli,Iongius latus ampliorem angulum fubtendit* 

Sententia eft propofitionis.Quod latus alicuius trianguli eft longius: illius etia 
angulum quem fubtendit,breuioris fubtendentis angulo ampliorem efle. Defcri» 
batur igitur triangulum, duum xqualiu.uel trium inequali um latemm: dico quod, 
cuius anguli eft latus longius, illum etia ampliorem efle.Duorum angulorulatera, 

cum exhypothefl,unumeo* 
rum longius, altcru uero bre^ 
uius fit, abfeindatur delongu 
ori,perpropofitione $ huius, 
portio breuiori ecqualis, ac tri 
angulo formato , demonftra- 
tio ex propofitionibus y ct 1 6 
latus longius pnemiisis fic colligetur. Quo 

niam formatu trianguli! cum fit ex ftrudura I fofcel es: erunt ipfius ad bafim anguli 
inter fe xquales.fed quia unus horti a:qualifr,cft alterius cuiufda triaguli externus, 
unde fic utroqj interno eiufde triaguli bC oppofito , maior : St alter e qualium eode 
interno angulo maior erit. Alter autem cum fit eius, quem longius latus iiibtendit 
anguli pars, internus uero is qui a breuiori latere fubtenditur , argumento a maiori 
uelfortiori fumpto, fi pars maior illo eft: multo fortius igitur ipfum totum. Om- 
nis igitur trianguli, longius latus ampliorem angulum iiibtendit: quod demon* 
ftrari oportuit. 

PPOTASIS io. 

'Qtywov , vzsb rlw {Ltl{oi/x ytaviay h (lufooy Tthdbgoi "hsoTtwd. 

PROPOSITIO XIX. 

Omnis trianguli, amplior angulus fub longiori latere fubtenditur* 

N Sententia 





Sententia eft pro politionis. Qui angulus alicuius trianguli eft amplior: illius e. 
tiamfubtenfum latus anguftiordm angulum fubtendentelatcre longius effe.Nam 

fi non fuerit longius illud , de 
quo didtjlatus,erit id reliquo, 
ru uni autf quale, aut uno bre. 
utus.Qiiod li uni aquale fuerit: 
angulus quem fubtendit, atq$ 
amplior eft, ex hypothefi, ex 
amplior arigulus priore parte propofitionis y,fi. 

bi alium aequalem angulum habebit: no ergo artiplior. Quod fi uero uno breuius, 
cum latus longius, ex precedentc, ampliorem angulum fubtendat:angulus qui po 
(itus eft amplior, iauno eoru,illo fcilicet cuiuslongius eft fubtenfum latus, angufti. 
or erit.Sed quia non eft: ncq? etiam eius latus alio breuius eritdongius ergo.ln on* 
niigiturtrianguloamplior angulus longius latus requirit, feufub longiori latere 
fubtenditur,quod demonftrafle oportuit. 

PPOTA2I2 K. 

rioovrs Tyyuvov * xt Avo r rihAip<xx Hii&ulg &<n, 7mi>TH /u7n:> 

7isttiGxi/6jj.yy<x. 

PROPOSITIO XX. 

Omnis trianguli, duo latera reliquo longiora funt, omnifaria fumpta, 

Efto triangulum qualecunc$:dico,quod eiusqualitereunqj fumpta duo latera fi 
mul, tertio reliquo longiora fint. Horum duorum laterum, qua: demonftrari debe- 
ant, quod tertio reliquo longiora fint, unum ad longitudinem lateris alterius, exii. 

ia parte ubi eft communis eorum co. 
pula , ultra triangulum continuatur, 
que deinde hxc duo xqualia, uel lia: 
dux gquales reda: linea- comprghe- 
dut angulum , is tertia quadam linea 
recfta, ut triagulum fiat,cIaudatur.Et 
quoniam illi duo anguli, qui ratione trianguli I(ofcclis,ex priore parte quintg, inter 
(e cquales funt, mox ubi uni eorum, partiali nimirum,altera pars accefsit: totus nuc 
altero arqualiu maior erit. Sed quonia qui maior dC amplior eft in triangulo angu- 
lus, longiore ex propofitionc 19 fubtcnfam requiritrilla etia que ex duobus dati tri. 
anguli lateribus co tinuata eft, ea linea, id eft,tertio reliquo latere longior erit. Om. 
nis igitur trianguli duo latera reliquo longiora funt, omnifariam fumpta, quod 
demonftralfe oportuit, 

S E QJV I T V R FIGVRA GENERALIS PRO 
fingulis binis lateribus expofita. 





PPOTA2I2 
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PPOTAIIS KA, 

E xit^iybvov uj&i' [licis 7$ •7ih<fl/g($y u7ro nfptxmy flvo \ v8&ou Ivyg w- # 

steBuxn[i ’ cu o-uskBuwci 'ffihom&ii 7>t/ T^iyiavov <j \ jo r nh<flj?(i>l l ihcd-ffci/zg pjfo 
wvi/tou, [lii^oux <fi ywictu TvS&.i§ov<rt* 

.... .PROPOSITIO XXI. 

Si fuper trianguli uno latere ab extremitatibus dux r edae linea: interi'' 
us conftitutx fuerint : hg conftituta: reliquis trianguli duobus lateribus 
breuiores quidem erunt,ampliorem'autem angulum compVehendent. 

Efto triangulum, dux etiam recfhe Iineg,in ipfo concurrentes, fuper unius lateris 
extremitatibus conftitutxidico , quo d conftitutx ha’ reliquis duobus trianguli la- 
teribus breuiores fint , ampliorem autem angulu 
comprxhendunt. Sunt huius propofitionis dux 
partes. Prior, quod interiores dux recflx exterio- 
ribus breuiores fint, id quod patet ex prgcedenti 
bis ufurpata, cum per eam , duo qualibet latera 
uniufcuiufque trianguli , tertio longiora fint, dC 
communi tandem illa notitia. Si ab aqualibus x- 
qualia, uel aliqupd commune, fubtrahatur 8 fcx» 
Oportet tamen, utprius ex interioribus lineis alterutra in continuum etredum,ad 
'latus ufque exterius producatur, utqj triangula illa duo partialia, quorum unius 
quidem unum latus , linea exterior : alterius uero trianguli unum , alterius exterio 
lislinex pars, latus unum fu erit, fumantur, fl^fuc- 
cedet demonfiiatio.Poftcriornunc,qut)d angu. 
Ius fub interioribus eo , quem exteriores redx It. 
nex comprehendunt, maior fit, ex propofitione 
1 6, &C illa bis u(in pata,uera efle couincitur. Super 
unoigit alicuiustrianguli latere ad extremitates 
eius dug redx interius coftituteireliquis duobus 
triangulilateribusbrcuiores quidem funt, ampli, 
orem autem angulum comprehendunt, quod demonftrafie oportuit. 




ALIA PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO. 

Vfurpatis triangulis partialibus,quxprius.Etquoniam,exprxcedenti 20, duo 
quxlibetlatera omnis trianguli, tertio latere longiora liint, 8 C quoniam etiam , In. 
xqualibus xqualiafi adijeiantuntota, ex communi qtiada notitia , inxqualia funt, 
utrocpbis (uno tamen poft alterum) ufurpato, per id demu quod dicitur, Longo 
breuiuSjlogiore multo fortius breuius efle, argumento nimirum a maiori fumpto, 
concluditur tande propofitum , Interiores fcilicet duas exterioribus duabus, fiqui 
dem fecundum propofitionis hypotlfcles conftitutx fint, breuioresefle. quodde. 
mcnftrari oportuit, 

PPOTASIS KB. 

Ex Jic o[i XuBpo^cu ’i<rcu £/<ri 71 ug JbhtQts \v 6 ilcu 3 p§lytovo[> crvshQcd?. 

JIn tks JVo Ao/ 7 ns iiu^ovcts itvea, ttocuth /iiTri\ct[u.Gxt/o[iluas i (%, 

7 > H9« fyyavov TO 2 £ i jo sihdVgag , cp/ Aomys [iPi^ovas ejp> ttui/tH 


PROPOSITIO XXII. 

Ex tribus redis lineis, quae funt tribus datis redis lineis gquales,triarri 
gulumconftituere, 

6 N * 


CAVTI 0 






ELEHHNTORT M ETCUDIJ 
C A V T I O. 

Oportctautem duas reliqua longiores e{Te,omnifariam fumptas,pro. 
pterea quod uniufcuiufqj triaguli duo latera, reliquo longiora efle opor/ 
teat, omnifariam fiimpta* 

Daris tribus redis lineis, quarum quaecp due reliqua tertia longiores fint,propo 
fitum eft, ex altjs tribus redis,quae funt datis tribus aequales, triangulum conftitu. 
ere.Ducaturigiturlinea reda fatis longa,ut quas propofitas redas, adamufsimco- 



tinuatas, longitudine excedat. Hocfado,portionesi'n ea, tribus daris redis, fingit» 
Ice fingulis, tequales, ordine quo maxime placuerit, per $ propofitlonem huius, fe* 
pararim punctis fignentur,ex pudis deinde duobus intennedrjs, tanquam exdu' 
obus eduris, fecundum extremarum portionum quantitates feu/nterualla.duo cit 
culi deferibantur , atep a pundo tandem interfedrionis ad dida centra duabus te> 
dis lineis dudis,propofitioni fatisfadum erit, ut quidem hoc ex definitione circii 
Ii &Iilla communi notitia, Eidem xqualia,& inter fefunt aqualia, facile colligetur, 
Ex tribus igitur redis lineis, qua funttribus datis redis lineis aquales, triangulum 
conftitutum eft, quod fecifle oportuit, 

ALIA GEOMETRICA FIGVRA, PR.O 
triangulo fcaleno conRituendo. 



Exhac ptopofitioneaddifeuntur trium triangulor5,AequtIateri fcilicet,Ifofce- 
lis 8£ Scaleni, delineationes: cum prima unius tantum, Aequilateri fciIicet,format| 
onemnobis propofuerit, Habentur ergo fic omnium triangulorum delineationes, 

hic quidem . 


LIBER P R I M V S. jq/ 

h(c quidem, eorum qui fecundum diuerfitatem laterum nomina fua fortfunturiifirc 
ucrd,nimimm circa 1 1 &C u propofitiones.ubide Pcrpendiculariducendafcrmo 
erat, prout confiderantur hjec,S£ nomina fua habent ab angulis, quod obiter di# 
cere uolui, 

PPOTA S IS * Kr. 

n?osmc/bfc/<rH 'nS 7 j§3cu/ 7H Jhklrti youViccvJSvy^dii' 

lio? , icrUu ywixy {v8vyfxiip.oy o-vshxvcSvx* 

'propositio XXIII» 

Ad datam redam lin eam,datum'q? in ea pundum , dato angulo redP 
lineo,arqualem angulum redilineum conftituere» 

Sitredalinea data, pundum etiam in ea datum : fitcjj deinde 8 C angulus quidS 
redilineus datus, ate^ propofitum,adid pundum adhanc item redam lineam, da# 
toredilineo xqualem redilineum angulum conftituere.Subtendaturprimo dato 
angulo reda quatdam linea, quomodocunqj hoc fiat, ut appareat triangulum > ad 



datam redam deinde, fecundum quantitatem trium redarum, qua; funt tribus 
formatmm trianguli lateribus arquales, triangulum, per propofitionem 22 premit 
iam,conftituatur,fi'ctamen,utque datum angulum comprehendunt latera, eorum 
portiones uel linea: arquales.in data reda iuxta pundum fignencur,ct facium erit. 
Colligiturautem huius rei demoltrario ex ih udura, communi illa noticia, Eidem 
xqualia,&interfefunta:qualia,piopofitionetandeniodaua huius, quod indicam 
dum erat. Ad datam igitur redam lineam, datumcp in ea pundum dato angulo re# 
dilineOjXqualis angulus redilineus confticutus clt.quod fieri oportuit. 

PPOTAZIS KA. 

E «y duo Jlyavx tks 7 jA< 5 l/f «2 tcus dveri 'nhttbfcue 1W2 , tt^rdpxy 

r iw di yoovlocy <p) ytuvtag yi&^oux , rlw 'vzso T*jv ‘ixcay ivS&dy 

Ti ty.ift/iwluj ’ usa T lui €«£7i y cp) Socaxeos /iu^oi/x tffi/. 

PROPOSITIO XXIII I. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus pqualia habuerint, utru' 
que utriqj, habuerint uero angulum angulo ampliorem, eum qui fub ar# 
qualibus redis comprehenditur:& bafim bafi longiorem habebunt. 

Sint huiufinodi qualia htee propofitio rcquirit,duo triagula: dico bafim illius tri# 
anguli, quod fub gqualibus redis ampliorem coprchcndir angui um, alterius trian# 
guli bafilongiorem dTe, Ciirn enim, ex hypothcfi, angulus inter tfqualia lateia 111 

N * uno 


io* ELEMENTORVM EVCLIDIS 

uno amplior fit angulo, itidem inter atqualia latera, in triangulo altero , ille qui mi. 
amplior anguftior 



lior eft, per propofitionem 2 ? prarcedente, ut fit ampliori angulo a? qualis , augea. 
tur, ab angulo lineam , proxima: refla: arqualcm, educendo. Huic deinde angulo 
totali iam faflo , refla linea iubtenia : erit trian. 
gulum hoc, per propofitionem 4,alrj pofito *. 
quale. Formetur nunc triangulum aliud, duas 
aequales reflas fuis extremitatibus refla qua. 
dam linea coniungendo.Et quia triangulum, ex 
ftruflura , cft Ifofceles : erunt anguli ad bafim, 
ex priori parte propofitionis quinta , inter fea. 
quales.Pcr additionem nunc QC (ubtraflionean 
gulorum qui his aequalibus angulis adhaerent! 
cum ex decima nona ampliori angulo longius 
latus fubtendatur, propofitum tandem, ubi 2/ 
qualis pro aquali linea iumitur, inferri poterit! 
Amplioris (cilicei anguli in uno, bafim longio 
rem efle, quam fit bafis in altero triagulo anguli 
angufiioris , quod demonflrafle oportuit. 

S E Qi.V I T V R. FIGVRA PRO TRIAN GVL1 S T R I< 

• fas expofita, necnott ex tertio Euclidis libro defumpta. 




LIBER P R I M V S. io j 

bigcfimam tertiam praxcdcntem.ad aequalitatem minoris formari, & idem firi/Iet. 

P P O T A S I s KE. 

'f.ccy ovo ^iytovoc 'ros / ‘vo 7ih<fb°txg reus efivo-i 7ih<flfKt3 IxitgXyH 
VHff.7 ifyx, rlw Jhcccjy fi (p} Jiaoxcog /z&fovx i^h tIuj yoovlxy rys yooulxg 

rlw ^hso '¥§/ IvOj&y Tpf&iyojiwluj. 

PROPOSITIO XXV. 

Siduo triangula duo lacera duobus lateribus equalia habuerint, utri> 
que utrique , habuerint uero baftm bafi longiorem : &C angulum angulo 
ampliorem habebunt,eum quem aequales recftac lineae comprehendunt. 

Sint haiufmodi, qualia harepropofitio requirit,duotriangula: dico,cuius triaa- 
gulibafis eft: longi ovillius etiain 
angulum , quem ecquales re&x 
comprehendunt, ampliorem eO 
fe. Namatquales nefintangult, 
uetat hoc propofitio 4, cum fic 
Si bafes,per eam, contra Iiypo. . 
thefim , inter fe aequales efle de- 
berent. Ampliore deinde pofitff 
anguftiore minorem, uel contra, 
Anguftiorcm pofitumampliore 
efle maiorem , per propofitione 
praecedente no admittitur.Qiia- 
re ampliore politum in uno, pro 
pterlongiorebafim.illo in triangulo altero, cuius eft balis breuior, ampliorem e/Te 
necefle eft, quod demonftran oportuit. 

P POTAS IS 

E xy^vo JlycoM 7%s J^uo ycoulxg rvus cfvcrl ywlods 'lenes Xyft , \yjj.T$cty 
H 9 « (tixy 'jihfbpxy (. lix rrrhiflga ‘lolw, foi rlw nQ/g rxag 'inxis ycuvt' 
cug,% rlw \zsonlvovQy *&zb yuxy •ffi/lrcoy ycovicoy ’ ngu 7 «s Aoitt&s •Tih.fb ' 
fas rms temetis 7rhdVgcas iWs i%ei } \qg:rTfyxy \ng.'r4jfctf& rlfhXomlw yoa' 
vixy 7H Aoj7Th ytovicx, 

PROPO SITIO XXVI. 

Siduo triangula duos angulos duobus angulis aequales habuerint, u/ 
trunqj utriq?,unu'cp latus uni lateri eequale,fiue id quod eft inter cqualeS 
illos angulos, /eu quod uni pqualium angulorum fubtenditur:& reliqua 
latera reliquis lateribus aequalia,utrunq? utriq?, 8c reliquum angulum re 
liquo angulo aequalem habebunt. 

Sint huiufinodi,qualia hate propofitio requirit, duo triangula, ubi fcilicet diro 


latus atquale huic 

anguli unius,duobus angulis alterius fint ecquales, latus item unius uiiff, lateri uni 

alterius 





'jc4 ELEHEHTORVH EVCLIDI S 

alterius trianguli, fiue id quod equalibus angulis interijdtur, fiuc reliquorum alte- 
rum fuerit, arquale: dico quod & reliqua laterareliquis lateribus, utrunqjutricj} > at' 
que ctia reliquus angulus reliquo angulo aqualis fit. Quantu ad primum, ubi fci- 
licctequalelatusequalibusangulis interieflum cft, fi alterutrum ex reliquisnon 
concedatur fuo correipondenti lateri in altero triangulo efle cqualc, ut ei in? quale 
fit, certe concedendum erit.alongioriigititr(utquidemiuomodofieripoterit)ex 
parte reliqui tertij anguli,perpropofitionem tertiam, portio, breuiori lateri equa* 
lis,ablcindatur:2£ a punflo tademfeflionis ad angulum cui hoc latus fubtenfum 
cft, linea reda ducatur.Defcribiturautemfictriangulum quod’dam partiale aliud, 
quod, quia fuo totali triangulo fuperponitur,per propofitione: deinde quarta, alij 
pofito triangulo equale eft,infemir tandem per illam communcmnotiriam,Quac 
uni gqualia 8£cg. partiale angulum fuo totali, uel contra, totale fuo partiali angulo 
efle cqualem, quod eft impofsibile. Alterum igitur reliquum latus in uno, alteri re 
liquo lateri in triangulo altero aquale eft. Quoniam autem iam duo iunt quarta; 
propofitionis triangula, cum tertium latus, per hanc quartam, tertio gquale fitireli' 
qua duo latera reliquis duobus lateribus , utruncp utriqa, ut infertur, gqualia erunt. 
Quantum ad fecundum, ubi equale latus uni f qualium angulorum fub tenditur, 8£ 
hicrcliquaduolatcra& angulus in uno, reliquis duobus lateribus Siangulo in tri- 
angulo al tero equalia efle colligetur. Quod fi concedatur , non erit opus ullam de* 
monftrationem adducere.Sinminus, erit alterutru e duobus in uno,(uo correfpo* 
denti laterein altero triangulo logiusiquod 8 C ipfum.ficutin priori parte huius fa* 

‘ du,ad equalitatem alterius fi ponatur, atep deinde triangulu formetur , contra pro 
politionem decimam fextam, quarta tamen prius ufurpata , angulu externum fuo 



interno oppofito aquale efle, ei qui hoc contradicit,obijciet.Quarc qua fane rati* 
onc, quantu ad latera, cotrariu quis inferre tentaueritjirridenduic exponet. Quod 
preterca & angulus reliquus reliquo angulo fit gqualis,id ex propofitione 4 uel 8 
habetur. Si igitur duo triangula duos angulos duobus angulis gquales habuerint, 
utmnqj utricp,unumcp latus, uni lateri, dC reliqua, quod demonftrafle oportuit. 

ADMONITIO. 

Necefle autem uidecur , ut primo quidem ea, qua; inter aquales angulos polita 
funt, latera, equalia inter fe efle, atq? tum demum reliquorum duorum laterum, an- 
gulos nimirum equales fubtendentium, squalitas demonftretur. Nam alias, fifor* 
te hac qua gquales angulos fubtendunt latera, primo aqualia inter fe efle demon* 
forare quis conaretur, res forte tardius fucceflura eflet: id quod obiter duxi indica» 
dum. Idem fere ufimenit in propofitione feptimalibri fexti , ubi non duorum reli* 
quorum , hoc eft tertiorum in triangulis angulorum, uerum eorum qui inter pro* 
portionalia latera politi funt, angulorum aequalitas, primo demonftranda eft. 


FPOTASir jcz. 

Hap «s Jvo IvSuoci \v8&ct\ii7ri7rfov(<zsmQ ymets Wff «M hAcus 

vtoih * wjoJfaHtei tonuftxt kMhAcvs dt wB&ou* 

PROPOSITIO XXVII. 

Si in duas reflas reflalinea incidens, alternarim angulos aequales inter 
fe fecerit ; parallela; erunt inter fe ipfae refla; linea;. 

Cadat 


Cadat in duas reflas reda linea alia, efto etiam quod anguli qui fiefiut alterna- 
tim , fintinter fe gquales : dico has duas reflas inter fe parallelas efle . Nam fi non; 

produfla: hg et continuatam ali- 
qua parte concurrent, iindeficant 
gulus externus formati trianguli, 
per propofitione t 6, interno op- 
pofito aqualis. Hocautem quia 
efteotra propofitionis hypothe- 
fi m ,non concurrut ergo. Que au- 
tem in eodem plano exiftentes refla: linea;, in neutra parte concurrunt, fi eie fla 
continuatae fuerint, cum, ex definitione, parallela: fint:parallelafunt & ifta dufle. 
Si in duas igitur reflas refla linea incidens alternatim angulos gquales interfe fe- 
cerxt:parallela erunt interfe ipfareflelinea: quod demonftralTe oportuit. 

DEFINITIO ANGVLORVM £ N A A A A 3. 

Porro anguli pofiti, quos Alternatim uertimus,fiint,quos incidens re- 
fla cum re Ais datis interius, in diuerfis partibus, atq? ex oppofito conftituit S C co> 
prehend^, 

ppotAsiX Ktf. 

Hccpe/StPuo IvBtiocSivB&ct v/t 7 r /■afov(S, tUm Ikts ymvlxp 7n Vpg QcLTsyj* 
Wnioy^vffj. uiSVra cdnvc /Apu 'lo-Uu 7 mn , $ jks ivps vsiiiufi tixoujtk 
ni/bfBccis t< 7 Ks TfiH • urvulcu bihAnKcog txi wBeiou, 

PROfOSlTlO XXVIll. 

Si in duas reflas refla linea incidens, extemtim angui u interno 8 C op> 
pofito ,& ad eafdem partes ecqualem fecerit , aut internos &C ad eafdent 
partes duobus reflis aquales : parallela erunt inter leipfa refla linea* 

Habet hgepropofitio duas partes, quarum utraqj cxfua propria hypothefi, du- 
as illas lineas, in quas nimirum tertia cadit, parallelas efle infert. Prior autem patet 
exprgcedenti,ahgulis,qui per propofitionem iy inter iefunt gquales, inter femu- 
tatis.Pofterioris nunc demonftratio fic habetur. Quonia enim refla reflg infiftens 
alijjCtangulos faciens, ex propofitione 13 aut duOs rcflos,aUt duobus reflis gqua- 
les angulos facit , 5 C quoniam etiam , ex prgfenti 
hypothefi, interni illi qui ad eafdem partes funt 
anguli,diiobus reflis gquales funt, cu a illi duo, 
quos nimirum incidens Cum alterutra reflaru fa- 
cit, quam etiam hi, qui interius ex una QC eade par 
teappareatanguli, duobus reflis, tanqua uni cui- 
dam equales fint: ex cortium' quada noticia, Suilli 
duo his duobus angulis gquales erutrateg de utro- 
que deinde, eo angulo, quem hec duo gqualia co- 
munem habent, firbtraflo: & qui relinquuntur anguli, ex communi quadam noti- 
cia, interfe gquales erunt. Quia aitteirl reliqui hi aiitjvaMcrf anguli ulnf, aut uero 
ad eafdem partes unus externus dC alter internus oppofitus , fi y/xfiaxlf fuerint : ex: 
pracedenti 17: fi uero unus externus, alter internus , ex priore parte propofitionis 
liuius, tandem concluditur propofitum, has fcilicet reflas, in quas alia eo rhodo,u£ 
diflum eft, cadit, parallelas el le. Si igitur in duas reflas refla linea incidens, exter- 
num angulum interno, QC oppofito , &C ad eafdem partes aqualem fecerit : aut in- 
ternos 5 C ad eafdem partes, duobus reflis gquales: parallel a erunt inter fc hxdtiit 
refla linea, quod demonftralTe oportuit. 

O *«pota£1 £ 






toi ELEMENTORVM EVCLIDIS 

PPOTASIS K©. 

H &s 7KSf TnxfxMHhovs wSilets wBetct ifinriTifovoK^cr-Vi yvxbAa$ yto> 

VICK "urvtg cxMhKcus 7M & ' £kT 2 7H ii /y>g u&i oaiycuiTioy ^ hsu tiiSi'7fc 
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PROPOSITIO XXIX. 

In parallelas redas reda lineaincidens:etalternatim angulos inter fc 
jcquales efficit: & externum interno & oppofito , 8c ad eafdem partes x, 
qualem : & internos,&: ad eafdem partes,duobus redis aquales facit. 

Sunt huius propofitionis partes tres , quarum fingula: parallelas redas lineas, 
& redam deinde aliam, qug in illas parallelas utcuncp cadat.requirunt.Hincitacp 
prima quidem pars, angulos alternatim pofitos ecquales : fecunda ucro, extcmfi 
interno, 8£ oppofito atq; ad eafdem partes, aqualem : tertia autem , /pios internos 
ad eafdem partes, duobus redis angulis equalcs eflc a (Terit. Prima pars ab impof» 
labili fle patet. Efto enim quod anguli jv«? i\ct/| fint inter fe inaequales. Et quonia in» 
equalcs funt anguli y/«e&a!|, alter nimirum 
altero amplior, angulo igiteo%ii ampli» 
ori eftt^t|»j,ex ecquo incequalibus illisan 
gulis addito: 3 C ip(a tota, ex conium qua» 
dam noticia , inter fe ecqualia erunt. Quia 
autem una eorum, maius fcilicet, per pro» 
politionem 1 5, duobus redis eft cequalis, 
alterum quod minus eft, duobus redis an 
gulis minus erit: ex illa igitur parte ubi mi» 
nores duobus redis funt anguli, lice duan cdre,cx communi quadam noticia con» 
current.Non concurrunt autem, cum fint ex hypothcfi, reda: parailelar: necpan» 
guli etiam illi ffcMoff ingquales inter fc erunt: cequales igitur cos cfte,ut prima pars 
aflerit, concedendum eft. Quo nunc conccllo, cum perpropofitionem 15- ad uerti- 
ccra anguli fint inter fc cequales, equali nunc pro equali angulo fumpto,uel illa co» 
muni noticia, Quce eidem a’qualia> 8d in ter (c gqualia funt: etiam angulus externus 
interno oppofito, atepin eadem parte fumpto,equalis erit, quod eftfecundu. Non 
aliter perpropofitionem ij, & hic ecquali pro equali angulo fampto,tertig propo- 
fitionis parti fatis fi eri poterit. In parallelas igitur redas reda linea incidens, 8C qug 
fequuntur, quod demonftrafle oportuit. 

PPOTA5IS A. 

At7Hodj7U wk\x7m$KhAHb9t • (2 «MnAc&S &<rl 7nt.fod7\7\H?$U 

PROPOSITIO XXX. 

Qiiae eidem reda: linea: parallela: : & inter fe funt parallela:* 


Sint duae uel plures reda: uni 
alicuiredcelinece parallelae: dico, 
illas 8 C inter fe parallelas efie. 
Quod quidem facile, ex propofi» 
tionibus 29 5 C 27, uel 29 &C 28, fi 
reda prius alia in propofitasre» 
das lineas utcuncp inciderit ,de> 
monftrari.poteft, 




FPOTASIS 


LIBER, primvs. ■ xa i 

• PPOTA S I S A A, 

At toyO JbBiirps crufiuov,TH JbQtt<ri} ivSucx 'mx.yxTvKH}^^ wdwty 
Icycty&ii „ 

propositio XXXI. 

A' dato pun&o, datae retflae lineae ; parallelam red:am lineam ducere* 

Sit punctum datum, redla etiam linea data,atq? propofitum, a dato puncflo edu- 
cere recflam lineam, data reda; parallelam. Signetur igitur inrecfla data pundum 
ubicunq?, a quo deinde ad pundum datum .,reda quadam linea duda, ad hanc li- 
neam atqjad pundum datum , angulorum modo deferiptorum uni , uter is fuerit 
& eligatur,per propofitionem i j, angulus aequalis conftituatur. Qiio d fi tandem 
haec ultimo duda reda linea, uerfus alteram partem in redum prout quidem hoc 
propofitio 1 4 requirit, coritiriuata fueritiprbpofitionf fatisfadu erit, cum hse qusc 
iam duda eft linea, ipfa fit quae querebatur. 



Demonftrario fumftur ex ipfa figurae ftrtidura , fi anguli, inter fe £quaIeS fa<fii, 
pofiti effe confiderentur.id quod admonuiffe oportuit. 

p p o t a s i s AB. 

Vourjps 7%iyu vov (im -fp wJvdt/ftop T&xrwGAHfoicrHg, h y (olfiet JWi 
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PROPOSITIO XXXII. 

Omnis trianguli uno latere produdld : externus angulus duobus in- 
ternis & oppofitis aequalis eft» Et trianguli tres interiit anguli, duobus 
funtredtis aequales. 

Sit mangulum,producfium etiam ulterius unum eius latus: dico, quod angulus 
qui fiefit externus, duobus internis & oppofitis angulis equalis fit. Et quod etiam 
ratione corollarij , ex hac ipfa S£ tredecima propofitione aefumpti, Trianguli tri?s 
t anguli interni, duobus redis aequales fint. Ducatur per angulum externum linea, 
trianguli tertio lateri parallela.Et quonia in parallelas redas lineasreda incidens, 
tam alternarim pofitos angulos, eX prima parte propofitionis 1 5», inter fe aequales, 
quam etiam externum interno oppofito , atqjin eadem parte conftituto aequalem 

O z facit. 


i 
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facit, ex fecunda parte propofirionis ciufdem,cum aequalia aequalibus additis, 

lota etiam, ex communi quadam noticia,intcr fe aequalia fmt ; ipfi propolitio. 



K \ 


niiatn&tisfadum&it. Corollarij uero demonftratio, exhacipfa, 5 C propofitione 
praecedenti i 3, unde nimirum illud defumptu eft,intelligi potcft , fi interim ad ho- 
rum duorum equalium utrunqj, tertium angulum interiorem reliquum, quinimi» 
rum c il externo aliquis afllimpferit. Omnis igitur trianguli uno latere pro» 

dudo : externus angulus duobus internis & oppofttis equalis eft.Er trianguli tres 
interni anguli, duobus funt redis equales : quod demoiutraffe oportuit. 


APPENDIX. 

Et quia, ut corollarium habet, tres anguli interni omnis trianguli, duobus redis 
angulis funt aequales,& quia etiam, ut quidem ex corollario propofitionis i y , uel 
ipia propofitione 13 colligipoteft,ciica omne pundum, unde nimirum reda? ali» 
quotlinee egrediuntur, qufapparentanguli,uniuerfifimul, quatuorredis ftintae* 
quales, cum unumquodep Polygonum , ubi ad pundu aliquod , in ea ubiuis fum» 
ptum,ab angulis ipfius fingulis rede linea dudg fuerint , in tot triangula quotni» 
mirum ipfum polygonum in fuo ambita latera habuerit, fubdiuidi poisit,fcquitur, 

a- yv quod omnes an» 

/ /\ / \ / \ guli uniufcuiufcp 

/ >> / \/ \ <C \ / \ Polygoni fimut, 

\ / 1 V \ l — / tot redis angulis 

\ / \ / \ /\ / 1 n. / fint aquales, quot 

\ / \ / \ / \ / unitates habuerit 

V_ -J \/ v/ numerus, que qui» 

de duplum laterCr 




eoru, demptis in» 
de quacuor,indi» 
car. Hocautexfe- 
quentibus figuris 
et cernere &intel» 
ligere licebit. 


Idem in polygonis irregularibus intelligendum. 
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Subdiuiduntur etiam polygona in iua triangula , ubi ab uno propofiti polygo- 
ni angulo ad omnes reliquos , prster eos quosa latere habet, angulos reds linea: 
duds fuerint. V el alio quodam modo, pro ali cuius induftria, in iiia triangula fub- 
diuidipolygonapoffimt. Primus tamen modus, cum ex demonftratione proce- 
dat, reliquis preferendus erit. 




Atque hsc, de Polygonorum in fua triangula diuifione dida,fufficiant. 
npOTASlS At. 

A Itks 5mfaMiiA9vstIi9i''TO odjroc iA^h vJh^JbyvvovQi \v 6 &aj* 
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PROPOSITIO XXXIII* 

Aequales Si parallelas ad eafdem partes reda: lineae coniungentes; Si 
fpfa: ajquales 8 c parallela: funt. 


Sint squales 8i parallels rede dug linee , fuis etiam extremitatibus utrinqj du> 
abusredis lineis alijs coniundg: dico, quod et ipferedg lines alig,gquales inter fc 
et parallele fint. Duda enim infigu> 

/ “ ~f ra diametro, cum ex prima parte pro-- 

/ pofitionis 19, anguli alternarim pofiti 
/ fint inter fe gquales: qiiod Si coniun- 

/ gentes fedg inter fe gquales fint;etf 
propofitioe 4 intelligipoterit.Qudd 
uero eedem rede fint etia parallele, cum e* allegata propofitione 4, anguli qui al- 
ternatim pommtur,interfeequaIesfint:etid tande,expropofitione 27, martife> 
ftabitur. Aequales igitur Si parallelas ad eafdem partes redgliiieg aSniutigerifes) 
8 C ipfg equales Si parallelg funt: quod demonftrari oportuit* 
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K" PROPOS.ITIO XXXI 1 1 1. 

Parallelogrammorum locorum . & latera & anguli oppofita, trqualr» 
inter fefunc. Et diameter ea bifariam lecat. 

Parallelogrammum,iituocabulitTuMi>{/ indicat, eft figura, fub parallelis re As li- 
neis comprehenfa. Fit autem feu defcribitur parallelogiammum , per dudfamrc- 
dlam Iineam,puncfiumcj} extra ca fumptum, fi ex hoc pundlo , per propofitionem 
ji SC j, redle dudle parallela xqualis ducatur , utriufqj recta: deinde extremitates, 
duabus rectis lineis iungantur:8£ 
erit, quod fic defcribitur,, parallelo 
grammum,propterea quod pofte- 
riores ducta:, eque ut priores dux 
recflae, ex propofitione j j pratee- 
denti, parallela: & inter fe equalea 
lincte fint. Talium igitur parallclogramniorum locorum, (eu talium figurarum, 2 d 
latera 8 C anguli oppofita, aqualia inter fe funt.Ducatur infigura diameter. Et quo 
nia anguli alternarim pofiti>cx prima parte propofitionis 29, inter fegqualesfunr, 
unde fic duo triangula, qualia pro- 
poficto rCquirir, apparent, quod 

latera oppofita inter fe equalia fint, 
angulus item unus luo oppofito g- 
qualis,perhanc 16 propofitionem 
inferri potclh Et rurfus quoniam, Si aqualibus arqualia adijci 5 tur,ex comuiii qua- 
damjnoticia , ipfa tota equalia funt: huius lententia: memor, alterum etiam fuo op- 
pofito angulo equal cm cllc, facile concedet. Pater itaqj prior propofitionis pars. 
Pofteriornunc, quod fcilicet diameter ipfumparallelogramrnum bifariam feeer, 
fi quis fufpicetur id nondum cfle demonftratum , per propofitione quartam id de- 
prehendet. Parallclogrammorum igitur locorum & latera anguli oppofita , ae- 
qualia inter lefunt.Et diameter cabitariam fccat,quod demonftrari oportuit. 

APPENDIX. 

Quoniam autem hec propofitio 34, 8d multe etiam fequentes, in numeris, quari 
litate nimirum dilcrcta,nonminusatqj in quantitate continua, uerte effe reperiun- 
Cur,quo id oftendamus comtnodius,canonem quendam generalem , per que om- 
nis generis triangulorum(modo latera eorum nota fucrint)area: inuc* 
niri poflcnr,lubi)cere ncccfic fuit, his uerbis. 

Trianguli, cuius arcam propofitum cftinucnirc,lateraprimo in unum colligj- 
tur,a medietate deinde huius collccfl i fingula trianguli latera fubtrahantur. Relin- 
quuntur autem tres numeri, qui una cum medietate colle A cx lateribus, tanquam 
numero quarto, fi inter fe multiplicari fuerint, primus fcilicet cum fecundo, produ- 
df um hoc cum tertio, quodpiam producetur cum numero quarto ( nec refert quo 
ordine numeri /uniantur, qui'uc pro primo, fecundo, tertio uel quarto reputetur)t 3 
huius ultimiprodiidli radice quadrata, quanta propofiti trianguli area fuerit, ma^ 
ntfcftabitur. 

S E Q^V VNTVR HV1VS CANONIS EXEMPLA. 


Triangulu propo. 



Latera 

trianguli 


Excefliis uniufcuiufque lateris refpe. 
diu medietatis,aggrcgati ex lateribus. 


laterum {umma, 
Utetum mediet. 


Quatuor numeri 
* 4 <J 12 

Inftituantutr 
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Inftituantur nunc multiplicationes, 
fecunda tertia 

6 24 


24 primum 

4- Af 

Quadra, 

- 4 - 

EXEMPLVM 
Latera 
J 180 


14 fecun, f 7 6 ultimi! produ <?15 

Radix 2 4-Tanta igitur efttriangu^ 

C li, cuius latera funt 10 $ 6, area, 

I N IRRATIONALIBVS. 

Exceffus 
? — </4? 

./ 4 ? — 3 

J 4f 3 

3 o Medietas 9 -f- J 4f 

Quatuor numeri. 


9 — J 4S J 4? — 3 J 4S ■+• 3 9+^41 

36 primum 36 fecundum pro ducftum 

T ertio multiplicentur 3 <s 

cum 36 

producuntur 129 6, cuius radix 

quadrata 3 <s. area eft trianguli, 

ABBREVI ATIO CANONIS PER COMFENDIVM. 

Cum tertia: multiplicationis numeri , qui nimirum ex prima & fecundamulti- 
plicatione proueniunt , inter fe fuerint aequales, id quodfepe contingit, in his 
item duobus exemplis cuidens eft , eadem tertia multiplicatio negligitur, nec etia 
exnacfhone radicis quadrat a: tum opus erit. Verum ftatim per alterutrum produ- 
«florum , primum uel fecundum, trianguli area indicabitur. 

EXEHPLV M CANONIS ALIVD. 

Eft autem in hac 3 4 propofitione triangulum figurseprimx. 


Latera 


Excefliis 


J 72 
6 
6 


J 1 S 

J 18 


Sum. 12 -h J 7 z Meditas 6 ■+■ J is. 

Primum producftum funt 1 8, fecundum tantundem , tertium deinde 324. huius 
poftea radix 1 8, area eft trianguli, atcp medietas etiam parallelogrammi uel figurg 
prima;, quod hoc canone oftenderc oportuit. 

Potuiflet ex copendio iam pra:fcripto, tertia multiplicatio negligi, ac ftatim per 
1 8 uel i s, primum fcilicet uel fecundum produtftum, quatftioni reiponderi, quod 
idem fuiflet. 


SEQ.VITVR TRIANGVLVM FIGVRAE SECVNDAE, 


Latera 

Exceflus 


J iy 7 

'17 J T 


6 

j 'l y f i 


17 -t- J 1 77 ' 

Meditas ‘f ■+• J ’| 7 

Quatuor 
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Quatuor numeri. 

i 3 primum 

»2 __ J ilr J | J 'I* + * ’Z + J ‘X? 

3 i fecundum produdum 

Er quia tertia: multiplicationis numeri inter fe arquales funt , ideo ea omittitur, 
nec etiam, cxtracfhone radicis quadrata:, ut fuperius di&u eft:, opus erit. Trianguli 
igitpropofitijhoc eftparallelogrammi medietas, area,funt 3 3, qug cratinuenieda. 
SEQ^VITVR TRIANGVLVM FIGVRAE TERTIAE. 
Latera Exceflus 

g 7 «y — J 3 

6 7 ij — J 3 

J 60 — 7 «2 g minus 7 1 y ■ — 7 3 

Sum. 12 plus 7 60 J iz Meditas g plus 7 iy — - 7 3 

Qiiatuor numeri. 

7 — 7 j 7 « 5 — .3 6 minus 7 1 s 7 3 g plus 7 1 y — 7 j 

Primum 1 8 — 7 180 fecundum 3« minus *s — 7 1 8 o 

Tertium produdium 144. Atqj huius nunc radix quadrata,' 
nimirum » 2, area eft trianguli. 

SEQJITVR TRIANGVLVM FlGVRAE Q.VARTAE. 
Latera Exceflus 

radix qua. refidui r y 7 ■ — 7 9 <s s o 8 y minus ra. qua. re. 3 9 £ — 7 g oy 
1 1 ra. qua.rc. 39^ • — J 6 os minus z\ 

6 ra. qua. r e. 3 9 £ — 7 6 os plus 2 j- 

1 7 plus ra, qua. rc. 1*7 — 7 9630 Me. 8y plus ra.qua.re, 39^ — 7 <Toy 
Inftituantur nunc multiplicationes. 

Prima. 

Radix qua. refidui 39 J — 7 60 y plus ii 

Radix qua. refidui 39’ J 6 os minus a J- 

producuntur 39,',; — 7 60; minus s i. 

Secunda. 

3 ’ plus radix qua. refidui 39 -J — 7 fio? 

8 [minus radix qua, r efidui 39$ — 7 goy 


producuntur 724 minus 39$ 

Tertia. 

3? 4 — - 7 goy minus g 

72 ’■ m inus 39I- 


. 7 go 


J 6os 




minus zt4f t j 

minus 4 yi^ 

_ Sum ma prod itiorum, 
plus 3081*1 ■ — J 

minus 2^971 . — J 


item 2 4 Tts * — */. 

_ J f oeto tSo 




Fa<Sa fubtratftione, manent 484, cuius radix, » 2, arda eft trianguli. 


Vel, 


LIBER PRIH7S, U$ 

Vel, qua:fitisprodu<ftis, primo fcilicet fecundo, calculo exquifttiore, ucriiut 
33 — J 6 o$ primum 
J 6 os — ii fecundum» 

Quibus mmcinterfemultipIicatis,producuntur 49 4 > ut prius; 

cuius etiam radix, ut prius, z 2, trianguli aream reprefentabit. 
t I HILE EXEMPLVM PER R AT ] O N.ALE S, P E fl,- 
inde ac fi irrationales effate numeri , expofitum . 

Latera» 

6 

Radix qua. Iinecc ex binis nominib. 40 + J S7 s > hoceR, g s 
1 o 

Exccflus. 

Radix quadrata binomij 10 h- J 3 6 plus, 2I1OC eft 6 
8, minus radix, qua.binomij 10 -1- J 36 hoceft. 4» 

Radix quadrata binomij 10 + J 3 6 minus, 2 hoceft z, 

Med.s, plus radix qua. binomij n> .+. J 36 hoceft, ii,* 
Inftituanturmultiplicationes. 

Prima. 

Radix qua.binomij 10 -+- J 3 <s, plus 2, hoceft 6 

Radix qua.binomij 10 J 3 6/ minus 2, hoceft z • 

producuntur 10 J 36 minus 4, hoceft 12. 

Secunda; 

8, minus radix qua.binomij io+ J 36, hoceft, 4, 

8 , plus radix qua, binomij 10 + J 36. hoceft, »2. 

64 minus 10 •+• J 36, hoceft 49. 

Cruciformes multiplicationes , cum arquales fint numeri, negliguntur» 
Produtftorum igitur lumina in utraque inultiplicatione,ut apparet- 
T ertia multiplicatio» 

10 -+- J 36 minus 4 hoceft, 12. 

6 4 minus i o -+- J \6 hoce ft, 48. 

640 ■+. J t4.74.s6 item 40 *+■ J S 7 & 

minus 13 6 -f- J 14400 

minus 2 36 

pro, 680 -h J 166464, minus 3^2 -t- J »4400 
Hoc eft, 

288 ■+■ J gsp44, uel 376 ultimum produeftum. 

Huius itaq; radixquadra ta,nimiru 2 4, area eft trianguli. 

EST ET A U V D TERTIAE FIS VR AE TRIANSV/ 
lum, ratione diametri longioris confideratunr,atq- huius quidem 
latera funt 6, 6, */ <0 + i u 

P Laterum 


;, 4 ELEMENTORVM EVCL 1 DIS 

Laterum fumma 12, plus J 60 — J 12 
Exceflus igitur, atcp deinceps quatuor numeri, 

J' ii •+• J 3 J 15 -i~ J } 6 minus J 1 y J 3 c plus J ■+■ J 

Primum fecundum produdum 

18 -+- J no minus 1 8 -+- */ 180* 

Tertium produdum. * 

6 48 -f- J 233280 minus y 04 -+- J 2jj28<> 
hoceft, 144. Area igitur trianguli 12, ut prius. 

AllVD ITEM TRIANGVLVM FIGVRAE 
quartae, cuius quidem 

Latera funt Exceflus igitur 

. Ra.qua.bi. 157 -i- J p$8o 85 minus ra.qua.bi. 39J J 6o? 

it ra.qua.bi. 3 9% •+• J <joy minus ii 

6 ra.qua.bi. 39*; _j_. J 60$ plus 2 i 


17plusra.qua.bi. 1J7 - 4 - J p6S 


o 8 -j- plus ra. qua. bi. 395 
Produda, 


J 60f 


primum. fecundum 

72iminusj9i ■+• J 6o? i9%-+- J 6o 5 minus 6\ 

Inuentio produdi terti). 

72 J minus 39^ -f- J tfoy 

3 9 » •+- J 403 minus <5j; 

pf2L \y*i item 245- T 5 ' •+■ «/ — fi— 

minus 4 y*nr 




minus 2149^ -+- 7 «fftotia 
S 11 m <r a procludo mm. 
plus 30 81J- -I- J 

minus 2yj>7^ V iss:*®* 80 . 

Hoc efl,fada fubtradione, 434. 

Huius nunc terti) produdi radix quadrata nimirmn22,arer> cfl triar- ^uf/, 
Atqj ha Aenus di cla de triangulorum arcis inueiligandis fufficianr. Sequtu* 

r p O T ASIS A E. 

T« TOf«M?/Aop^Ar/e^i« ra tV ca)?^ Sacrzas w TK jiy $ 'ms vJj vzis 

TnxfocMuteiiS ' W Isi//. 

PROPOSITIO XXXP. 

Parallclogramma fuper eadem bafi conftitura , atep in eiCdem paraP 
Iclis ' «cqualia inter (e funt. 

Potcft huius propofirionis figura geometrica tripliciter uariari. Aut enim paral- 
lelogramis fuper yna & eadem bafi, inter eaideni item parallelas pofiris, alterum 
unius latus cft diameter ai ter/us,aut ea breuius,aut longius. Si primum, cum ex co- 
rollario propofuionis procedentis, Omne parallelogrammu a fua ipfius diametro 

bifariam 


LIBER. PRIMV Si . 

Bifariam fecctur, cumcp etiam cxeomuni quadarrinoticia,Eiufdem duplicia, inter 
i'c xqualia fint,hoc quod propofitio concludit, iam manifeftum erit. Quod fi fuerit 
ea bfeuius,cum parallelogram- 
morum locorum latera oppofita 
inter fe equaliafint,hocipfo ufur- 
pato bis:duO duorff parallelogra- 
morum latera ,ex communi qua- 
dam noticia, inter fe xqualia exi- 
ftent: deinde ucro communi por- 
tione ab illis ecqualibus lateribus fubtraefia , refiduee linea: inter fe ecquales crut* 
Sed quiailhe,ui quidem fecunda pars prcipofitionis z 9, bC ipfa propofitio quarta 
demonftrant.g qualium triangulorum 
latera funt,his gqualibus triangulis co* 
mune trapezium fi addatur: &prqdu-< 
{fia,parallelogramma fcilicet propofi- 
ta, inter parallelas 5 >C fuper una eadecp 
i , bafi conftituta, per communem qua- 

dam noticiam,intcr fe ecqualia erunt, quod demonftrafle oportuit-Si uero alterum' 
unius latus fuerit diametro alterius parallelogrammi longius, oportet utmedfain- 
tertcquales lineas portio, cx gquo illis aqualibus lineis addatur, quee producfhe,cu 





etipfe gqualium triangulorum fint latera, illis equalibus triangulis.primo id quod 
commune habent, fiibtrahi,refiduis deinde trapezijs commune quoddam triangu 
lum aliud addi oportet : dC tum etiam fecundum tertuefigure defcriptioriem,pro> 
pofitionifatisfaefium erit.Quacunq} igiturrationeparallelogrammailla, (feruatis 
. tamen hypothefibus ) deferipta fuerint, propofitio ueraefle cognofcetur, quod 
demonmari oportuit. 


onltrari oportuit. 

PER N.V MEROS HAEC'NVNG, VT PRAECE/ 
denSftrtSiari potefl:id <juod uno tantum exemplo indicabimus. 

Latera Exceflus 

J fj i fi -f ■ J — J -|- 

J 170 ji — J iJE ■+■ J Hl 


a Exceflus 

j y i + j 120 __ J ig 

o f i - Jizo J ixi 

J J H- J 

»■-+-** Me. J 2%i -t- J izs -h yi 
InftituantUr multiplicationes; 
prima fecitnda 


n — J t + J r J +-J 'i°+ n 


3°i — *S3i 4*5 — i°i 



Tertia 


n« ELEMENTOR.VH EVCL1DIS 

T ertia multiplicatio. 

J 14 yi 


j *°gl° — i 4 y v • 

producuntur tertium producftum. 

Arca igitur trianguli, ratiorteTrapezij infigura prima, cft 3 8 i. Quare trapeziu 
integrum 77 .Etqui 3 taiitu etiam faciunt 1 1 fepties, alterum fciiicet parallelogra' 
mum; &C innumeris iam propofitioni fatisfadum erit, quod quidem fieri oportuit, 
PPOTASia As. 

T oc 7nx.?cthAu\6'}fxiiiiK tk ujj\ tIv 't<7top %<xaztop ohtcc , $ $ tous (rijTWs 
5TKf aM.HA9*S ' 'uret «MiA9<S Ufy. 


PROPOSITIO XXXVI. 

Parallelogramma fuper ecqualibus bafibus conftituta,atcp in eifdem 
parallelis : ecqualia.inter fe fune, 

Harc propofitio licetper fe iam fatis conflare deberet, cum idem fitarqualiu atqj 
earundem linearum intellccflus,quo tamen dilucidius hgc appareat, poftquam de» 
(cripta fuerint parallelogramma, ut praecipitur , anguli fuperiores duo unius , cum 

duobus inferioribus alterius 
parallelogrammiangulis, du 
abus retflis lineis , fic ut altera 
alteram no fircet, copulentur, 
9 ~~£ Defcribiturautfic, utexpro- 

pofitionc j j colligitur , parrallelogrammum aliud, quod nunc, quia cum utroque 
pofito , inter lineas parallelas , & fuper una atq eadem bafi conftitutum eft : u» 
crunq; pofirum huic dcfcriproparallelogrammo alij,pcr propofitionem premit 
(am,atqj iila tandem etiam inter fc,pcr hanc communem noticiam, Qute eidem X' 
qualia,fi£ inter fcarqualia funt,a*quaIiaeflcoftcnduttir. Parallelogramma igit fu- 
per cqunlibus bafibus 8 £in cifdcm parallelis conftituta: inter fefuntatqualia, quod 
dcmonliraflc oportui 0 



NVNC Q^V A N T V M AD 

Latera 

9 

1 J ?4 

22 •+• J J4 

primum fectm. 

4| t n-i 


PRAX1M NVMERORVM. 
Exceflus 

J *£ ; * 

J + 2 

»» I- I'\ ' 

ter. pro. Arca trian. 

J 4S>*£ 

AH VD 


LIBER PRIMVS. i»? 

ALirr» TRIANG VLVM EX SECVNDA FIGVRA # 

Latera ExcefTus 

J i os 8 — J Ji 

io ' J S 2 — Z 

6 J ?2 -+* z 

»« + J 208 8 ■+• J 

Tertium pro, Area trianguli 24. 

PPOTASIS AZ. 

T« TpiytoVCt 7% WT/ 6«W)S OI/Ttt j H 9 U tp *m 2 (tiiTVUS mtfCtk' 

&hA9‘S * /<ro kMhAs/ 2 tS7p* 

PROPOSITIO XXXVII. 

Triangula fup er eadem bafi coftftutctjatq? in eifdem parallelisiequa^ 
lia inter fe funt. 

Sint inter lineas parallelas, fuper una & eadem bafi conftituta duo uel plura tri-» 
an gula: dico, illa inter fe e(Te aqualia. Continuetur ea , qua triangulorum uertices 
coniungit recfta linea in utranqj partem , quantum fatis fuerit , fiant etiam ex pro- 
pofitis triangulis parallelogramma, ducendo in uno quo q; triangulo , ab eiusunO 
angulo, eorum qui adbafim funt, lineam, lateri quod hunc eundem angulum fub> 



12 


tendit, pcrpropofitionem 3 *, parallelam, Etquoniam defcripta parallelogramv 
ma,cum fuper eadem bafi,atqj in eifdem parallelis conftituta fint , inter fe aqualia 
efle, expropofitione 3? notum eft.Etrurfus quoniam, quaeiufdem dimidia, ex 
communi quadam noticia aqualia inter fe funt : deferiptorum parallelogrammo- 
rum medietates, triangula fcilicctpofita,inter fe £ qualia erun t.T riangul a i gitur fu- 
per eadem bafi conftituta, atqj in eifdem parallelis: aqualia inter fe funt, quodde> 
monftrari oportuit, 

NVNC Q_V ANTVH AD NVMERORYM PRAXIffl» 

Latera Excefltis 



Summa 36 Medietas 18 

Tertium produeftum 38 98 . Area J 3SS8 uel 6 1 fere. 
ALTER VM TRIANGVLVM HABET 

Latera J zfz 12 J «os 

Excef, J 27 •+■ 6 — J 6} J 27 — 6 4- J 63 J 63, ■+• 6 — J 27 

P 3 Summa 


Summa lat. J 
Primum 
J 51072 — ■ 72 


E.LEMENTORVM EVCLIBTS 
2J* •+• 12 H- J 108 
fecundum 
J 5 


■ 7* 


Med, J 6 3 + tf + i 17 
ter.producfhim 
3888 dCcx, 



Habet harcfigura tria tr/an 
gula, qu£, ut geometrice, ita 
et per numeros fequeti calcu- 
lo inter fe gqualia cfle 
oftenduntur. . 


Communis bafis. 

Quantum-igtturad triangulum primum, cuius quidem 


Latera fune 

J j 8 4 
J 192 


Exceflus igitur 
4 •+■ J 48 — 96 
4 — J 48 4- J 96 
J 96 ■+■ J 48 — 4 


J 3S4 + J ijiz + 8 J 96 -+- J 48 4 

Vltimum pro. Arca trianguli 

2048 J 2048* uel 4522. fere. 

Porro triangulum fecundum habet 
Latera 12 12 8. Exceflus 448. 

Summa lar. 32. Medietas 1 6. Primum prodtnflG 1 «. 
fccun. 128, tertium pro. 2043. Areatrian. J 2048» 
Sequitur triangulum tertium, cuius quidem 


Latera (ime 
J 4 y 

J 22 


7 4y 2 J 1 zs -t- 
Vltimupro. 2048* 



Exceflus igitur 
4 -t- J S 7 — J *t} 
4 — J S 7 J 11 J 
J ttj J S 7 — 4 

J i» J ■+■ J 57 •+- 4 

Arca trianguli ut fupra. 


Areautriufqj trianguli, funt 28- £qua- 
ies igitur inter fe. 


P POTA SIS 

Ta n^iytava. toc utn ttrcop §« 
hoi 5 * iW «M hKqis 


, $ $ tkIs oa/urxts f#AA« - 

PROPOSITIO 


**9 


LIBER PRIMVS. 

PROPOSITIO XXX 71 II,. 

T riangula fuper aequalibus bafibus conftituta s atqj in eifdem paraffe- 
lis: aequalia inter fe funt. 

Propofitis triangulis , ut p.r^cipitur , eadem huius qua: prtccedentis xtcivti tkAi* 



atqjdemonftratio erit,filocopropofitionis tricefima: quintae illic fumpta;, hic tri- 
ceiima iexta fumatur. 

ALIVX) HVIVS PROPOSITIONIS EXEJUPLVM. 



P P O T A S I 2 A©. 

T<x 'lore T^iytavot, toc Soctacos outxc > nsu ui5V' roc <finu /iifH 

H9a \y Toaff ccuToas TmfctKAnXoiQ t sii/. 

PROPOSITIO XXXIX - . 

Aequalia triangula, fuper eadem bafi, atque ad eafdem partes con' 
ftituta; & in eifdem funt parallelis. 

p p o t a s i s M. 

T« 'lovi T$iyi ovet tx luj\ t 9 ^" \ &cc(rzco[j oi/tw , hsu u$i'Ta crijToc [VigH^vgx 
{p rroas ou/Tcus 57tefaAAN?io/s t «//, 

PROPOSITIO XL. 

Acqualiatriangula, fuper arqualibus bafibus, atep ad eafdem partes 
conftituta:& in eildem funt parallelis. 

Requirunt hae duar propofitiones aequalia, eiufdem uel aqualium bafium trian 
gula, 8^ inde tandem inter lineas parallelas (fi modo ad eafdem partes fuerint co* 

ftituta ) ea pofita effe inferunt. 
Triangulis icaojhiriufinodide- 
fcripriSjpropoiitionurh demo- 
ftrationes ab impoisibili illo, 
Partem fuo toti aequalem e Ile, 
colligentur. Nam retfla quadi* 
4 linea triangulorum uercicibus 

Balfseadem copulatis.fi quis praeter hanc 

aliam ab unius m'3nguli uertice,tanquam a puncfiofignato,bafi parallelam ftatue- 
teuelit, faciatfanehoc, fi poterit. Et quoniam iit , quod htec duda parallela alrer> 

utrius 



lid ELEMENTORVM EVCtlDIS 

utrnrs trianguli, latera feceqaut non fccet.Si primum , conjungatur pumflum fedli- 
onis intimo latere, recfla quadam linea, cum fibi oppofita bafis extrcmitatc.Ec quo- 
niam duo triangula apparent, quorum unum quidem cum fecundum aduerfarij 



A. ij. 

Bafes aequales 

ftruftnram, expropofitione 3 unitalterum uero, exhypothefi, eidem triangulo 
equalefit:moxilli,autperpropofitionem 37, fi unam &' eandem bafim habuerint: 
aut uero per propofitionem 38, fi feparata:, aequales tamen inter fe, bafes illorum 
fuerintjinter fe aequalia erunt,partiale to tali, quod eft impofsibile. E flo igitunam 



quod non fecet parallela harc alterius trianguli latera, tum huius trianguli unnm la- 
tus ultra ucrticem ufqj ad parallelam continuari, puneftum deinde conracftus cum 
oppofita bafis extremitate, ut modo, coniungi debet: &ide quod prius, partiale ici 
licet triangulum (uo totali aequale clTe,per allegatas propofidones inferetur. Hoc 



Bafes aequales 

autem , quia ex communi illa noticia, Totum parte fuamaius eft , impofsibileexi- 
ftit,propofitionibus confcnticndum erit. Aequalia igitur triangula, fiue fuper eade 
fcu ;equalibusbafibus,arquc ad eafdem partes conftituta:8d in cifdem parallelis e* 
tunt,quod demonftraffc oportuit. 

S E Q_V IT V R, NVMERORVM PRAXIS. 

PrioriS trianguli figura ultima 
Latera funt J m, 12, J zo 


Laterum 


LIBER PRIMVS, Ut 

Laterum fumma J *iz 12 .+. J xo Medietas J si +• « ■+• J r 
Exceffus igitur, aeper confequens quatuor numeri» 
Ji-b6+J, J f — 6 ^ J Si J S3 -+• 6 J f Ji3-h6-bJs 
Inftituantur multiplicationes. 

Prima Secunda 


j S ■+■ 6 — J f J 

J s — < + i f ) 

J n -+■ 6 4- J y 

J Si •+• 6 — J f 

pro, J 76 31 — s 4 

pro. J 7631 •+• g4 

Tertia multiplicatio. 

J 7631 

*+* 84 

J 7632 

— 84 

producuntur 763 2 

— 70 f6, hocefty7< 

tertium produdum, Area igitur trianguli 24, 

Triangulum pofterius habet 

Latera 

Exceffus igitur 

12 

J y 2 

J J2 \ 


J»f * * * * 

» 6 

J 208 -J- 1 2 

J yx -+- 6, Area 24. 


PPOTASIS HA. 

Exy r KXfxK\H\6y^cciJi[j.Qjj n^iyiavao Gtxcny Tt X\h tUjj (d/rlw,i{gu ly 'tw.q 
fWTWLQ tsx^xKKhAois ii’ (AiiKxatoy Isccl ? 7rapa 7 >v T^iyccvcv* 

PROPOSITIO XLI, 

Siparallelogrammum cum triangulo bafim habuerit eandem, atqj in 
eifdem parallelis fuerit:duplum erit parallelogrammum ipfius trianguli. 

Statuantur parallelogrammttm St triangulum faper eadem baO , efto etia quod 
fint inter lineas parallelas: dico quod parallelogrammum ad triangulum, duplu fit- 
Hoc quoddudainparallelograinmo diametro, ex 37 8£ fecunda parte propofi- 



J? 9 ? 


*ionis 3 4, cum per hanc quidem triangulorum unumquodep fui parallelogrammf 
dimidium e(Te, per illam uero , triangula quoru eadem eft baiis et eadem altitudo, 
aequalia efle demonftratum fit, facile colligetur. 

NVMERO RVM PRAXI St- 
Et primo quidem trianguli, cuius lateraiiint 9 fji J 4 S 
Laterum fumma 5» •+• J 72 •+■ j 4J . Medietas -t- J ig J it% 
Exceflus,ac per confequens quatuor ftumeri. 

Primus J uj +. J »3 — 45 fecundus J u\ — S is h- 

Q_ tertius 



ELEMENTORVM EVCL 1 DIS 
tertius 4-1 Jis Jti% quartus 4i -+- J is -h J i 
Primum fecundum tertium pro* 

•/ »4J8 — 17 J 1458-^x7 7* a S l * 

Area trianguli 27. Et tanta etia eft: medietas parallelogrammi, 
cum 6 nouieSjUel contra pfexies, y 4 conftituant. 


Aliud triangulum. 


Latera 
J i %7 
9 


Exceflus 

ri — J ‘9 i 
J t 9 i— ■ li 

J ‘9i±- 'i 


1 ■ 


■+- J 

Arca trianguli 


Produdlum primum 27, fecundum 27, 

Tertium triangulum* 

Latera Exceflus 

J 2oy J 13 ~f- 4-j. — J 

9 J ij — 4 i 

J S 2 ./ - 4 - — •/ 


J 2oc 


• 9 •+■ J •+- 4! -+~ 

Inftituantur multiplicationes. 
Prima fecunda 

J ij •+■ 4t — •/ •/ 


J ■ 


i. 

4 V* “i— */ 1 


producuntur j 4151^ — ygi preci. J 4 1 > 1 4 4- ys-j 

Tertia multiplicatio. 

J 4'T«i •+• 

J 41 flj- — 

producuntur 725. Quare Area trianguli 17 
P POT A S 12 MB. 

TcZ cPoQIuti nyyUvoa, "urcy 9nx^a.7^KHKoffujJjicji o vshcrv. &vu, $ 7ft <Pcfe!<r$ 
iv0vffKix.jJ.eo youvW, 

propositio x l 1 r. 


Dato triangulo : aequale parallclcgrammum conftituere, iti dato an- 
gulo redtilineo* 

Petit hac propofitio triangula, atqlnric deinde aquale iubet formari feu deferi 
biparallelogrammum, cuius quidem unus angulus, alij cuidam rcdtilineo angulo 
dato , aequalis fit , quodfic fiet. Continuetur trianguli bafis in utramlibet partem, 
huic deindebafi per trianguli uerticem, prout habet propofitio 3 1, redi a parallela 
ducatur. Hocfadlo, diuidaturbafis,per 10 propofitianem, bifariam, £d adpwfdiu 
j;. illud 



1. 1 B £ K TP R I M V S. 123 

illud diuifionis,atqj ipfam bafim, angulus dato xqualis.cx propofitione 23 confit 
tuatur, cuius deinde latus alterum, fi u(cp ad lineam, quce per uerticem trianguli du- 
<fla eft, continuatum, ei etiam ab alterutra bafis extremitate, tanquam a punflo ali- 
quo dato, per propofitionem 3 1, refla parall eia dufla fuerit, udi tandem htecuf- 
que ad lineam, per uerticem tranfeuntem continuabitur, res confecta erit; id quod 



fic demonftrabitur.Deparallelogrammo, quin dato unu angulum aqualem habe 
at, nullum eft dubium, cum id in ltruflura ex propofitione 23 prxuifum fit. Quod 
uero idem parallelogrammum dato triangulo aquale fit,poftquam a trianguli uer 
tice ad punflum bafis medium linea refla dufla fuerit: 8 £ id ex propofitionibus 38 
&C 4 «, ateg communi tandem illanoticia, Qure eiufdem duplicia, 8 Ccx. facile per- 
fpicietur.Dato igitur triangulo, atquale parallelogrammum, in dato reflilineo an- 
gulo conftitutum eft, quodfeciffe oportuit. 

ADMONITIO. 

Quod fi angulus datus fuiffet acutftr,obtufi'or,uel omnino reflus,tuc linea hcc, 
ctlatus futuri paralIelogrammi,a punflo diuifionis inbafi , fecudum huius anguli 
quantitatem ducenda fuiffet.Harc enim 23, de angulo formando,propofitio,inge- 
nere propofitaeft,fic ut nihil referat , quocunqj modo reflilineus angulus fuerit 
propofitus. 



Arca trianguli figurae ultima:, ut fcquens calculus indicat, di J 143. At$ tan- 
ta eft edam parallelogrammi conftituti area, Bene igitur. 


Latera 

Exceftus 

6 

3 yitimumproduflum 243 

6 

3 Area igitur trianguli J 243. 

Sum. 1 s 

Med, 9 

ALIVD 

AE QJV ILATERVM TRIANGVLVM, 
laterum irrationalium. 

Latera 

Exceftus 

J 43 

-j r primum ia 

> ♦ . , J 12 pro, { fecundis j 6 

J 48 

J 48 

j L tertium % 2 

J 4*2 

hio s ' Areatrianguli J 41 », 


ALIVD EXEMPyf^V. 

Latera trianguli funt 

<s ' ' 6 

8 — J 4 : hoc eft 6 

Radix binomij 2° .+. J i s c <s 

Q. » S«mma 


,24 ELEMENTORVM EVCLIDIS 

Summalatemm 14 — J 4, plus radix binomij 20 ■+■ J 2j<j 

hoceft 

Huius medietas 7 — J 1, plus radix binomfj y -+- Jj<j 
E xceffus,ac per confequens quatuor numeri 
. Radix binomij 7 •+- J 1$ plus 1 — 

Radix binomij y -t- J 16 minus J * — * 

hoceft < 5 

7 • — J 1 minus radix binomij y + Jk | * 

7 — V» plus radix binomtj y ■+. J trf 9 

Inftituantur multipli cationes. 

Prima. 

Radix binomij y +J iff plus . t — J 1 
Radix binpmij y -+• ■/ \6 minus J t — i 
producuntur y -t- J & minus J 4 — 2 
hoceft 9 

Secunda. * 

7 — /1 minus radix binomij y-t-J is 

7 ./ 1 plus radix binomij 1<$ 

pro. yo — 7 151« .minus y -4- J is 
hoceft 27 

Tertia multiplicatio eft 27 fecundi 

cum numero 7 produtfto pr imo. 

& producuntur 24?, ultimo. 

Area igitur trianguli J 24J* 

VEL ALITER. 

Summalatemm <s plus s — i 4. plus radix bin. 20 ■+* J 2 ytf. 

hoceft 

Huius medietas 3 plus 4 — J t plus radix bin. y -t- J 

Exceflus, 8^ per confequens quatuor numeri. 

Radix binomij y ■+• J i<s minus 3 plus 4 — Ji 
Radix binomij; y -f- J vs plus 3 minus 4 — J 1 
3 plus 4 — J , minus radix binomij y 4- J 1$ 

3 plus 4 — J 1 plus radixbinomij y4- J i<J 
Inftituantur multiplicationes, 
Prima.Radixbinomij y minus 5 plus 4 — J i 

Radixbinomij y -j-Jis plus-/ 3 minus 4 — J t 

producuntur s -i- J 16 minus p minus 1 7 — J 64 

hoceft 9. 

Secunda. 3 plus 4 ~^-J 1 minus radix binomij y -hj 1« 

3 plus 4 — J 1 plus radixbinomij y-j-J i<s 
pplus 17 — 7 64 minus y -+-J 16 

• plus n — J‘p, bis 

Summaproducftorum^unt 27. 8<fe, 


ALI 



nPOTASlE m r. 

Yicwros cCiccJ^iT^op 

T a. ^ctif^h^uccrx^ci «MhAs<s ts/V* 

PROPOSITIO» XHII. 

Omnis parallelogrammi, eorum qua: circa diametrum funt parallelo 
grammorum fupplementa.inter Ce funt aequalia, 

Sitparallelogrammum,duda etiam «n eo diameter , pundo deinde in uno ali- 
quo parallelogrammi latere ubiuis fumpto , ex hoc ad oppofitu ufq? latus reliquis 



duobus parallela duda , ubi haec diametrum fecuerit,per hoc fedionis pundum 
prioribus lateribus fimilitcr parallela ducenda cft, & figura parata erit: dico igitur 
nunc, quod ipfius parallelogrammi fupplcmenta, hoceft,ea per qua: diameter 
nontranfit,paralIelogramma, inter fe aqualia fint. Nam cum diameter parallelo- 
grammum, ut auditum eft, bifariamfecet, fubtradis ab a:qualibustriangulis,me- 
dietatibus fcilicet parallelogrammi, arqualibus triangulis bis , qua: tandem relin- 
quuntur, ex communi quadam notitia, arqualia erunt. Quia autem reliqua hac ea 
funt, qua: circa diametrum confidunt parallelogrammorum fupplementa : ergo. 
Omnis igitur parallelogrammi , eorum qua: circa diametrum funtparallelogram- 
morumlupplcmenta,interfefunt aequalia, quod dcmonftrafle oportuit» « 



Diameter J xc8» Diameter J 223» 


SEQJVITVR TRIAN GVLORVM CALCVL V S. 
primi fecundi 

Latera exccflus Latera exccflus 

’ »/ 108 6 — Jiy j] xiy 85: — 

<S J 27 „ J ill — 2 i 

6 J 2 7 6 >1 -*-£ '•+. 2! 

12 -+• </ IO J 6 -i-Jx 7 174-^223 8*H - Jzzl ' 

Primum produdum9.fecun.27 Pri.pro,i<% fecundi 

tertium 243. Area J 241 ter. ^2. Arca J $1 «J 

Q. i PPOTASIS 



uC 


ELBHBUTORVfl BVCfIDIS 
nPOTASIS HA, 
t Uu oB&crcty IvBeuxp , dlodyvn 'zgtytwg) ’i<rop wfyocfaHhd^xiifj.dp 

rjxfi ^oSuxh ytaviot. \v$vjfK/u.iia>, 

PROPOSITIO XLUII. 

Ad datam redam lineam , dato triangula arquale parallelogrammum 
ponere, in dato angulo redilineo, 

Requirithscpropofitio redam lineam datam , triangulum datum , atq? etiam 
angulum reclil i neum datu. Proponit autem, quomodo ad datam redam lineam, 
parallelogrammum,quod SC triangulo dato aquale fit, angulum etiam dato angu 
lo squalem habeat, conftituendum fit. Eft huius propoiitionis ftrudura facilis, 
propter hypothefes,quas cum propofitione prscedente42, communes habet.Pri- 
rao enim parallelogrammum, quod dato triangulo squale fit , angulum infoper 
angulo squalem habeat, per eandem 41 . conftituendum eft, Et quoniam dicit pro 
politio, ad datam redam lineam, altero igitur iam deferipti parallelogrammilate- 
re, eorum qus angulum, dato squalem comprshendut, ultra parallelogrammum 
ad longitudinem reds dats, perfecundupoftulatum, prolongato , fecundupro* 



longatam illam portionem 8£paraIIcIogramilatus, quod cu portione prolongata 
angulum fecit, aliud cum iua diametro parallelogrammu deferibatur. Et quoniam 
hsc diameter, cx una eius parte continuata,& latus parallelogrammi alterum, fimi 
liter continuatum, propter incidentem lineam , qus ( ut facile cx tertia parte pro* 
politionis 29 coII/gitur)in una 8 C eadem parte, duos interiores angulos duobus re- 
dis minores fecit , cx communi quadam notitia concurrunt, continuetur utrunqji 
. horum, diameter fcilicct latus illud alterum, donec concurrant, atqj ex triangu- 
. Io formato, cuius quidem latus unum eft hsc tota diameter, compleatur parallelo* 
grammum. Quod fi tandem partialis iuxta diametrum , linea , ufq* adoppofitum 
mparallelogrammo Iatuscontinuatu fuerit, cum fupplementorum utruncp dato 
triangulo squale fit, ex his ucro alterum fuper datam redam conftitutumipropoli 
tionifatisfadumcritjicl quod ex ftrudura facile demonftraripoteft. Ad datam igi 
tur redam lineam, in dato angulo redilineo parallelogrammum dato triangulo 
squale pofitum eft,quodfieri oportuit. 


SEQJVVNTVR NVNC HVIV$ PROPOSITIONIS 
exempla alia. 



Idem 


4 



ELEHENTORV H EVCLllJIS 
PPOTASIS WE, 

Tw AoByfol iuDoffiuniMpio-op ^aT^nXo^ctixiiDy o-vsHtra.Sf^ 7N cftc0u<rn 
IvSv^a^i^a ycovitx, 

PROPOSITIO X L V. 

Dato redtilineo, azquale parallelogrammum conftituere , in dato an- 
gulo recflilmeo, ■ 

Quod prscedens 42 de triangulo tantu propofuit, petituel iubethscfieri cum 
omniredilineo.Eftqjhscprsfens quam fuperior magis generalis, fidlatius patet, 
Sititaqj datum redilineum qualecumque , gratia tamen exempli, 8C propter faci- 
liorem operationem,Quadrilaterumalterapartelongius. Illud primo in duo trian 
gula, per diametrum dudam,foluendum:parallelogrammum deinde, quod angu 

lum dato aequalem habeat, tri- 
angulo uni gquale, per propo- 
fitionem 4 2,coftituendum eft. 
Quod fi iam ad unum huius 
parallelogrami latus, tanquam 
ad redlam lineam data, per pro 
politionem 44 prscedentem, 
alteri triangulo squale paral- 
lelogrammum, quod & ipfum 
angulum dato squalem ha- 
buerit, coftituatur,fatisfadunt 
propofitionierit. 



ALIA FIGVRAE 


DISPOSITIO, 




Non aliter cum quadratis agendam erit. 

Demonftratio huius cum fit facilis, praeter operationem amplius quicquam ad- 
dere 



LIBER PRIMVS. lzp 

deve nolui, copiofam tantum, propter difficilem huius praxinyn exemplis me ua- 
rijs offendens, 

DE RHOMB O. 




SIC ETIAM QJV ADRILATERVM, Q _V O D RHO M* 


boides appellatur, uariari poterit, utfequitur. 



3 


Idem aliter, mutato acuto in angulum obtufum. 



R 


EXEMPI-VAt 
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ELEMENTORVU E V C L I D I S 
EXEHPLVM DE Q.V AD R ILA.TER O IRREGVLAlll, 


U 



Proinde qOemadmodum badlenus in quadrilateris, fecundo triangulo aequale 
parallelogrammum, perpropofitionem 44. ad redlam datam confti tutum eu, ita 
eodem modo nunc,ubi quidem recflilineu propofitum pentagonu fuerit, eo in fua 
triangula foluto : & triangulo tertio per eandem propofitionem aequale parallelo- 
grammiS addi poterit, atq* fic deinde etiam abfolui triangulil quartum in Hexago 
nis,& quintuin Heptagoms,ac ordine deinceps.Quomodo autem unumqoodqt 
propofitum polygonum , uel refHlineum in fua triangula folui debeat , id per ap- 
pendicem quandam propofitionis 3 1 , iam traditum atq? oftenfum eft. 


SEQiVITVR EXEHPLVM DE PENTAGONO REGVLARI, 



Exemplum, de Pentagono irregulari. 



Conftitutio 



exemplvm hexagoni regvlaris. 



4 - • . • 

Hoc nCc fexfcsCaim 
fex fint triangula inter 
ie aqualia) hexagono 
parallelogramu aqua 
le,in dato angulo recfri 
lineo coftitutum erit. 



Vel fit illahcxagoni in triangula diuifio. 




Conftitutio hexagoni pofterioris,S£c. 



EXEMPLVM de heptagoso rsgvlart* 





LIB.ER PRIfflTS. i?j 

Quod fi a pundo heptagoni medio , hoc cft a centro , leptem ad /pfius angulos 
reda; duda:fuiflentlinea:,cirm fic heptagonum in feptem inter fe aqualia niangti 
. larefolutuni fit, uni eorum aquali parallelogrammo conftituto , eo deinde fepties 
fumpto,res confeda erit. Sic cum irregulari heptagono 8C reliquis multorum late 
rum figuris omnibus, poftquam ha in triangula refoluta fuerint, agendum erit, 
p p o t A s i s Ms\ 

Avrbtp) tfioBuo-HS iuSiiag (avo[/ cwccyfoc^cu- 

PROPOSITIO. XL VI. 

A' data reda linea,quadratum defcribcre. 

Sit dataredalinca,at($ propofitum, ab ea, Hoc cft fecundum eius quantitatem, 
quadratum defcribere.Ab una igitur redi e extremitate, tanquam a pundo in linea 
' Datae cqualis 8C parallela, fcmpto, per propofltionem adangu 
. los rectos linea excitetur: atque hac, per 
j propofitionem ad requalitatcm data: 




Iff 



polita, ab eius extremitate altera , 8C libe- 
ra adhuc, tanquam a' pundo dato data: 
reda: equalis &C parallela ducatur. Quod 
fi tandem altera duda: parallelae extremi 
tas.cum altera datae extremitate, reda li- 
nea c5iungarur,propoficioni fatisfadum 
erit. Demonltrarioncm huius , qui eo* 
rum quae in ftrudura fada funt, eorum 
item qua; hadenus tradita recordabitur, 
ex definitione tande quadrati facile coi*- 

naras; K B“«P o “ rit 

nPOTASU MZ. 

Eprn bfdoycoMis 'T^tywots’ -aso rlu> bfStw yceulccv vzjoT&uvcrHs 
’7frtfh?as Ti^alyciiVQiJ , &rt rois «2P Titu bfSUb ycui/iccv .7rS^n^i{aoji/ 

TiT^ayioms* 

PROPOSITIO XlvII. 

In redarigulis triangulis ; quadratum quod a latere redum angulum 
fubrendentedefcribitur, tcquale 
eftels,qua! a lateribus redum 
angulum continentibus defert-' 
buntur quadratis. 

Sit triangulum redangulum , qua _ 
drata etiam a lingulis lateribus, per 
propofitionem prxccdentengdefcri.- 
pta: dico, quadratum lateris fubten- 
dentis angulum redum , tantum eli. 
fe, quanta ftint quadrata , qua; a re- 
Iiquisduobus lateribus, angulum re 
dum comprehendentibus , deCcri* 
jbuntur. Demittatur ab angulo trian- 
guli redo, tanquam a pundo dato, 
fupcrfuam fubtcnfam.per propoli tio 
nem u, linea perpendicularis, atque • 
R i hiec 
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hacadlatusufqi oppofitum perquadratum cotimietur , 8d erit quadratum latens, 
angulum redlum fuB tendentis , in duo parallelogramma diuifum , quorum.unum 
quidem uni, alterum uero alteri reliquorum laterum quadrato aequale ede , fic de- • 
monftrabitur. Quoniam enim triangulum ex hypothefiredlangulum eft,finguli 
etiam quadratorum anguli , ex definitione , redii funt:angulus in orthogonio re- 
dius cum utrocjj eorum qui funt ei icpifiie, duobus redlis angulis aquales erunt. Il- 
lud igitur utriulq? quadrati latus , quod quidem extra triangulum cft pofitum , illi 
trianguli lateri, cui applicatum eft, ex propofitione i4,adamuflim iundum,8d cum 
eo una linea erit, quod eft notandum. Praterea, quoniam anguli redii, ex commu- 
ni quadam noticia,inter fe funt aquales, 8d quoniam etiam, Si aqualibus aqualia, 
uel aliquod commune adqciatur, qua inde colliguntur aqualia lunt: per hec duo, 
bis ufurpata, erunt exutraque parte redlanguli, circa acutos angulos, duo duobus, 
angulis aquales , quod &C ipfum notandum. His igitur nunc demonflratis, pro 
politionis ueritas tali, ut fequitur , linearum dudlu haberi poteft. Demittantur ab 
angulo triaguli redlo , ad remotiores ab eo duos quadrati iam diuifi angulos, duo 
redla linea. Et quoniam his duabus redlis duo triangula deferipta funt, cum hac 
eadem triangula, atqj ipforum parallelogramma, unam 8d eandem bafim habeant, 
ineifdem etiam parallelis conftitutafint: triangula parallelogrammorum dimidia, 
uel contra , hac adilla duplicia efie,per propofitionem 41 . iamdudum conclufum 
eft.Ducantur uItimo,etiam ab acutis redlanguli trianguli angulis dua redlg linee, 
quarum utraqj perlatus eundem angulum fubtendens, ufq? ad angulum quadrati 
illum , cui idem acutus hadlenusnon eft coiundlus,continuetur.Defcribunturau 
tem fic duo triangula alia, qua fimiliter fuorum parallelogrammorum, hoc eft, qua 
dratorum a lateribus duobus defcriptoru,dimidia funt, cum ficequalia etiam fine 
.ex propofitione 4, bis ufurpata, triangulis prioribus defcriptis,utrunq? fuo:adilla 
priora triangula, eadem quadrata duplicia erunt. Sed quia ad illa priora duplicia 
etiam funt,urquidcm demonftratu eft, duo partialia diuifi quadrati parallclogram 
ma:pcrcomunem igiturnoticiam, Quaeiufdem duplicia,aqualia inter fcfunt,pa 
rallclogramma partialia,quadratum nimirum lateris, angulum redlum fubtenden 
tis, reliquorum duorum laterum quadratis aquale erit. In rcdiangulis igitur ti lan- 
gulis, quadratum quod a latere redlum angulum fubtendente deicribitur, aquale 
cft cis, que a lateribus redlum angui u continentibus deferibuntur quadratis, quod 
demonftrari oportuit, 

APPENDIX. 

Port o ex Apollodoro refert Laertius, hancolim propofitionem a Pythagora, 
Italice philofophia principc,inuentam fuiflTe,fic inquies, (pueri Ji 0 

sntoe, dvaw xuT,tfyoiiTti 071 tk fyJcyyi/lx 'rfU) 3 ’Vis ii tftwxy 

70 ?? K«/ \siv Stm Sfjgy, 

Ht-tncfe PvSayofHS r met-nMis <x{ilxot 

K t 1 ?’ otio yXeivluj tiyotyip £vQv<rihv* 

Hac in Latinum lermonem e Graco uerla,fic Ibnant. 

Refert autem Apollodorus fupputator, hecatomben illum immolafle, cum iti- 
ucniflet, quod trianguli redlanguli hypotenula tantum pollet, quantum ea quere 
dium angulum continerent latera. Et cft epigramma fiefehabens, 

' Poflquam d 'Pythagorei eflprceclara reperta figura, 

T unc centum ille boum Jacra peregit otiatis . 

Hoc idem attribuit Pythagora etiam L. Vitruuius Pollio, libro nono, capite 
quarto fua architedlura: atque hunc locum uidereLedlorpoterit. 

. Citauimus autem hgc libenter, cum propter uetuftatem, tum etiam propter ho- 
__ ’ norificam 


1'IBBtf PRIMVS. ijf 

norificam & Pythagorae 8 C propofitfonis huius mentionem , cum illius in omni- 
bus fere rationibus no fit mediocris ufus. Hinc eo maiori ftudio SC diligentia per* 
difcenda,memoriatqj commendanda eftv 

SZQJOTVR. H V I V S PROPOSITIONIS FIGV.RA SEO-, 

' metrica alia, una cum numeris explicata. 



jO P ERAT I O 


TRIANG VLO R VM 
areas inueniendas. 


O.VANTVM AD. 


T riangulum unum, cuius 

Latera quidem funt Exceflus uero 

J »4^o zo — J 

zs — s 

if Ji 4 £s. -t* y 

Summa 40 - 


• J i 4 fo Medietas ao + J i|A 2 

Quatuor numeri. 

zo—JlgZ . JiA£a_y . Jxi. la-j-y , »6 4- J Xg° ¥ 
Produ(flumpri.j7f , fecundum 337^, tertium 

ateparea tandem trianguliuai. Et tanta eft etiam medietas parallelogrammi 
partialis,uel quadrati, quod eft a parte dextra. 

Triangulum alterum, quod habet 
Latera Exceflus itaq; •>; 

Ji6i S y — Jigl 

zf J isi£ 

» , 4 . 

4 y ■+■ ■ V 

Produtftum primum 100, fecundum 400, tertium 40000, atij tandem trian- 
guli area,zoo.medietas fcilicet alterius partialis parallelogrammi, uel quadrati par- 
tis finxftrar,Qiiare,8£c. 

PP0TA2I2 
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P POTA 2 IS MH, 

'T^iyuvx t&p fjJKS 'fP 'TfhdbgCoy TiT^dy (t>voy, 'Icroy « roi s Api. 

•&$y Tfl TQiywv d Vo 7 zArfl/pteS/* rtT^ay&ji/o/s '« 7reei6^o/4^vw ycovlct o r ffy A 9i' 
7T&JJ T '7g/]/«i'2f / 1/0 TfrSbf&y, OfSn \st> 

PROPOSITIO XLV11I. 

Si' quod ab uno laterum trianguli defcribitur quadratum,arquale fue. 
rit eis qua: a reliquis trianguli duobus lateribus defcribuntur quadratis: 
angulus coprehenfus fub reliquis trianguli duobus lateribus , redus eft. 

Sit triangulum, cuius quadratum , quod ab uno latere defcribitur, reliquorum 
duorum laterum quadratis gquaIefit:dico,angulum quem illud latus fubtcndit.re 
dum efle.id quod fic demonftratur. Ab angulo illo, qui, quodredus fit , demon. 
ftraridebet,atq a latere huius redi uno, tanquam a pundo in reda dato, linea, 
perpropofitionem i i,w&f ofSces ducatur,ca deinde, per propofirionem j, lateri circa 
liuncredum alteri, aquali polita, per id quod petitione quadam permiifum eft,ni. 
mirum quod ab omni pundo ad omne pundum linea reda ducipoffit, clauda- 
tur tandem triangulum, Et quoniam dua lineae, latus fcilicet trianguli unum, & ex 
tr^ triangulum ofJaVduda, funt, cx ftrudura, interfe aquales : quod quadra. 



ta,abhis aqualibus deferipta, inter fe aqualia fint,manifeftum eft. Hinc aquali, 
bus liis quodam communi, quadrato fcilicct lateris alterius, adquod nimirum ex. 
tra triangulum linea op^a? duda eff, addito: 8C produda iam,uel collcda , in. 
tcrfeaqualia crunt.Qiioniamautcmutrunqjhorum,unumquidem exhypothe. 
fi, alterum ucrb cx propofitionc pracedcnti, unius lateris quadrato aquale eft: & 
borum duorum quadratorum latera inter fe aqualia erunt.Igitur.cuiam duo, qua- 
lia ipfa 8.propofitio requirir,triangula appareat:angulus ille quem propofiti triaft. 
guli latus, quod in reliqua duo poteft,fubtendit,per eandem odauam,rcdus erft. 

Siigitur ab uno alicuius trianguli latere quadratum dcfcriptum,a reliquorum 
duorum laterum dcfcriptisquadratisaqualcfuerit.-angulusille, 
quem hoc latus fub tendit, red us erit, quo d 
demonftrafle oportuit, 

FINIS LIBRI PRIMI* 

EYKAEiAOY 



EYKLEIAOY STOI 

XEION AEYTEPON, 



evcliDis elementorvm geo^ 

metricorum liber fecundus •*. 

Vmit ex hoc libro fecundo Arithmeticus pulchra fui 
calculi compendia, multae item regularum Algebrae 
aequationes , & nonnulla etiam harum regularum fati' 
damenta, per huius fecundilibri propofitiones demon 
ftrare folet. Habet preterea is liber propofitiones duas, 

unam quidem pro Amblygonio , alteram deinde pro 

Oxygonio triangulo . illae uero quantum utilitatis, fi in reaftronomica 
adpenultimam propofitionemprimi,deOrthogonio triangulo expoli- 
tam , referantur, afferre foleant, norunt qui in hac difciplina aliquandiu 
uerlatifunt. Quare fi nullum alium praeterea uliim haberet, obhas duas 
faltem propofitiones praefens hic liber maximopere ampledendus 8c 
perdifeendus eflet, 

OPOI, 

Ylxy ^aT^.nKoy^diiiiioy dfBoyuuioy 'nt&A\udvit Tiiyvntty&so t (w 

IgBlw ywiccy Ttd^yzo-dy w8&u>y 


DE FINITIO NES. 


Prima, 


Parallelogrammum redangulum quid. 

Omne parallelogrammum redangulum fub duabus, redum angu- 
lum comprehendentibus, redis lineis dicitur contineri. 



FWp 2 yf a/t/xot / \topfo 7 nlSt tIw tflioJ/itrfoy xbn 8 *y 

KMwy oTniovSyJuij rpis dwi mytxey wfhti&o»* 

Secunda. Gnomon quid» •" 

Omnisparallelogrammi lpacij,eorum quae circa diametrum illius 

| funtparallelogramo- 
rumunumquodque, 
cum duobus fupple- 
mentis. Gnomon uo 
cetur. 



S 


Sententia 
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Sententia definitionis eft, Omnis paralleIogrammi,quod quidem per dudam 
ipfius diametrum, ac duas deinde in eo retias , qutefele mutuo in communi quo. 
dam diametri pundo fecant, lineas dudas , in quatuor partialiaparallelogramma 
alia diuifum cft,ummq* eorum, per quae diam eter tranfit, cum reliquis duobus pa- 
rallelogrammis, qua extra diametrumfuntpofita,ati£fepplementauocata, Gno- 
monem nominari. 



Eft harc Gnomonis definitio generalior, quam qux a Vitruuio eft pofita,cum 
liare redum tantum angulum , illa uero cuiufcuncp 
generis angulos, modo parallelogrammum fuerit 
ipacium , confideret. Definit autem fere hisuerbis 
Gnomonem Vitruuius,lib. 9. cap.7. Architedurar, 
eum efle ac formari, quando ex medio planicicili^ 
nea erigitur. 



nPOTASElS. 

p p n t h. A. 

E<xp ojji fluo tvUbcu . , t/xhSh <fl\ h mf« i •tfrflfy &g 'o<rtt flnTPi^p T{iu{zctT% 
'7Ti0.i)^O^L<^op 0§8oywioy "CEO fluo 'cvS&(£jJ,lcroi/ ^7, ylg o Tfe <f) 

tv K9a iucosv 7*fv t/xh/zoJto>p 7neit)(0/iyf/o/s Ifdoytovms, 

PROPOSITIONES. 


PRIMA I. 

Si fuerint duarrechc lineae , leceturt^ altera ipfarum in quotcunc^ fcg. 
mcnta:redangulum comprehenfum fub duabus redis lineis, arqualeeft 
eis ,quar ab inieda 8c quolibet Tegmentorum rcdangulis comprehen' 
duntur. 

Sint duar redg lineae, liarum etiam altera in partes quotcunq? diuifa:dico,redan 
gulum fub duabus datisrediscoprehenfum,eis, qureiub indiuifa &C fingulis parti 
n bus rcdar diutiae coprehcndutur redangulis, squale efle. Excitetur ex 

i alterutra alterutrius etiam linete extremitate, per propofitionem «. pri' 

mi,ad angulos rcdos linea, ea^j per ter 
tiam eiuidem , ad arqualitatem alterius 
pofita,ex eius altera extremitate, lineae, 
ad quam Tf&gifSdg linea pofita eft, pa- 
rallela, eiqj aequalis, reda linea duca- 
tur, & claudatur fuperficies. Quod ii 
tam 


7 

14 

7 7 

7 



s 

f 

i 





iam ex fingulis diuifs lines pundis , linesredg, eis qus 'ab extremitatibus eius- 
dem diuifs modo edudsfunt,per jt primi,parallels,adlatusufqj oppofitum ten 
dentes , dudg fuerint , hacftrudura tandem jpropofitio ficreti- 
nebitur. Quoniam enim totale ipfis partialibus parallelogranv 
mis,ut apparet, squale eft, totale autem cum fub duabus redis 
datis, gqualipro squali linea fumpta, partialia item fingula fub 
indiuifa 6C fingulfs partibus diuifg,& hic squali fubinde pro 
sqltalilinea fumpta, contineantur: fub duabus igitur datis com 
prehenfum redangulu eis qus fub indiuifa & fingulis partibus 
diuifs continetur redangulis, squale erit. Si fuerint igitur dus 
redg lines, quarum altera quidem in iegmenta quotcuncp iece 
tunredangulum fub duabus redis lineis comprehenfum.gqua 
le eft eis , qus ab inieda 5C quolibet tegmentorum redangulis comprehendunt 
tur.quod demonftrari oportuit. 

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVI, 
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Quiauero omnes huius tecundi libri propofitiones generaliter &T de lineis & 
de numeris intelligi, atep per ea declarari poliunt, ideo etiam, ut qusqj propofitio 
fuos proprios numeros, fuas etiam conucnientes 8 d debitas lineas haberet, diligen 
ter curauimus.id quodboni confulere Ledor uelit, 

APPENDIX» 

Solent Arithmetici no raro in multiplicatione, numerum unum eorum , qui in* 
ter fe multiplicari debent, in partes aliquot diftribuere: alterum deinde, cum parti' 
busdiftributi fingulis multiplicare,acmultiplicationis tandem produdum,per 
horum partialium produdorum fummam reprgfentare: atepid certe compendio 
quodam, quod exhacpropofitione defumptunt eft, facere eos, ftudiofi fciant. 


Indiuifus 

74 

1480 

74° 

37° 

148 


EXEMPI/VM SIT. 

diuilusinpar. 

37 


Alias multipli' 
cationefic, 

74 

?7~ 

J‘S . 


2738 i) dem numeri 2738 

Huius compendii frequens ufus eft drea multiplica- 
tionem in regula Proportionum. 

Qitod fi uero numeri illi propofiti squalis inter iefixerint, utuntur pro hacprb 
ma, fequenti pro pofi tione fecunda , ut qus idem fub una reda linea, uel numero, 
bis tamen eo repetito, proponit, atqj in hocprima a fecunda propofitione differt. 

S » PP0TA2I2 
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ELEHENTORVH EVCLIDII 
•PPOTASIS B. 

E «y ivS&a y^xmiH rfuiSS co svrv^y 7 vc ~hsb <p) oAns H 9 t) tx&Ttfzr t 9 ^' -tiw 
liocTcey 7r imxo^di/cc ofSoymcCyime 3 ^ 2 , 7&f «-aro oAhs Ttjavwi/tji. 

propositio II. 

Si' reda linea (eceturutcuncp: qugfub tota 8c utroq? Tegmentorum re- 
dangula comprehenduntur.arqualia funt ei quod a tota fit quadrato. 

Sit reda linea in partes utcuncp diuifa: dico, quce fub tota & utrocp Tegmento' 
rum redangula comprehenduntur, arqtialia efleei quadrato, quod a tota defcribi' 
tur.Defcribatur a reda data quadratu, ex pundo deinde uel pundis diuifionum 
fingulis (nam & plurium fegmentorum lineam 
hgc propofitio ferre poteft) ad angulos redosli- 
near,ucl fi magis placet, utriqj eorum, qutediuiTa; 
data: ad rcdos tnfiftunt, laterum parallela*, ufque 
ad oppofitum latus ducantur.Et quoniam partia 
lia per dudas parallelas defcriptaparallelogram 
ma,ei quod a reda diuiradefcriptum eft, quadra 
to,per propofitionem prccedetem teqtralia funt, 
interiores etiam a pundis duda reda linea, 
quadrati latera fingula, uel hoc folum,cui interio 
res dudeinfiftut, omnes funt linea: inter /ecqua- 
les , aquali fubinde pro aquali linea fum pta : hec ut praecedens tandem manifefta 
erit. Si rcd a igitur linea fecetur utcuncp : quae fub tota & uri ocp, uel quolibet feg- 
mentorum redangula comprehenduntur, aequalia funt ei quod a tota fit quadra- 
to. quod dcmonftrari oportuit. 

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVI. 


Tota 1 / 
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pporAsis r. 

ivlletu y^ct[±iMH T{iHSH,a> 2 iTV)<i' ? r &sb<p) oKhs wos 'Pfr r tvtficd' 
rcey 7r imxoyiboy dglloyuwtoy, io-oy nS n^o Ty.fj/u.urwy7ii^X°' 

/c^vai b^doycui/lciiyV^fx TsS' toro ry.Hy.ctT&' 'Ti^ctywco. 

PROPOSITIO III* 

F i reda linea fecetur urcunqjiredangulum fub tota 8<f uno tegmento' 
rum comprehenfurn,£quale efi: ei quod fub Tegmentis comprehenditur 
r,edangu!o,at(f ei quod a prtedido Tegmento deferibitur quadrato. 

Sit reda linea feda utcuncp: dico, redangulum quod fub tota*&f uno eius Teg- 
mentorum coprchenditur,id gquale efleredangulo fub Tegmentis comprehcnfo, 

cum 
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cum quadrato prgdidfi fegmenti. Defcripta figura ut requiritur , demonftratio ex 

propofitione prima furni poterit, fegmento illo in quod rota 

diutia duda eft, pro altera linea fumpto. Erunt enim fic dux 
recftejUna diuifa , ipia fcilicet expolita , 6C altera indiuifa , di* 
dium nimirum Tegmentum , de quo unumquemqj admoni» 
tum efle uolui, 

Aliadiipofitio. Sunthiccompendio quodam, duo 

, 8 , exempla fimul iundla. 


ALIA HV1VS REI DEMONSTRATIO. 

Defcribatur ab uno fcgmentorum,utrumhocfuerit,quadratum : latere deinde 
quadrati eo, quod diuifa redle opponitur, ad quantitatem fegmenti alterius fccun 
dum continuationem inredium eiedlo,a termino illo,tanquam a puncfto dato, re* 
liquts duobus quadrati lateribus, per propofitionem 31. primi , parallela duca> 
tur.Et quoniam, quod fic defcriptum eft totum , duobus , quadrato fcilicet dcfcri' 
pto,2d recftangulo cuidam, equale eft, totum aute cum fub tota reda QC linea qua* 
dam uni Tegmentorum tequali comprehendatur, alia ucro duo, unum quidem fub 
fegmentis diuifg comprehcnfum, alterum uero cx priori fegmento quadratum de' 
•fcriptu efte appareat, id quod uolebat propofitio,iam fic fe habere manifefte patet. 
Si reifta igitur linea feceturutcunqjirediangulu fub tota 8C uno Tegmentorum com 
prehenfum, equale eft e i, quod fub fegmentis comprehenditur redangulo,at<$ei, 
quod a pradido fegmento deferibitur quadrato.quod demonftraffe oportuit. 

Eft autem huius textus figura geometrica ea,qua cx 
fuperioribus eft in ordine prima. 

HAEC PROPOSITIO IN NVMERIS SIC SE HABET. 
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partes 
Totus j-8 

'4<{ 8 8 

*4L<S * 8 

8 48 64 

i»2 aequales 112 


partes 
Totus r 12 

17 12 

2 ? 1*7 «* 12 

12 204 H4 

348 aquales 34S 


npoTAZlE A. 

"Ea[j IvSeut t/jmBh,o>s Xtv^* i> «.Tsro<p)oXus TtQocytoVoyjovyisca 

tus T6 cctso 'ffv T[xn[i(dT(jiV TtJ>ctywoi$ > (£} ls$ dllsv&o'??? rfJMfLocraptnen 

\oiiyoo bfQoycaVtQ* 

PROPOSITIO 1 1 II* 

Si redla linea fecetur utcuncptquadratu quod a tota deferibitur, pqua* 
le eft quadratis , qutc.fiunt a fegmentis, & ei quod bis fub fegmentis com 
prehenditur redtangulo. 

Sit reda quadam linea data, in duo etiam Tegmenta utcunqj diuifa:dico,quod 

S 3 quadratum 


y 
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quadratum a tQta dcfcriptu^qualefit quadratis quae a Tegmentis fiunt, & ei quod 

iub fegmentis comprehenditur bis. Eft hxc quarta nihil aliud quam tertia propo- 

|V ! licio repetita bis , id quod cuilibet manifcftabitur , qui quadra» 

tum totius (mutato nomine) duo redangula efle,quaiubtota 
& duobus fegmentis comprehenduntur, perceperit. Quare 
cumiam tertia demonflrata fit, hanc quartam demonftrarenon 
erit necefle. Quia uero non mediocris eft, in Arithmeticis prae» 
fertim,huius propofitionis uftrs, propriam eius dcmonftratio» 
nem adducerelibuitin hunc modum. Defcribatur a reda data 
quadratum, ducatur etiam in eo diameter a pundo deinde, uel 
pundis ( nam ut praecedens , ita & haec de pluribus fegmentis intelligi poteft) di» 
uifionutn fingulis, lineis, qu£ a latere lunt,parallela: ad oppofitum ufqj latus ducan 
tur,ubi tandem hae diametrum fecant , per punda illa, reliquis 
lateribus parallelis du dis, figura parata erit: dico ergo ut ftrpra. 
Quantum ad demonftrationem, primo demonftrandft crit,pa- 
rallelogramma illa, per quae nimirum diameter tranfit, quadra- 
ta efie, & hoc quidem tali modo. Ex data reda delcriptum eft 
qua dratum,cuius latera cum, ex definitione, inter fe fint aqua» 
lia : qui in utraqj parte ad diametrum ponuntur anguli partia- 
les, ex priorepartepropofitionisy. primi, inter feequales erunt. 
Et quia cuilibet partiali, ut interno eft a>qualis, , ex iecunda parte propofitionis 
29, primi alius extei nus, aqualibus pro aqualibus angulis iumptis , finguli duo in 
quolibet per quod diameter tranfit parallelogramo, anguli inter fe aquales erunt: • 
quare blatera cuiufqj trianguli,qua illos aquales angulos fubtendunt,expropo- 
fitione «.primi aquaiia:attp tandem aqualium laterum, ex j4.dC communi illa no» 
ticia,Qua eidem funt aqualia, QC inter fe funt aqualia, hac ipfa parallclogramma,. 
quodeftnotandum. Ad hac, quia etiam ex parte tertia propofitionis 29 primi, atep 
ipfaHciufdenr ,facilcrcdangula efleoftenduntur, cumpcr illam quidem, anguli 
. horum parallclogrammoru interiores, ex eadem parte fum» 
pti, duobus redis p quales fint, per hanc uero, angulos oppo 
! litos £ quales inter fe habeant: quadrata igitur cx definitione 
j rcdangula illa , arcp Tegmentorum etiam , reda diuifa qua» 

• drata erunt, quod primo dcmonftrandum erat. Nunc uero, 

I j \ j quoniam horum quadratorum , hoc eft parallclogrammo» 

1 j \ j rum fupplementa,ex propofitionc 43. primi, inter fe e qualia 

I I I \J funt, atcp unum quidem eorum, propter linearum aequalita» 

5 “ E tem,id quod fub fegmentis diuiia: comprehenditur: alte- 

rum quoq; fimili femodo habebit. Ambo igitur fimul ei, quod fubfcgrtt entis com 
prehenditur bis, aqualia erunt. Eline quatuor illa, duo nimirum quadrata, & duo 
fupplcmcnta, duorum Tegmentorum quadratis, atq? ei quo dfub fegmentis cotti» 
prehenditur bis, aequalia erunt. Sed quia quatuor priora , totius reda: diuifa: qua» 
drato.ur apparet, atq? etiam ex tertia pi accedenti ufurpatabis,manifeflum eft, equa 
lia funt:&’ pofteriora tandem, ex ccmmuniquadanoticia, eidem quadraro aqua» 
fia erunt. Si reda igitur linea fecetur utcunqj : quadratum quod a tota deferibitur, 
aquale eft quadratis qua fiunt a Tegmentis, ei quod bis fub ftgmentis compre' 
hcnditurredangulo. quod dcmonftrafte oportuit. 

ETtfadlel/s 1 . Aliter idem oftendere. 

Maneat prior difpofitio. Et quoniam quadratoru latera, ex definitionej infer Te 
gqualia lunt:anguli ad diametrum partiales,ex utracp parte, per priorem parte pro 
pofittonis quintae primi } inter legquales erum. Et rurius quoniam quadratorum 

anguli 



anguli funt redi, 8£ id cx definitione: uterqj squalium angulorum fn‘utro<£ trian- 
gulo, ex corollario propofitionis jz.primi medietas redii erir.Hincficutpartialium 
triangulorum unumquodq?,ex fecunda parte propofitionis 19. primi, angulum re 
, dium habet, ita etiam uniufcuiufq} tertium angulum medieta- 
tem redii efie,mamfeftu erit. Singula igitur triangula, ex propo 
fitione 6. primi, Ifofcelia, Quadrilatera infuper, ex propofitio- 
nej4<6d illa communi notida, Qua: eidem tequalia, 5 dcsquila- < 
teraerut. Etquiaunumquodcp etiam redium angulum unum, 
cum totius reda: diuifs quadrato commune habet, unum dein 
de ex fecundaparte propofitionis 19 primi : 8d reliqui.illis fcili- 
cet redis oppofiti,finguliredlierunt: quadrata igitur funtea, 
per qua: diameter tranfit, quadrilatera: atqj illis etiam, qua a Tegmentis diutiae 
fiunt, aqualia. Reliqua nunc, ut in priori, demonftrantur. 


FOPIlMfl. 

Ex cAk TirTtu// <pcu/i.foy Is ///, Om y>'is Tt^ttyamg , to 7 id&, riw 

'^ctto.H&ojfXiJ.fixy^ocytovcc Isj//, 

C OROLLARIVAl. 

Exhocfanemantfeftum eft, Quodin quadratis fpacrjs circa diarne' 
trum paralIelogramma,quadrata fint. 

APPENDIX. 

Hac propofitione nonraro utuntur Logiftici in regulis Algebra.per eas enim 
numerorum irrationalium additionem, Aequationem deinde, in qua, tribus quan 
titatibus , naturalis ordinis ucl aqualibus medtjs , propofitis , dure maioris appel- 
lationis, tertia, cui minor eft appellatio , adaquantur, alia quadam demon- 
. ftrare folent. 


PRIMO Ciy A N T V Al AD ADDITIONEM» 

Addituri J is ad V jz uelidgenus,irrationaliumnumerorum,adduntprimo 
illorum irrationalium quadratos, uno deinde cum irrationalialteromultiplicato, 
numerum qui producitur, propter duo fupplementa,bis fumunt. Poftremo huius 
quarte propofitionis memores, qua dicit, Quadratum linea, ucl numeri, <Sr hv%% 
diuifijtantum efle, quantum ex quadratis partium illius , cum eo quod ex una par- 
te cum altera multiplicata bis fumpto,efficitur:omniahac, tam quadrata partium, 
quam etiam duo fupplementa, qug nimirum ex multiplicatione unius partis diuifi 
numeri cum altera, bis repetita nafcuntOr, fimul iungunt, idqs propterea quide, ut 
totius compofiti feuin partes diuifi numeri quadratum habeat, per huius tandem 
quadrati radicem, quantum fit ipfum latus uel totus numerns,enuncient. 


J 13 ad 
J 576, bis 

J 2104 

hocefi: 43- duo 
fupplementa 


SECLVITVR CALCVLVS. 

Addantur nunc yo, partium quadratis 
48, duo fupplementa 
ueniunt 93, quadratum totius 
quare J 9 8 iplum latus, 
hoc cft partium feufurdorum 
propofitorum fumma. 


ALIVD EXEMPLVH. 

Addantur J ij ad J %\ 

J 273, bis 

J io9Z) duoiupplementa 

J 4 , quadrata partium, 

quare 34 »/ 1092, quadratum totius compofitatlinexire! 

numeri. 
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numeri. Huius igitur radix quadrata, quae eft 

Radix colledi 34 •+■ J io?z, uel J 21 -*• J 13, numerus ipfe. 

Quomodo autem uera radix pofita,utpote J 21 -hJ 13, exhoccolledo,quod 
Ex binis nominibus prima dicitur, inueniri debeat,idiamdudumtraditum eft. 

S E Q.V It VR Q_VAESTIO, 

Eft numerus quidam diuifus in duas partes, partes autem cum fint 
13 Bc 2i, quantus ipfetotus numerus fit,qu2eritur. Facit 34» 

Id quod per additionem partium ad fe, facile deprehenditur. 

Quo d fi quis exercendi ingenij gratia altius hoc quaerere uelit,ad quarta huiua 
fecundi libri propofitionem confugiat necefle eft,atqj fic operetur. 

Partes propofitxfunt 13 6 C 2i> Partium quadrata 1 69 S <■ 441, Quod fit, una par- 
te cum altera multiplicata, »73 

bis 

duo iupplementa 54 6 

Partium quadrata 610 

quadratum igitur totius iiy 6, atcj tandem 
ipfe totus numerus, 34, qui quaerebatur. 

ALIA CLVAESTIO. 

Partes alicuius numeri funt 49 8c 3<5,quantus eft ipfe totus. 

Facit 85. 

Nam quadrata partium iimt 2401, 6C 125.«. multiplicatio uero unius partis cum 
altera bis,producit3f is. Omniaharcfirnul iunda,ueniunt 7213, quare huius radix: 
quadrata, 85-, ipfe totus numerus, qui ex additione datorum conftituitur. Atcp haec 
de additione dida faffiriant. S equitur 

AE Q_V ATIO» 

Tradidimus in regularum Algcbrte deferiptione tres atquationes, tanquam pd 
tiores,quibus fubinde, per has regulas aenigmata foluere cupientes opus habent* 
Qironiam uerd fecundam arquationem per tres canones defcripfimus, primus au- 
tem eorum ex hac quarta propofitione eft deftimptus, atqj nihil aliud fere efle uide 
tur, cum idipfum fic fefe habere manifeftauerimus , propofitio etia paulo ante de 
monftrata fit, £<: hunc canone tande demonftratu 6C fundatum ede, nemo dubitet* 

Porro canonis huius tradatio , eft de tribus naturalis ordinis quantitatibus, 
quando uidelicetmaiores dug , id eft harum numeri, minimae quantitatis fcucha- 
raderis numero aequantur, ut eft 

Prima •+■ radix Numero, 

Tum ad quadratum (ut paucis repetanturpriora) dimidij numeri charaderis 
medij , numerus charadcris minimi addi, a radice deinde huius colledi quadra- 
ta, dimidium charadcris medij iubtrahi debet : quofado; qugfiti numeri compos 
aliquis erit , cu uidelicet per id quod relinquitur, radicis ualor exprimatur, ut Efto 
quod per alicuius exempli operationem eo peruentum fit , ut 1 prima •+■ 4 radix 
aquales fint 45- N.huius geometrica folutio uel demonftratio talis erit. 

Quoniam enim, ut canon habet, ad quadratum dimidij numeri chara deris me 
dij, numerus charadcris minimi addi, a radice deinde huius colledi quadrata d/mi 
dium numeri charaderis medij iubtrahi debet, hoc Certe fi quis propofitionem 
hanc quartam, ac canonem etiam altius perpenderit, unam rem efle.alijs tamen at- 
que alijs expreflam uerbis , afleret. Nam ultimum quadratum , pro quadrato ali- 
cuius totius, puta numeri in partes diuifi habebit: dimidium uerd radicis charade- 
ris medij, alteram huius diuifi partemmumeros deinde additos , cum ipforum ad- 
ditio 
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ditio quadratam efficiat, Gnomonem, ut quem, ex definitione , utninqj circa dia- 
metrum parallelogrammum, 8 C duo fupplementa coftttuunr,exponet. Hac expo 
(itione tandem, huius quarta: propofitionis memor, ex toto quadrato radicem eli- 
ciet. Et quia hxc ex partialium quadratorum radicibus compofita eft, cum unius 
pardalis quadrati radix, dimidium fcilicet numeri characteris medtf, nota fit: 8 C al- 
tera tandem, radix nimirum propofiti in exemplo quadrati, iub tracftione nota erit, 
id quod pro declaratione huius canonis dicendum erat. 

SEQJITVR HVIVS REI FlGVRA GEOMETRICA. 


Quadratum medie-- 
tatis medi). 



Eft demonftratio uel expofitio geometrica , puerilis quidem illa , fed qua: rem 
fideliffime explicat, 

SEQ_V1TVR QJV AE S T I O CVM CANONI, TVH 
etiam propofitioni accommoda. 

Diuidatur numerus in partes duas,quarum quadrata fimul, una cum 
numero , quem producunt partes inter fe multiplicata: bis 1764 con- 
ftituant. V na autem pars cum fit 15 (atq? tantam efle medietatem quanti- 
tatis media: intelligendum eft)quanta fuerit altera qujeritur, 

Facit 2p. 

ACCEDIT ET TERTI V S HVIVS QJVARTAE ?RO- 
pofirionis,quem habet in Numeris, ufus. 

Inradicibus eliciendis cumfemper inuenti numeri quadratum inueftigandum 
fit, ille ucro numerus iubinde, quam diu (ane durat huiufmodi operatio , unafigu- 
racrefcat,ne totus inuentus femper infe multiplicandus fit, ubi propofitionem 
hanc quartam intellexerint Arithmcticfcompendiofius innentorum quadrata af- 
fcquentur,per hunc modum. Habito de numero iam inuento,tanquam de una par 
te corius , quadrato , recipiatur etiam quadratum de numero uel parte altera : una 
deinde parte cu altera multiplicata,is qui producitur numerus bis fumatur. Quod 
fi tandem hoc duplum prioribus duobus partium quadratis coiungetur,per idcol 
leclum tandem commode, iuxta hanc quartam propofitionem, quadratum totius 
inuenti numeri exprimi poterit. 

Huius rei tale (limatur exemplum. 

Inuenta eft radix ex aliquo numero <5. cuius quadratum quide 36. acced/tau- 
temhuicradicifeuinuentonumero , cum nondum ad finem hxc radicis extratflio 
perdudla fit, figura alia, nimirum 4,atcp ficaudla eftpriorinueta radix: crcifit enim 
a 6 in 64, ateg huius totiusiamdefideratur quadratir, uel quadratus numerus.Prfo 
ris igitur figura: uel inuenti numeri, tanquam imius partis radicis dfuife, quadrato 
habito,accipiatur&: quadratum alterius,fecundd(cilicet inuenti numeri, 4, quod 
erit 16. Et quia numerus primo inuentus, s. fecundum iam Ioctrm occupat , und«* 
rauoneloci fic,non fex amplius, fed fexaginta fignificat. ipfhis igitur quadrato , ?<£ 

T fcilicetj 
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fc/Iicet dux figura nihili proponenda funt. Poftremo una cum altera parte multi- 
plicata bis, producuntur 480. Hac omnia fi in unam fummam colligantur , quan- 
tum fit quadratum de 64, apparebit.1 


Tota radix 
uel numerus^ 
64 


SEQlVITVR PRAXIS. 
Partes partium quadra. 


l 4 , 

Quod producitur, una 
parte cum altera mul- 
tiplic ata bis 


480 


Alias multiplica- 
tione fic 
64 

cum 64 
256 

J 84 

4096 


Summa produ&orum 4096 
Quod fi uero adhucuna figura acceflerit, 8 fcilicet,operatio ficinftituatur. 

Partes partium quadrata Multiplicatio- 

r 640 409600 nefic 

To tus num erus 64$ j 648 

\ 8 64 CU m 648 

Ex p artium multiplicarionerepetitum bis 10240 &c. 

Summa omnium, 5 >C quadratum totius 419904 

Atqj hadienus de propofitione quarta, fequitur 


PP0TA2IS E. 

Eap ivSeix T-fLuBn eis 'lene R9 ueffli&v '&so 'ffiv mtrcef/ <p) oA«s t/ah- 

IxurtoiimQXiyoySbjoi) dj>0M<awo//,/xfc7WTtf ccp <p) v 'ivryx.yta 

ItSJTVl) <5^7 7TO CC& <p) HytAOWtS TlTgXyai/Gp, 


PROPOSITIO V. 

Si retfta linea fecetur in aqualia & non aqualia :re<ftangulum,quocI 
fubinaqualibus tegmentis totius comprehenditur, una cum quadrato 
eo quod a medio fe&ionu fit , ecquale eft ei quod a dimidio fit quadrato. 

Sit rcdla quadam linea propofita,at(p haec primum duo aqualia, deinde etiam 
in duo inaqualia diuidatur: dico, rcdfangulum fub portionibus inaequalis diuifio- 
nis comprehenfum , una cum quadrato cxceflus longioris portionis inaequalium 
Tota Tota 


tqualis 

7 fedfionis portio, 
medietas. medietas, 

fiiper medietatem linea, aqualia efle quadrato medietatis. Defcribatur a dimidia 
illa, in qua eft punctum inaquatis diuifionis,quadratum , cuius diameter cum una 
data* extremitate copuletur, atqj ab inaequalis diuiftonis puneffo , per diametrum 
ad latus u fcp oppofi tum, reliquis duobus quadrati lateribus parallela ducatur. Et 
quia hac diametrum fecat, ubi ex punefto interfecfhonis , utrifqj, hoc eft, dCre&x 
date,& lateri ei oppofito , altera parallela, data aqualis , ducta, ea deinde per ter- 
tiam parallelam, cum extremitate data, que adhuclibera eft, copulata fuerit, figura 

parata 
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parata erit. Dico ergo nunc,utfapra. Quoniam enimfupplcmenta omnis paralle- 
logrammi inter fesqualia fnnt, his nunc squalibus quadrato breuioris portioni^, 
tanquam communi addito: & qus colliguntur, ex comuni quadam noticia,squa- 



lia erunt.Sed quia linum ex his altj cuidam, cum quo nimirum squalem bafim ha» 
bet,atqj in cifdem eft parallelis, ex propofitione 56. primi, eft squale: halterum, ex 
communi quadam noticia, eidem squale erit. His igitur squalibus nunc , ut tan- 
dem concludatur, fi utricp id quod alterum gquale ad complendum medietatis qua 
dratum requirit, addatur: & producfla , hoc eft rccftangulum fub portionibus inae- 
qualibus comprehenfum , cum quadrato quod ab intermedia portione deferibi- 
tur,& quadratum medietatis, inter fe squalia erunt. Si igitur rerfta linea iccecur in 
squalia,& nonsqualia: recftangulu quodfub insqualibusfcgmcntis totius com- 
prehenditur, una cum quadrato eo quod a medio fcdionum fit, squale eft ei quod 
a dimidio fit quadrato, quod demonftrafle oportuit. 


APPEND IX 1 . 

Habet 5 C hsc propofitio fuum in Numeris locum, cunVpet eam tertius fi-cun- 
ds squationis canon, (quo nimirumrnaximi QC minimi characfterum numeri, mc- 
dij characfteris numero equales efte proferutur ) demonftrari foleat in hunc modu, 
Efto exempli gratia, quod 
i prima + 31 N sequalesfint 12 racf* 

Defcribatur igitur primo quadratutn , propofits squationis uttam primam re' 
prsfentans.huic deinde quadrato, ex una cius parte, eiufdem*altitudinis redangit 
lum, numeros in squationeuniprimg 


& 


1 Pfi 

+ N 

vel 

12 Ra 


adhsrentesfignificans applicetur. Et 
quoniamhoctotumredangulurn, ex 
hypothefi,i2 radicibus gquale eft, curri 
breuius eius latus ratione quadrati , fit 
una radix : eius latus longius, 12 unita- 
tes erunt: Eo igitur longiori latere» ut 
canon prscipit, bifariam diuifo, erit hoc idem longius latus, linea, qualem propo- 
ficio hsc quinta requirit , «?Y«w fcilicet xgi wlim. diuifa , quod eft notandum- 
Dcfcribacur nunc ab una medietate diuifs quadratum, compleaturcg figura. Et 
quoniam medietatis quadrato , re&angulum numerorum cum quadrato lines, 
qua redanguli longius lattis medieta- 
tem diuiix excedit , ex hac quinta, s- 
quale eft, ubi horum squalium uni re- 
dangulum humerorum : alteri u ero id, 
quod redangulo numerorum, ex pro- 
pofitionibus quadragefima tertia &C tri- 
ceftmafexta primi, ac communi illa noti 
tia,SigquaIibusequaliaadnciantur,etc- 
squale eft, ablatum fuerit: 8 C qus relin- 
quunturtandem , ex communi quadam 
T * noticia, 


portio 

qtisc a dimidio characfteris medij 
fubtrahi debet, 




noticfa, inter fc aequalia erant. Quia autem ex utracp parte untrm & idem paralldd 
grammum , quadratum fcilicet circa diametrum alterum , relinquitur, quadratum 
uero illud notum eft,cum uidelicettotum,hoceft quadratum medietatis,^ fubtra' 
dium dcinde,hoceft,parallelogrammum uel redangulum numerorum, nota fint: 
SC eius radix nota erit.Ea igitur(ut quidem habet deicriptio figurarum prima)a ra 
dicetotiusquadrati,quod uidelicetamedietate numeri characfleris medrj deferi* 
ptum eft,fubtrada:Vel ea,(ut habet defcriptiofiguralumfecUnda)radici eiufdem 



Portio 

totius quadrati, addita:alteri£is quadrati, *l uae dimidio charadleris medfj 

quod in aequatione propofitum eft, radi> addi debet, 

cem notamrelinqui necefle erit:idquod pro huius canonis demonftratione, uel 
pro ei.us ad hanc propofitionem applicatione,dicendum erat. 


nPOTASlS r. 

E ceinvO&x dvrts cdnn rffeW? 

'hsocp) oKhs Qjj tu v&xru&iiyiH cp) 7fo»ru.<ltzy/HS bf>8oy<*' 

viopy/iinvi tS \ ccx><p) Hjitoitots TclpctyMisjozi/ ’bp mbo t crvyu&p.^KS trtVc 
p H^icreiKi K9u <p) octso fu&s^a^cc <py/7t 'T^ctywoa. 

PROPOSITIO VI. 

Si reda linea bifariam fecetur,adqciaturcp aliqua ei in redvr reda lineat 
redangulum comprehenfum fub tota cu appofita & appofita , una cum 
quadrato dimidia; linca^aquale eft ei quod a coniunda ex dimidia 8 C ap 
pofita,tanquam ab una, deferibitur quadrato. 

Sit reda linea propofita,qua bifariam diuifa, alia ei in redam linea iungatunre 
dangulo deinde quadratis feaindumfuas lineas defcriptis:dico , redangulum 
fub tota, ex reda data fcilicet 8d adieda compofita,8£ adi eda comprehenfum, una 
cum quadrato quod a medietate diuifac deferibitur, quadrato a medietate diuifa: 


bifariam diuifa g 



& adieda , tanquam ab una linea , deferipto a?quale efle. Ducatur in quadrato eo} 
quod a medietate diuifa: cum adieda deicriptu eft, diameter, fic ut per quadratum 
etiam>a medietate diuifxdefcriptum, tanquam diameter tranfeat, deinde latus qua 
dratieius, quod a medietate defcriptunteft alterum.ufc^ ad oppofitum redanghli 
latus continuetur. E tquoniam fuper aequalibus bafibus , atqj in eifdem parallelis 

conftituta 
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c onftituta parallelogramma, ex propofitione js. primi inter feaequal/a furit Et 
r urfus, quoniam etiam parallelogrammorum fupplementa omnis parallelogrami 
(pacq,ex propofitione 4 ? eiufdem primi, aequalia, cum duo uni aequalia efieappa 
reant> illa deinde inter fe, ex comuni quadanoticia gqualia Gnt, horum aequalium 
Utriqjjparallelogrammo eo quod ad redam, ex dimidia Si appofita copofitam,po 
nitur addito; di qug fiunt redangulu fcilicet fub tota 8 i adieda compr eh enfum, di 



Gnomon, qui quadrato medietatis dreumferibitur , inter fe aqualia erunt. Ipfutrt 
igitur medietatis quadratum, ubi his aequalibus adiedum fuerit, iuxta propoficio- 
nis tandem conclufionem , id quod fub tota , ex data fcilicet-SC adieda compotita, 
di adieda comprehenditur redangulum , una cum quadrato medietatis diuifie,ei 
quod a linea ex medietate di adieda, conftituta deferiptum eft, quadrato , aequale 
erit.Si reda igitur linea bifaria fecetur , adijciaturqj aliqua ei in redum reda linea: 
redangulum comprehenfum fub tota cum appofita 8 C appofita,una cum quadra- 
to dimidiae linea;, tequale eft ei quod a coniunda ex dimidia Si appofita,tanquanl 
ab una deferibitur quadrato, quod demonftrafle oportuit, 

APPENDIX'. 

Vtuntur had prOpofitioneLogifticiinregulis Algebrat,pro demonftra- 
tione canOnis fecundi in aequatione fecunda. 

Conferuntur in hoc canone duo minorum charademm numeri, cum numero 
charaderis maximi, dicendo, «radices •+■ i 6 numeris, funt aequales uni prima*, 
ubi tum geometrice fic agendum erit. 

Defcribatur primo quadratum, quod propofitse aequationis primam reprefen- 
tet. Et quoniam id ex hypothefi, 6 radicibus Si ic> N. aequale eft, pro redangulo 
numerorum parte aliqua ab eode refeda,quod relinquitur tandem redangulum, 
radidbus folum aequale erit. Defcribanturnunc duo quadrata, quorum quidem 

unius latus fitprepo- 
fitarum radicum me- 
dietas, alterius uerd, 
haec eadem radicum 
medietas , una Cum 
redangulr numero- 
rum latere ei in redu 
iundo. Et quoniam 
redangulum nume- 
roru, tanqua id quod 
‘fub tota compofita et 
adieda feu appofita comprehenditur , una cum quadrato dimidiae lineae, per hanc 
fextam propofitionem, ei quod a reda ex dimidia & adieda compofita,tanquam 
ab una linea deferibitur, quadrato aequale eft , imum autem horum , redangulum 
fcilicet numerorum cum quadrata dimidie,notum cum fit: Si alterum, quadratum 

T j fcilicec 


* Prima 






vel ^Ra+ 




Y 

> 




z 

l 

3 Z 
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fcilicctlinca,a dimidia & adieda compofita, iam notum irSff quare.&Jijpfjis la- 
tus notum. Id alitem cum a latere quadrati primo defcript! ; m l ti Wdia diuificjinca 
a Itera deficiar, per additionem igitur huius ad latusnotumifiqftpfiustancftrti primo 
d .-feripti quadrati latus, hoc eft radicis ualor notus erit: id qud^^JJCtgv^JKrn odo 
ex hac propofitione geometrice is canon declarari acretineri pCfc^fcaiiirffcaic uoluf 
mus. Atej? hac quidem, pro demonftratione canonu fecunda aequationis in regu- 
lis Algebra dicia, fufFiciant. Quas uerd fubtiliores illi dcmonftraticnes4iabenf, 
casfuo tempore peculiari quodam libello Ledori communicabimus. 


ppotasis Z. 

E «l> iuS&Ct W/4/4N T/XH0H •?> «T SO <?? oAXS H9« V Woff T T/t»- 

ftarai//, to ouucttxQoTLfX Ttn^xyoivx, lovcefeiTtS Tc c/i'g *hsb ^ oKhs H9^ti9 
r T(j.HH.ctf2 7rtat6^o/ujv(w ofSoycai/tu), vgl t&S" a-aro'!# Asu"®* 
roi 

propositio vil. 


Sireda linea feceturutcunq?: quod a tota^uocfiqj ab uno Tegmento* 
rum,utraqj fimul -quadrata, aequalia funtei,quod btsfub tota & dido 
Tegmento comprehenditur redangulo,& ei quoda reliquo legmento 
fit quadrato. 


Sit redalineafedautcunqj.hoc eft, in pqualia uel non aequalia: dico, qued qua- 
dra tum totius quadratam alterutrius Tegmenti aequalia fint redangulo fub rota 

& fumpto Tegmento comprchenfo 
bis, cum alterius Tegmenti quadrato. 
Formetur ex reda data figura, prout 
ipfa propofitio exigit, dc prout ha- 
bet propofitio huius quarta: dC duca 
tur diameter, per fingula quadrata 
tranfiens. Et quoniam cx propofi- 
tione quarta huius, quadratu totius- 
quadratis partium, ei quod coprchendituriub partibus bis, a- quale eft, aequali-, 
hus nunc aequali, quadrato fcilicet unius fcgmcnti,cx a’ quo addito : mutatis dein- 
de appcllationibus,propofitionifattsfaduin erit. 
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Ex linea, ut quidem propofitio rcquirit,figuraformata,curn 'nfd.T^Kn^cntt om- 
nis parallelogrammi ipactj in ter (e fint aqualia, cumcp etiam aqualia, uel aliquod 
commune, uthocloco eft didi Tegmenti quadratum, aqualibus additum, quain- 
dc colliguntur aqualia fint : hac duo aqualia fimul fumpta , ad utrunq; aqualium 
dupla erunt. Sed quia ad utruncjj eoru duplum etia eft, quod fub tota &' did o fcg- 
menro comprehenditur bis, cum ex communi quadam notiria.Eiufdem duplicia, 
inter ic aqualia fint: S^hacduo, hoc eft, Gnomon cum quadrato didifcgmcnrij 
& quod fub fota ac dido Tegmento com prehenditur bis, inter fe a qualia crunt.at- 
quehactandem.fi alterius Tegmenti quadratum ex aquo acceperint: cum fic6£ 
collcda aqualia fint, conftat tandem propofitum. Sireda linea igitur freetut 
utcunque ,quod i tota,quod'que ab uno Tegmentorum, utracp fimul quadrata, 
aqualia fiunt ei, quod bis fub tota & dido Tegmento comprehenditur redangulo, 
&C ei quod a reliquo Tegmento fit quadrato, quod demonftrau oportuit. 

APPENDIX 
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APPENDIX, . 

Habet & haec propofitio fuum in Arithmeticis ufum,cum per cam modus fub- 
trahendi radices quadratorum irrationales retineatuf. 

Quo ingenio Arithmetici radices quadratorum irrationaIes,unam ab altera fo 
lentfub trahere, ex hac propofitione didicerunt. Poftquam enim peream quadra» 
tum alicuius redte: diuife,cum quadrato alterutrius fegmenti, eiquodfub totafi£ 
dieflo fegmento continetur bis, cum eo quoda reliquo fegmento deferibitur qua- 
drato, arquale efle cognouerunt, facilis illis fuit omnis fub traefiio. Nam mutatis nu 
merorum appellationibus, numerum fcilicet a quo fubtrahitur, totum: fub trahen- 
dum deinde, unum iegmentum:refiduum porro, alterum diuifgredhe legmentum 
efle confiderantes,ftatimhacpropofitionefrcti,quadratanumerorum,eiusfciIicet 
a quo fubtrahitur, atqj etiam fubtrahendi, in unum colligunt.Et quia collectum id 
ex hac propofitione, tanto maius efl: quadrato refidui, quantum fub his duobus nu 
meris, toto fcilicet QC uno fegmento, cotinetur bis, ut dc quadrato refidui, deqj ipfo 
refiduo illis conflaret, mox illud comprehenfutn bis dc quadratoru colledto fub- 
trahunt. quod quidem obiter circa hanepropofitionem indicandum erat, 
SEQ_VITVR H V I V S REI EXEHPLVH. 

A 1/7J debet fub trahi J 17, inftituiturergooperatiofic. 

Numerus fubtrahendus, hoc numero a quo fubtrahitur, 

eftjUnumfegmentum, hoc efl, a toto, 

Jz 7 a J 75: 

ioi T otius 2 kT fubtrahendi quadratum 
90 Q uod fub toto &£ fubtrahendo b is 
it Quadratum relidui numeri 
Qpare J 12, ipfereliduus numerus. 

SEQ_VlTVR Q_V AE S TI O. 

Denumero 34 fubtra<fiafunti3,qua:ritur de refiduo, Facit 21, 

Idquodper fubtratflionem 1; a toto numero, 
facile deprehenditur. 

Quod fi quis , exercendi ingenij gratia , hoc altius quarere uelit , ad feptimam 
huius fecundi libri propofitionem confugiat necefle efl j atque fic operationem 
fuaminfiituat, 

Vnumfegmentum toto 

Subtrahantur 1; a numero 34 

quadrata 169 nys 

Qyadratorum fumma ijiy 

minus S84, . hoc e fl, eo quod fub toto,& dieflo fegmen- 

manent 441, quadratum refidui (to continetur bis,. 

Quare 21, numerus refiduus, 

ALIA aVAESTIO; 

Suntduonumeri.Quoniamautemuniusnumeriquadrato 4 p, con» 
tinentur,compofituS uero exiliis cum quadratum habeat 121, quantus fif 
numerus alter, quazritur. Facit 4, 

m 49 

170 

minus ty4 
manent 16 
Quare 4 Sfo 


ppotasis 
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nPOTAZIS H. 

E ky ii/d&a yfafL^n t/j.h8h co g X-ryyi- t> *aso <p) oMs k giitvos 

*riiHiu.O()T(otJ 7nmX°V^°t J tyQoywioy^ [LVTot oltso <p) tensis t[ih [ icens vi' 
r J^xyu>vn 3 , i<roi/ n Iaso <p) oAns u&j. t Tfj.H{j.u r rs, cos fcp fu&S 

ou/cvffxqy/ 71 Tc§ccywa>, 

PROPOSITIO VJIIi 

Si reda linea fecetur utcunqj: redangulum quod fub tota Si uno fe g/ 
mentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quod a reliquo 
Tegmento defcribitur, gquale eft ei quod a tota Si. dicfto legmento , tam 
quam ab una linea defcribiturquadrato* 

Sitreda lineaTeda: utcuncp dico, quod redangulum, fub tota &C uno Tegmen- 
torum comprelicnfum, quater, una cum quadrato alterius fegm enti,cquale fit qua 
drato,quod a tota & dicfto priori Tegmento, tanquam ab una reda.defcribitur.De-' 
fa ibatur primo quadratum, cuius latus Titipia reda data, cum alterutra eius por- 
tione fibiadamuflim iunda: a pundis deinde, coniundionis Tcilicet uno, 8i diui- 
fionis altero , duae per quadratum hoc tendentes ad augulos redos linea: exciten- 
tur, quadrati tandem diametro duda, ubihaec duas ad redos dudas lineas Tecue- 



rit, per ea punda,tanqua a pudis datis, reliquis duobus quadratilatcribus.pcrprd 
poli tionem 3 1 primi, parallelae ducantur , di erit huius propofitionis figura parata, 
quam quidem fi quis diligenter inlpexcrir.atcg 'fiu.g.-maH&iHC, necnon eorum etiam 
qua? in propofitionibus 36 di 43 primi tradita Tunt, memor fuerit, facili opera pio- 
politioni, ex quarta huius, Tatisfaccrcpoterit. 
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ALIA H VI VS ET CLARIOR DEMONSTRATIO. 

( Sit refla data , ea etiam utcunqj diuila : dico 8 Cc. Quoniam refla in duo diu/- 
fa eft, Tegmento ei quod in collatione curti tota diuiia Tumitur, ad partem etiam ubi 
ponitur, «qualis refla alia adamuflim iungatur, quadrato deinde ab hac tota 
compofita per 4 s primi descripto, dupla figura deferibatur. Et quoniam recta: di- 
uiT«aliarefla,uni Tegmentor 5 «quaits, adamuflim itmfla efl:, cum parallelogram- 
mOrum latera oppofita,utin primo libro demonftratum eft, inter Te gqualia fint: il- 
la: etiam quas ha: du«refl«, hoc eft Tegmentum id , 8S refla ei «qualis , lineas Tibi 
aquales habent, inter Te squales erunt, fu per qs deinde parallclogramma pofitai 
cum hgc etiam «quealta fint, ex propofitione 36 primi inter Tc «qualia. SedquO- 
niamfuppl ementa omnis parallelogrammi, ut iam Tepe diflum , inter le «qualia 
funt: 8di«cquatiiorparalIelogramma,qu« (uper illo Tegmento Tua «quali.arqj 
ahjs duabus, his «qualibus, reflis conftituta Tunt,ex communiquadam noticia,m» 
ter Te e^ualia erunt, ate^ deinde horum quatuor aggregatu, ad id quod Tupcr idem 
Tegmentum eftpofitum parallelogi ammum, quadruplum. Pari ratione SC reliqua 
quatuor, circa uel extra diametrum pofita parallelogramma.intcr ie «qualia, ac to- 
tum deinde ad id quod Tupra alterum diuiTs Tegpcntum eft pofi tum , qua druplvf. 
Illudigiturpriuscumhocaggrcgato, qusambo fimul Gnomonis figuram refe- 
runt, ad reflangulum, Tub tota SC uno Tegmentorum comprelienium, quadruplum 
erit. Quare alterius Tegmenti quadrato ex equo illis appofitorgnomon cum illo al- 
terius Tegmenti quadrato,hoceft , totius compofit£, ut unius line«, quadratum, ei 
quod Tub tota SC diflo Tegmento comprehenditur quater, cum eodem alterius Teg 
'menti quadrato, gqualc erit. Si refla igitur linea Tccetur utcunqj:reflangulu,quod 
Tub tota bC uno Tegmentorum comprehenditur quater , cum eo quadrato quod a 
reliquo Tegmento defcribitur^quale efl: ei quod a tota diflo Tegmeto 5 tanquarrt 
ab una linea deferibitur quadrato. quod demonftrari oportuit, 

PPOTASIS ©. 

E oty wDaxyp ctinxH t/jmSh <£is t<ra K9u owW' tk casrb tIv m<rcoy cp) oXui 

'Tjj.HticxlTcoy 'fiifh&cnk cfci 'TflTfc oaso<p) H/umas, K9U t 

jft&TOfv 'fliCoy 

PROPOSITIO iX, 

Si refla linea fece t ut m arqualia, &T non mqtialia : qua: ab inaequalibus 
fomentis totius fiunt quadrata, dupla funt eius quod a dimidia , &C eius 
quod a medio feflionumfit quadratorum. 


Sitrcflalinca,in duo «qualia, in duo etiam in«qualia diuifa:dico,quadrata in« 
qualium Tegmentorum Timui fumpta, dupla eflequadratoru, quorum unum qui- 
dem a medietate line«, alterum uero abeaqu«diitifi'6numpunflis interieflaefl 
linea, deferibitur. Excitetur ex punflo «qualis di- 
uifionismlmea,pc'rpropofitionem ii. primi,acf 
angulos reflos linea, eacgpcr? eiufdem,ad«qua 
litarem medietatis dimT«pofita,ab cius altera ex- 
tremitate du«adrefl« diuif« extremitates Iine« 
demittahtur.Defcribuntur autem Ticduo triangu 
la , reflangula , Si Ilofcelia, ut patet ex ftruflura. 
Exdteturrurflis eXpunflo in«qualis diuifionis, 
alia ad angulos reflOs linea,uel fi mauis, priori ad 
reflos duflg linea parallela, eaeg ad latus uTqj op- 
jiofitum continuata,ab huius 8£ lateris oppofitr contaflu, ad priorem in triangulo 
itfpf duflam linea diuiig parallela ducatur.Et deferibuntur alia duo triangdfe» 

1 . V 
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qua- fit /p(a , ut patebit , redangula funt,8t ifofcelia. Quod fi tandem a communi 
horum duorum triangulorum copula, ad illam redadiuifa extremitatem, qua 
huic quodammodo e regione pofita eft , linea reda ducatur , huius propofitionis 
figura conftituta erit, cuius quidem explicatio 8t demonftratio talis. Quoniam 
ad pundum aqualis diuifionis conftitutorum triangulorum utrunij} ifofceles eft, 
exftrudura, fit orthogonium , cum anguli eorum adbafim, per priorem partem 
propofitionis quinta; primi, interfe aequales fint, uterqj in utroqj triangulo angu- 
lus, primo, ex corollario propofitionis 3 2 primi, medietas redi.-angulus deinde in- 
teger, qu em reda diutia fubtenditiredus erit. Ad hac,cum linea ex communi par- 
tialium triangulorum copula ueniens,ut habet propofitionis ftrudura , dwifare- 
da fit parallela , deinde uero alia quadam reda, quauidielicet expundo cqualis 
diuifionis in reda data og.Sas excitata eft, in illas parallelas incidat: angulus ex- 

■ ternus , ex fecunda parte propofitionis 29 primi, 

fuo interno fit oppofito arqualis eft. Quia uerd te- 
dus eft ipfe internus, ex ftrudura: fit externus fic 
redus erit.redangulu igitur eft illud partiale trian 
gyjum, atep deinde per corollarium propofitionis 
32 primi, fit fextam propofitionem eiufdem,idem 
etiam ifofceles.In hunc modum, fit alterum partia- 
le triangulum , utredangulum fit ifofceles fit , de- 
monftrabitur. Nunc autem cum trianguli redan- 
guli fit ifofcelis, eius quidem, cuius latera lirnqfub 
tcnfa indiuifa , medietas reda: indiuiia,fit perpendicularis, medietati diutia equa 
lis, quadratu lateris redurn angulum fubtendentis, reliquis duorum Ia terum>qua- 
dratis, per propofitionem 47 primi, aquale fitierftpropter a qualiratcm laterum, il- 
lud ad utrunep eorum duplum. Eft ita qj quadratum hypotenufe huius redangu> 
li, quadrato medietatis reda: diutia duplu,quod eft notandum. Pari ratione etiam 
in triangulo rcdagulo fit Jioceli partiali iupcriori,cuius nimirum alter u circa r edii 
angulu latus, pars eft perpendicularis, ex cqualis diuifionis pundo excitata:, qua- 
dratum fubtcnfaangulotedo,ad quadratum linea*, qua cx communi partialium 
triangulorum copu)a,medictatircdadiuiiacft ad arquediftanria duda , duplum 
erit: quare etiam ad quadratum fua cqualis, linea icilicct, que inter diuifionis pun 
da iacct, duplum. Cum autiam dua* linea fint, quarum utriufqj quadra tu, ad alte- 
rius linea quadratum duplum eft, fitillarum quadrata fimul fumpta,adharu fitmtl 
fumpta quadrata dupla cmnt.Scd illarum linearum quadrata.quafuntad alia du- 
pla, aqualia iitnt, quadraro lincp,ex communi partialium triangulorum copula ad 
angulum oppofitum duda, cuius quadrato etiam (cum hac linea duorum ortho- 
goniorum triangulorum redos (ubtendat)fi gqualis pro aquali linea fumatur, feg 
mentorum inaequalis diuifionis quadrata aqualia fint, per communem tandem il- 
lam notictatruQug eidem equalia, fit inter fc fttnt aqualia, propofitum inferri pote 
rit, nimirum. Si igitur reda linea fccetur inaqualia non aqualia: qua ab inaqua 
libusiegmentis totius fiunt quadrata, dupla iunt cius quod a dimidia,fitcius quod 
a medio fedionum fit quadratorum.quoddemonftrafie oportuit. 



PPOTA2I2 1. 

tutfeta yfctiifiu t[mQh Jiiyx, vfosdn cluth ivdetx Ito' tvd&as* 
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PROPOSITIO* 


tIBER SEC7NDVS. - if/ 

PROPOSITIO X. 

Si’ reda linea fecetur bifariam, adqciaturf^ aliqua ei aaamuflim redta 
lineaiquod a tota cum appofita,& quod ab appofjta,utra9 fimul quadra 
ta, dupla funt eius quod a dimidia , & eius quod ab adiaccnte ex dimidia 
& adietfla,tanquam ab una,defcriptorum quadratorum* 

Sit reda linea propofita,ea etiam bifariam diuifa,atq; alia deinde d adariitfiTim 
adieda: dico, duo quadrata, compofita fcilicet linea; &C adieda,dupla e (Te ad qua- 
drata linearum, unius quidem, qua eft medietas reda dat® , alterius uero , qua ex 
medietate altera atep ei adieda eft compofita. Erigatur ex pundo aqualis diuifio 
nis ad angulos redos linea jatcp ea ad aqualitatem medi etacis reda diuiia pofita, 
altera eius extremitas duabus redis, cum duabus extremitatibus reda diuiig con- 
iungantur, redam illam, qua per coniundionis pundum rranfierir, ulterius conti 
nuando. Fiant autemduo triangula, redangula atqj Ifofcelia, in quorum utroque 
UUrq* angulorum ad bafim, ex ftrudura fiCpropoiitione jz primi, medietas redf 
eft, quod eft notandum. Porro fecundum quantitatem ad redos dii$a,atqj eius 
qua ex mediccatereda diuifg 8£ adieda compofita eft, linea, parallelogrammuni 
redangulum deferibatur, latus illud eius, quod ad redos dudae linee oppoficum 
eft & parallelum, ultra adiedanire- 
dam cotinuarido.Et quia hanc coit 
tinuatam,cum illa, qua per conium* 
dionis pundum tranfit , propterea 
quod in eas alia reda cadens, ex fila 
parte duos angulos duobus redis 
minores facit , ex cornum quadam 
noticia inlibro primo expofita, coit 
currere neceffe eft, continuentur lgi 
tur ambg ut triangulum fia t:8£ erut 
quafic apparet duo triangula, tam 
totale quam partiale, ex ftrudurd 
3 i fecunda parte propofitionis 19 
primi, redangula & Ifofcelia, quod & ipfum notandum, Vltimd ducatur &C alia re 
da, cuius termini fint relique extremitates data &C continuatelinearum , 8d erit fi- 
ura,unde nunc huius propofitionis demonftratio el!cipoterir,hoc modo parata, 
t quoniam quadratum lineaultimo duda,perpropoutionem 47 primi, quadra 
tis linearum , compofite nimiruni ex data &C adieda, &C ipfius adieda, equale eft, 
idem etiam quadratum , cum ipfius latus duorum Orthogoniorum triangulorum 
redos fubtendat, equale, per eandem 47, quadratis duarum linearu.qug ab extre- 
mitate ad redos dude altera , per extremitates reda diuifadefcendunttper hanc 
communem noticiam , Qua eidem aqualia , Sdca. quadrata priora , compofita 
fcilicet dC additg linea, defeendentium linearum. quadratis gqualia erunt.Sed quia 
defeendentium quadrata, ratione fuorum triangulorum, qug dC redangula & Ifo- 
fcelia funt, ad quadrata, medietatis diuifg dC compofita deinde ex altera medietate 
8£ adieda, dupla funt: propter gqualitatem quadratorum , defeendentium fcilicet 
Irnearum, compofita deinde dC adiedg, conflabit propofitum. Compofi tg fcilicet 
& adiede linearum quadrata, dupla efle quadratorum, medietatis linea diuifg, £>C 
cius qua ex medietate 8d adieda compofita eft. Si reda igitur linea fecetur bifa- 
riam.adtjciaturqj aliqua ei adamuffim reda linea:quod a tota cu appofita,8d quod 
ab appofita,utracp fimul quadrata, dupla funt eius quod a dimidia,& eius quo d ab 
adiacente ex dimidia 8 C adieda,tanquam ab una,defcriptor 5 quadratorum, quod 
demonftrari oportuit, 
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SEQ.V1TVR EXEMPLVH IN NVMERIS, 
Totus 14 Adie» 

r- 1 flus 

7 7 9 



Operatio. 


Totus 8 £ adie. 

Adieflus 

Dimidius 

Dimidius 6C adie. 

Vi 

9__ 

7 


1*9 

si 

49 

2J5 


duplus 


HP0TASI2 IA, 

T lw JkBetcnxy tvB&Ctp Tcft&p, Ss Tc. T \7ffb 'P oh HS K9« 'J® 'vPtf* T pM' 
pwToop 'n^.i^op^iopigBoymop, 'itrop &v i4 uw tp5> hsittnf t/xh/mst©-* 
Wtvgtcywip* 

propositio xi> 

Datam reflam lineam fecare , ut quod fub tota & altero fegmento 
comprehenditur redangulum.tequum fit ei , quod fit a reliquo fegmeiv 
to quadrato. 

Sitreflalineadata, atlppropofitum eam induo fecare fic, utquodiiib tota 8 ^ 
uno fegmento,breuiori fcilicet,comprehenditur reflangulum, cequal e fit ei , quod 
ab altero, hoceft longiori fegmento defcribitur quadrato. Dcfcribatur a refla data 
quadratum, ficuti docetpropofitio in primo 4 6 , illorum deinde laterum , qua; re- 
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6 a- data; infiftunt, altero bifariam diuifb , a diuifionis punflo linea qutedam refla 
ufqj ad alteram datae extremitatem ducatur, 8 £ defcribitur triangulum rcflangu- 
lum. Porro medietas lateris diuifi , qua; a punflo diuifionis &C angulo huius trian- 
guli reflo intercipitur, eoufq? prolongetur, donec lateri,in triangulo reflum angu 
lum fubtcndenti,a:qiialis fiat. 8 £ ubi deinde fecundum quantitatem partis prolon- 
gatg exterioris, quadratum ad ipfam deferiptum, latus item huius quadrati, quod 
exteriori parti oppofitum eft,pcr quadratum primo deferiptum continuatum fue- 
rit,propofitioni tandem fatisfaflum eritld quod, cum tam quadratorum, ex defini 
tjbpe, quam etiam parallelogrammorum oppofita latera,expropofitione 34 pri- 
ni viniter fe equaliafint,fexta propofitio huius & penultima primi, gqualibus fub- 
inde pro aequalibus fumptis, ab aequalibus item eodem communi fubtraflo , dare 
roanifeftabunt. 

' SEQ,VITVB.' 
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SEQ_VITVR EXAMEN HVIVS DIVISIO- 
rus in numeris» 

Totus Longius fegmen, Breuius 

>4 J 2 4? 7 21 — J Z4f 

infc | 

L cum j 

21 — J 24 s J m — 7 

cum »4 J 2 4 y — 7 

Producuntur ~ ' 

194 — J 48020 , 294 — J 48020 

Id quod continetur fub toto Quadratum Tegmenti 

SCbreuiori. longioris, 

Numeri, uel produdta aequalia. 

APPENDIX. 

Hanc lineae diuifionem requirit propofitio nona libri quarti, qug nimirum pro- 
ponit , quomodo Ifofceles triangulum , cuius utercp angulorum ad bafim ad ter- 
tiumreliquum duplus fit, formari debeat, id quod abfcp huius diuiflonis cognitio- 
ne alias abfolui nequit. Quas deinde proprietates habet hee eadem lic diuiia linea, 
quid item conducat, aliquo modo oftendit liber Euclidis tredecimus, cuius obiter 
Ledorem admonendum efle duximus» 

PPOTAEIS tB. 

Ep "pls oiii&Xvytoviois rr^tyluvois * v cta t lw fcii&h&cty ycovicc(i «cwolef- 
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P>‘hkxyyiov'ixy\<y‘ uy h n.ahnr©-' 7ri7rf«S>H9U ^ xtpAx^u/jo^hs 
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propositio xi i; 

In obtufiangulis triangulis j quod ab obtufum angulum fubtendente 
latere fit quadratum, maius eft quadratis,qu3c fiunt a lateribus obtufum 
angulum comprehendentibus, comprehenfo bis fub uno eorum qua*, 
funt circa obtufum angulum,in quod,cum protra&um fuerit, perpendi- 
cularis cadit, atq; affumpta extra fub perpendiculari ad obtufum angulu. 

Obtuliangulo triangulo expolito, uno etiam eorum qug circa obtufum funt an 
gulum latere , ex parte illius anguli , adeo ultra triangulum continuato , ut iri id ab 



angulo 
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angulo trianguli acuto, oppofito quodammodo, perpendicularis commode cado 
rcpoffiqatqj hascpoftea dufta, figura defcripta erit: dico ergo, quadratum, quod 4 
latere obtufum anguli? fubtendente deferibitur, maius efle , qua'm funt quadrata, 
quarabfjs quas circa obtuium angulum iunt, lateribus deicribuntur, eo quantuni 
cftid, quod bis coprehenditur fub uno latere eorum, quas circa obtufum angulum 
funt,atqj eo, quod a diefto latere, 11 illud ultra obtufum angulum prius protratflum 
fuerit,fi^dcmifia ab angulo, quem hoc latus fubtendit, perpediculari intercipitur* 
Demonftratio huius, quia eft facilis,cum ex propofitione pehultima pritni,ufurpai 



tabis, quarta tamen huius, propter fumptionem aequalium pro aequalibus interpo 
fita, procedat, Lectori eam utindecolligatcommendabimus.In obtufi^ngulis igi- 
tur triangulis: quadratum lateris fubtendentis angulu obtuium, tanto maius eftre- 
liquoruduoru laterum quadratis,quantum eft id, quod bis comprehenditur fiibal 
rerutro reliquorum , &C portione eidem alteri extra triangulum in direcflu adiecfla, 
qua: a perpendiculari ab angulo huiclatcri oppofito dcmifla,££ angulo obtufbin* 
te. cipitur,quod demonftrafle oportuit. 

APPENDI^'. 

Quomodo ucro,amblygohio triangulo, cuius tria latera nota fmt,expofito,por 
tionis exterioris quantitas, quanta deindefitperpendicularis,innumcrisinuemri 
debear, fcquenti calculo manifeftabitur. 

Quantum ad figuram priorem. 

Trianguli latera 27 J 409 ii 

Laterum quadrata 6if 40? «44 

f Et tantum eft quod fub latere ultra triangulum continuato^ portione 
7z«( exteriori comprehenditur bis. Huius igitur dimidio 36 in latus notum 
Lu diuifo: & portio illa exterior nota fiet. Porro perpendicularis nuntf 
quanta fit,penultima propofitio primi fequenti calculo manifeftabit, 

3 J 40 9 Latera 

9 409 Quadrata 

400 Qyadrattim perpendicularis* 

Perpendicularem igitur ipfam, huius quadrati radix, quas 
eft 20, manifeftabit. 
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SEQJVVNTVR HVIVS PROPOSITIONIS DVAE 
figura: ai ix. 




Calculus figura: pofterioris. 

Triangulilatera zf 1 6 J z 41 

Laterum quadrata 6zj ztf 141 

Facfla fubtraclione, manent us, id qttodfublatereultra triangulum continua- 
to^ portione exteriori comprehenditur bis, cuius dimidio 64 inlatusnotum 16 
diuifo,exeut 4> portio extcrior.Perpendicularis igitur t s, quod examinari poteft. 
ALIA FI GVRA, IN QJTA DVO EXEMPLA 
$> fimul expofita funt. 





p>9 duplum recfianguli, quare 49^, recftangulumfpfiim, 
quod nimirum fub alterutro circa obtufum angulum latere, 9 aut iz, 5 C fua exte- 
riori prolongata portione, ab eode angulo 5 C ipia perpendiculari intercepta cohl 
prchenditur,id quodfequcns calculus claremanifcftabit. 

Latus alterum 9 Latus alterum 12 

Intercepta portio Int ercepta portio 4| 


4 t 


uel 


<flangulum comprehenfum lub alterutro latere & intercepta portione, ut iupra 
oftenfum eft. Quare 8C c. 
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f ^ TcT^ay cot-co/y, TV^y^xyito Jis 'hsb T<. iiius 7 nf£t ridi b$&ct[i yco- 
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VT^P? 7 N o|g»Vj: ycovlx, 

PROPOSITIO XII ll 

In acutiangulis triangulis: quod ab acutum angulum fubfetldente 
latere deferibitur quadratum, minus eft eis qua? ab acutum angulu com- 
prehendentibus lateribus fiunt, quadratis, comprehenfo bis fub uno eo- 
rum,qua? funt circa acutum angulum in quod perpendicularis cadit,at<j 
aflumpta interius fub perpendiculari ad acutum angulum, 

Sit triangulum acutiangulum, atqjineo acutus angulus fumptus,abutrouis 
dcind e cx reliquis angulo ad fuum fubtenfum latus, per propofitionem 1 2 primi, 
reda perpendiculari duda:dico , quadratum quod a latere redum angulum fub» 
tendente deferibitur, minus effe quam funt quadrata, quae a lateribus circa acutum 
angulum deferibuntur, eo quantu eft id quod fub unt> 
A. latere eorum qua: circa acutum angulum funt, in quod 

/ \ fcilicet perpedicularis cadit, at^j fub intercepta , a per- 

/ . \ pendiculari & acuto angulo, portione comprehendi- 

/ \(Z turbis. Cum enim unum circa acutum angulum latus 

/ pcrdemiiTam perpendicularem utcunqj diuifiirrifit: 

/ \ erunt quadrata, qua: a diuifo illo latere & intercepta j 

/ . \ perpendiculari angulocg acuto, portione defcribun- 

// _S. tuf,biqiiod fub tota & dida portione comprehendi^ 

turbis cum quadrato alterius portionis,pcr 7 huius 
tvqualiaratcp Ilis aequalibus communi quodam, quadrato fcilicet perpendicularis, 
addiro:iIla tria quadrata his tribus, redangulo nimii fi bis fiimpto & duobus qua- 
dratis aequalia erunt. Sed quia utrobfcp duobus quadratis, ratione anguli redi, ex 
penult/ma primi unius linea: quadratum a’qtiale eft, mutatione aequalium fada,lo 
co fcilicet duorum quadratorum laterum circa redos angulos , «?x utraqj parte, re- 
dos angulos fiibtcildcntiu, quae fcilicctnon diuifa funt, quadratis fumptis: &fqua> 
drata laterum quae funt circa acutum angulum, ei quod fub diuifo latere QC interce- 
pta portione comprehenditurbis,arcp quadrato lateris, angulum acutum fubten- 
dentis, aequalia crunequadra turri igitur lateris, acutum angulum fubtendentis,fo- 
lum quadratis eorum, quocirca acutum angulum funt, laccru minus eritinrcdari- 
gulo, quod fub diuifo latere, atqj intercepta aperpendiculari acuto a n gulo por- 
tione, comprch editur bis. In oxygonijs igitur triangulis, quadratum lateris fuhten 
dentis angulum acutum tanto minus eft reliquorum laterum quadratis, quantum 
eft id quod bis comprehenditur fub altero illorum, in quod nimirum pcrpcndicu* 
, laris cadit, QC portione aperpendiculari anguloqj acuto intercepta, qtlod demon- 
ftrafle oportuit. 

APPENDIX; 

Quamuim habeant lue duae propofitiones, jz fcilicetde Amblygoriio, i? 
de Oxygonio, una cum penuitima primi de triangulo Orthogonio,experietur is, 
ijtii aliquando in triangulorum tra effationem, in qua femper ex tribus notis ad reli 
quoru trium noticiam, mediante arcuum dC chordaru tabula, peruenitur,mcid'eriri 
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ADMO NITI O. 

Nonautem efirnecefl^ut omnes trianguli propofiti anguli acuti fint,ut quidem 
id Acutianguli trianguli definitio requirit. Sed generaliter (cum nullum triangu- 
lum fit, quod non acutum angulum habeat ) de omnibus , cuiufcunqj generis fue- 
rint, triangulis,ha;c propofitio intelligi,per ea infuper declararipotelt,idquodper 
fequentia duo exempla manifeftabitur. 

PRO TRIANGVLO RECTANGTLO, 



Inhoc triangulo redlagulo , quindecies if, ratione unius acuti anguli , tanto 
minus funt quam uicies quinquies 25, SC uicies 20, quantum efi: quo diub 20 
&10, uelquodfub 25- S>C 16 continetur bis. Sic ratione alterius acuti, cuius fub- 
tenfum latus funt 20, ubi uicies 20, tanto minus funt quam uicies quinquies 25-, 
Si quindecies iy, quantum efi: quod fub 1? &C «y, uelquodfub ay 6 C $> conti- 
netur bis.id quod mul tiplicatione cernere licet. 

PRO TRIANGVLO OBTVSIANGVLO. 



?o 


Similiter etiam in triangulo obtufiangulo, quindecies iy, ratione unius acuti 
anguli, minus funt quam tricies 30 8 C uicies 20, quantum efi: quod fub 30 8 C 
continetur bis.Sicratione alterius acuti anguli,cuius fubtenftmi latus funt 2 o, ubi 
uicies 20 tanto minus iunt quam tricies 30 quindecies iy, quantum cft quod 
fab 30 dC 12^ contineturbis.idquodexaminaripotcfi:. 
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nPOTAZlS IA. 

Tw JbSy/ii iv 3 vffx{j.{/.Gci, 'hrop Tt-^oJycow// crvsH^cfoxz* 

PROPOSITIO XIII I. 

Dato re(fHlirieo,sequalc quadratum conftituere. 
Sitretfilineum datum qualecunq?,atq} propofitum, quadratum eiarqualecort 
ftitu ere. Quia uero re&ilinehm datum, ucl triangu 
lum, uel plurium laterum recfhhheum eflepoteft. 
Igitur fi triangulum fuerit, ei ex propbfitibhe 41 
primi : fi ubro plurium laterum retfilmeutn, ex 45 
eiufdem primi equale parallelogrammum confti- 
tuendum cft. Quod fi quadratum fuerit hoc cbn- 
ftitutumparallelOgrammum , fatfiuni erit prbpo- 
fitum.Sin minus, ex duobus huius paiallelogratrimi lateribus, ijs quidem qugfunt 
iuxta unum 9 C eundem angulum, ai 
tcrum alteri adamufllm adrjciatur, 
utrouis fcilicet huius anguli latere, 
fecundum quantitatem alterius, lon 
giore fatflo . Deinde fecundum hanc 
totam, ex duobus lateribus cornpo- 
fitam lineam , tanquam diametrum, 
ex eius medio , quod quidem per 
propofitionem 10 primi haberi po- 
teftjtcmicirculus defcribatur.Quod 
fi tandem per punctum coniuntfiio- 
nis laterum ea, qure ad idem pun- 
<ftum terminatur, linea ufque ad cir- 
cumferentiam continuata fuerit: propofitionifatisfaefium erit. Nam liare continua 
ra poi tio ea linea eccuius uidelicetquadratum retfiilineum referre debet.id quod 
pcrlineam,a centro ad interfccfiionem circumferentia: cuiaminuenta,recftamdu- 





iftam , ex quinta huius &penultima‘ primi, aequali interimprotrqiTalilineafum- 
pta.ab tequalibus etiam deinde arquali.uel eodem communi ablato, facile de- 
jnonftrabitur. Dato igiturretfiiliueo, aequale quadratum conftitutum eft. quod 
fieri oportuit. 


SEQ.VITVR. 



UBER SE CV NE. V S? i(f 

«E CLVITTR HVIVS PROPOSITIONIS GEO- 
metrica figura alia» 



fORRO CALCVLVS TRIANGVLI DATI IN 
h ac figura, (ic fe hab et. 

Latera Exceflus 

zo »/ <S8 — £ f Primum 

vf 274 14 — J 68 Producflum i fecund. «g 

s V 68 ■+• 6 L tertium 449^ 

zs-i -7 472 14-1- 7 6g atcg huius radix quadrata 64, Tr/an 

guli,Parallelpgramfni 8£ Quadrati area. Quoftiam autem unum parallelogramml 
latus eft notum, 4 fciIicet,arcaetiamnota,nunirum £4: & alterum latus, diuifio- 
ne, notum erit, Eft autem illud i£. 



Primum 
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Primum fecundum productum 

J 424*4 ltf i «/ 4*4*4 — 

Tertium prod. 3969 Area trianguli % 

ALIVD EXEMPLVH DE RHOMBO, 



Declaratio propofitionis quinta;, hoc loco allegat*, 
per numeros. 

Totus numerus eft 10, diuifus in partes , squales quidem y & 5-. in inaqua- 
les nero 6 8 C 4. Medium itacp iediionum, hoc eft exceflus longioris portionis re- 
fpccftu medietatis Iineg uel numeri diuifi 1, Retftangulum porro fub partibus in*- 
qualibuscomprchenfum,funt 24, cum quadrato unitatis, ueniunt 2?. & tantum 
eft etiam quadratum numeri y, hoceftmedietatis diuifi.quodoftenderelibuit, 
ADI A ET VDTIMA HVIVS P R O P O S I T I O N I S GEO., 
metrica figuratio de Rhomboide. 



Atq) harepro dcdarationchuiuspropofitionis di<fia fufficiant, 
TINIS DI ERI SECVKDI. 


EYKAEIAOY 


'idf 


XEION TPITON, 

EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-' 

metricorum liber tertius . 

Adenus Euclides profecutus demonftrationum eui> 
dentiflimisrationibus,proprietates fimpliciflimas redi 
linearum fi'gurarum,fuperioribus duobus libris: nunc 
in tertio,qua: circuli funt propria Tra&ifquod ad dodri 
nam elementorum pertinet , quae plane Geometrica & 
abftrada eft) explanare aggreditur. Non enim qug coe 
.leftium,aut qua: aliorum proprietas (it circulorum confideraturhoclos 
co, nam fubiedis cum rebus nihilcommune habet geometria fincerior, 
quippe cocretione atq? adiundione certorum fubiedorum, mox in alia- 
rum (ciendarum titulos cum degeneret , ut Aftronomia: , Architedonb 
ca:, Optica:, &C fimilium,quarumipfafibifcientiam non arrogat quidem, 
uerumillas tamen abfcp geometriaintelliginonpofTeautaddifd,nemo 
mediocriter etiam eruditus ignorat.Liber pra:fens uel Hoc nomine prae^ 
ftatpra:cedentibus, quod nimirum hic de proprietatibus tradat perfes 
diffimac figuroe,riempe de Circulo > fiquidem pro natura fubiedarum re 
rutri fcieutig alia: alrjs furit prgponenda:. Vtilis porro eft ad cognitionem 
Chordarurri,& arcuu prgcifionem in circulis,quippe cum qua: eftangu- 
lorum,eadem fit quoq? arcuum & chordarum inter fe ratio. Praeterea de 
circulis cotingentibus 8C fefe mutuo feCantibus,qubd illud quidem uno, 
hoc uero duobus tantum pundis fiat, Quinetiam oftendit. Contingens 
tisc angulum, ornniu acutorum redilineorum angulorum efte minimu: 
Diametrum item,omnium redarum linearum iri circulo lorigiffimam.S^ 
id genus multa compleditur hic liber tertius. Docet pra:terea, tribus 
pundisfignatis(modonorifuerintin una reda linea) circulus per illa 
tranfiens, qus> pado defcribatur. Quomodo deiride iri corpore aliquo 
folido,iphaericum feu parallelepipedum illud fuerit, duo punda oppofi 
ta,utqua:infphgricis Poli nomen habeant , inueniantur, Qua: ambo in 
inftrumentorum compofitionibus quam fummefint neceflaria, nullis 
non qui hoc in genere {cientia: uerfati funt., Sc fein eo aliquantum exer> 
cuerunt, manifeftum eft. 

o p o i. 

Itroi xvxAs» w// ch c/iot/itTfoi a<r/// tereti, 

ny/t/TewJw 

DEFINITIONES. 

x 3 Aequale* 




liber TERTiys» 


eykaeiaoy 
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i Aequales circuli funt,quorum diametri funtsequales* Aut, quorum 
quas ex centris, xquales funt» 



EMeixitv}itoi<pa:7rfi<dvu AtytT vu,h tiq inrtoniim tQ ct>A6t- 
fim } is Tcfiuei t KVJtAsp* Kt/xi\c» t<pa7ni$hu «MwAto y Avyoi/ 73 , o/ 7U/ts> «tt/o- 
/x^vot ccMnAcop, ts r Tt{LUifcrnj Jt^AhAcay, 

^ Reda linea circulum tangere dicitur , quae tangens circulum , & eie* 
da, circulum non fecat. 

5 Circuli tangere fefe mutuo dicuntur, qui fcfe mutuo tangentes ,fefe 
mutuo non fecant. 



KuxAcfi v i(py ocav^y 'TftKiVTi’# wQ&oa Atyoi /TBUyOTKpoit oaso7& kii/Tgou 
tu' (tl/Tvcs M<x)0tyi &y6{u.y/<xj, /Wi oocrr» Ms^ <&■ oasv^ty AvyvTxu , 
w HU{coinia6i'fS7r(7r[&' 

4 In circulo aequaliter diftare a centro redas lineas dicuntur,cum a cert 
tro in eas perpendiculares dudx,acquales fuerint. Plus uero diftare dici' 
tur,in quam longior perpendicularis cadit. 



Tiiyp.cc xvkA» ,cf£t 7 o 'ir^.iyoy.my , ^jso tvSifcs *ts« xt/xA» 

e.:. =■: -- 



Sedio 
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5 Sedio circuli , eft figura comprehenfa fub reda linea, &T circuli cir> 
cunferentia. 



T iltl/iXVS yWlCtjfSty H 7n$Lfc?£/4U»# r <&° wkias $ nvjtAy 7ltf§t Qtfbiets* 
£y Tiliam fi ycovlct cfeiy^cnxcy au\ <p) 7r£&.<p6<)i Ug Tfl t / ifi/ii&T©"' XutySy t« 
p-HfL&i >yjw «7r’ CtoTfl uui 7it 7rfpcnv: ^ wfatcts,Yms fcrijhacng t 
vm^tybCoorty ivdeicci, h Trf^x^iAvn yoovtoc 'ssso r ?fv uJjy^tfbyfl^o-iSy iCHyiUy. 
Onxy fi cci 7n$Li)(V(rKi tIuj yaiviccy ti /G&ou cc^Ax/xfiai/ajai w<x Trf^Kpfpeiay, 
VOS* IHMMJS XiyiTDU JbijiHK.WOU h yooi/ix* 

6 Sedionis angulus eft,qui fub reda linea, Sc circuli circuferentia coni 
prehenditur* 7 In ledione uero angulus eft,cuin fedionis circmv 
ferentia pundum aliquod fumptum,atqj de illo ad rede linea; fines, qug 
eft fedionis bafis,reda: linee duda; fuerint, comprehenfus fub coniun^ 
dis redis angulus» s Quando autem comprehendentes anendum 
reda: linee aliquam fufeipiunt circuferentiam,m illa dicitur efle anendus» 




in uel fuper circunfercntia» 
To^tvs itunAa Isly, 'birky vftsis r& uftf^Q odj'T& r r&v.vvAtssxdH « yooviccrf* 
vrQiUftyuwoy 'yvix.x fbtso t* 'ffy t(w ycomy Trfpny^scrfSy iv8{cby } vffx np cyp* 
tolifUwoiums^' ca/d 5 ^ 7r6(y.$63dfl:s» 



9 Sedor circuli eft , cum ad centrum circuli ftete* 
rit angulus , comprehenfa figura fub angulum com- 
prehendentibus redis lineis * & alfumpta lub eis cir* 
cunferentia» 


Ofiolct 'ry&iuxno. ju/kA», %Si y 7& A^oyu^/x ymas iQs, $, \y oh cti ymoti 
'imi kAAhA ous fterty. 



Similes 
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no Similes fecffiones circuli fune, quae angulos g quales fulcipiunt, Aut, 

in quibus anguli inter fe aequales funt. 

nPOTA2EI2, 



T <5 JU/hA» , V Ky/7f OfJtVf&p, 

PRIMA I. 

Dati circuli, centrum inuenire» 

Sit circulus datus,atquepropofitum,iIlius centrum inuenire.Ducaturin circulo 
teda quadam linea utcunc^ita tamen, ut utraqj eius extremitas in circuli fit circufi 
ferentia,hac deinde reda, per pro- 
pofitionem io primi bifariam diui 
(a,a pundo diuifionis huius ad an 
gulos reefios linea , qua fimiliter 
utracp extremitate in circunferen- 
tiahabeat,per n eiufdent,excire- 
tur.Quod fi tandem hpeadredos 
duda bifariam diutia fuerit: pun- 
dum huius diuifionis centrum de 
culi erit. Id quod ab impoflibili,ubi aliud quoddam, prater hoc, centrum fignatum 
fuerit , demonftrari poterit, hocmodo. In hacipla per media diuifionis pundum 
tran (cante linea, centrum aliud nullum flatui poteft: alioqui fequereturfratim , ex 
ftrudura,& circuli definitione , aquali pro aquali linea fumpta , Partialem fua to- 
tali Irnea elTelongiorcm:uel contra, Totalem fua partiali breuiorem , quod efl im- 
poliibile. Statuatur ergo nunc extra m&e ofSctr dudam pundum loco centri aliud, 
a quo etiam tres linea rede.una quidem ad communem 
duarum linearunt interfedioncm,re!iqua deindedua 
ad duas printd duda extremitates, ducantur. Et quia 
triangula qua fic fiunt, lniiufmodifunt, qualia propofi- 
tio in primo odaua requirit: anguli qui a duabus iemi- 
diametris fubtenduntur.pcr candent , inter ic aqualesc- 
runtiex definitione igitur utcrcp redus. Quia autem, uC 
habet comunis quadam noticia. Omnes redi anguliin- 
ter feiunr aquales, ea mediante, 8C quia prius cria exhoc 
communi duorum rcdorum angulorum pundo m&softctr linea eduda efl, infer- 
tur tandem, ampliorem angulunt angufliori: ucl contra , angufiiorem angulo am- 
pliori efle aqualent, quod eunt ipium abfurdunt fit: operationem conflare.pun- 
durn deinde inlinca 'ji&r otfti c duda, medium, ccnrrir circuliclTe,nentinidiibium 
erit. OjuoiW Sh Simili modo denionfirabitur,qudd nullunt pundum aliud, 

pratcrhocciuod in medio huius duda fignatum efl > ccntrunt circuli cflepoflic* 
Dati igitur circuli ccntrunt inuentum efl, quod fieri oportuit. 

POPIEMA. 

Ek cf 1 w TzvrvQcoityop, CTiitiu/y/uviiXto t Is ivGeta tiSe coi Tivoi JYv«,H 9 i 

vftss O^QciS 'Vtj-LVH' UJj{ 9 -^ Tt/XI/VO-HS T TT? UtfilAtf. 

COROLLARIVH. 

Ex boc fane manifeftum eft,Quo v d, fi in circulo redla quadam linea re 
diam quandam lineam bifariam ,& ad angulos redlos fccet; in fecante fit 
centrum circuli. fpotasis 





liber TEE-TIVS» l **' 

PPOTASIS B‘ 

E«//Ht/»tAjra^ 7irfy.<p6(}&cts XhQDh fluo -wyffrtt o-Hji&ct* « Hm 7tt critTK 

trnti&x u&ifJVyvv/iy/H wOaccWYs 7r<fceiTou t$ xi/kA*. 

propositio II, 

Si in circuli circumferentia duo punda utcuncp accepta fuerint: ad 
ipfa punda dudaredalinea,intra ipfum circulum cadet» 


Sit circulus , duo etiam punda in ipfius circumferentia utcuncp (ignata : dico, fi 

O h ac punda linea quadam reda coniungenrur,hanc re- 
dam intra circulum cadere oportere. Colligitur huius 
propofitionis dcmonflratio abimpoffibili. Nifi enim in- 
tra circulum cadat reda hac,ftatim contra illam commu- 
nem noticiam , quae dicit. Totum parte fua maius ciTe, 
inferri poteft , quod pars fuo toto maior fit, hoc nimirum 
modo. Linea illa reda, qua cum punda, in circunfercntia 
accepta, copulantur, fi intra circulum non cadat, extra cir- 
culum, aut in ipiam circuli circunferentiam,cadere eam oportet. Cadat ergo primo 
extra, fi fieri poteft, & quaeratur per propofitionem prarmiflam, circuli centrum, a 

quo etiam duareda ad duo in circunfercntia accepta 

punda ducantur. Et quoniam haedus redae, ex defini- 
/ \ 'tione circuli,funt inter fe aquales: triarigulu igitur quod 

I \ fic deferiptum eft, iaam.lt erit, habens adbafim pofitos 

l V***».. I angulos,cx priore parte propofitionis quinta primi, in- 

^ V’ 'i ter feaquales.Ducaturpratereafif alia reda quadam H 

• ’• y'] nea,a centro circuli utcuncj3,per circunferentiam ufq; ad 

\ \ / bafim trianguli ifofcelis, eam continuando.Et quia per 

**•>. ,«.»*** hanc redam ifofceles triangulum in duo partialia trian- 

gula diuiditur , quorum cum utriufqj unu latus ulterius 
produdum fit: erit ex propofitione t 6 primi , utriufqj externus angulus fuo inter- 
no 8C oppofito,uno fcilicet aqualium, maior: quare SC altero aqualium maior erit. 
Cum autem iam, ut tandem concludatur, triangulum appareat , unum habens an- 
gulum reliquorum altero maiorem , maior uero angulus , ut teftatur propofitio in 
primo i$>, longius latus requirat, hac ipfa propofitione hic ufurpata, aquali de- 
inde linea pro aquali fumpta , infertur tandem , partialem fua totali linea e (Te lon- 
giorem, quod eft impoflibile. Non ergo extra circulum caditpunda copulans re- 
da linea. Similiter etiam, quod nonin ipfam circunfereritiam cadat, demonftrabi- 
tur: cadet ftaqj intra ipfum circulum. Iri circuliigitur circuferentia , ad duo punda, 
iltcunqj accepta, linea reda duda, in circulum eam cadere neceffe eft, quod de- 
monftrafle oportuit. 


npoTASis r, 

Ea/r y/ xmtAc» wD&k t/s injvTtJJf ivBaeti/ txvoc ixnc%.n€\ cflt^z 

-kllUH' H 9 U 7ft}>Q Offlas OUJtIw K.O/ \cw 7J&2 OgBoCQ uLt\w TcfU/ti‘ V£!X 

PROPOSITIO III» 

Si in circulo reda quaedam linea per centrum extenfa, quandam 
non per centrum dudam redam lineam bifariam fecet:& ad angulos re' 
dos eam fecabit» Et fi ad angulos redos eam fecet : & bifaria quocp eam 
ikcabit, Y Praeparetur 


Prxparetur fi' gura., qualem fcilicetrequijit hxcpropofitio, hoc cft , defcribautr 
circulus, in quo etiam dux rede, una quidem pef centrum 
tranfiens , altera uero prx ter illud, a priori tamen , uel bifa- 
riam, uel ad angulos redos feda, ducatur:dico,fi bifariam: ' 
dC. ad angulos redos, fi uero ad angulos redos: & bifariam 
etiam per centrum ductam alteram fecare oportere. Quan- 
tum ad partem priorem , coninngantur extremitates eius 
qux non per centrum tranfitredx linex, cum centro circii 
li duabus rectis. Et quoniam hx dux redx,ut duoru trian- 
gulorum latera, ex definitione circuli,inter fe xquales lunf, 
cum quoqj reliqua duo uriius exftrudura , reliquis duobus alterius triangulilate- 
ribus gqualia ftnt:anguli etiam, quos rccfte, a centro cir 
culi ad extremitates dude,fubtendunt,per propofitio- 
nem 8 primi, inter fe xquales erunt. Quonia uero reda 
linea redx infiftcns linex, quando deinceps fe haben- 
tes angulos xquales inter fefacir,uteiq;ex definitio- 
nequadam in primo expolita, reefius eft: anguli etiam 
illi duo, quos icihcetpiopofirio s dcnionlfrauit efie in- 
ter fc xquales, reefii erunt. Prgter centrum igitur duda' 
ab illa altera per centrum tranfeunte reda linea , cu ex! 
hypothcfi bifariam ab ca feda fit , ad angulos etiam redos fecabitur, aiq? hxcpi o 
parte propofitionis priore. Pofteriorisuero partis dcmcnftratio, eadem ftrudfura 
manente, ex 16 primi fic colligi poterit. Cum enim duo partialia triangula, ex flru 
dura, redangula fint,ipfum uero totum, ex definitione circuli,ifofceles:habebunt 
hxcpartialia triangula duos angulos duobus angulis , utrunqj utriqj xquales, Ee 
quia etiam latus unum lateri uni , uel defeendentes a centro redas lineas , uel per- 
pendicularis portionem ambobus communem, xqualc habent: 8 C reliqua , per al- 
legatam ex primo propofitionem, reliquis xqualia habebunt, Quarercdanon 
per centrum tranfiens linea, ab alrera qux per centrum ineam ad angulos redos 
cadit, bifariam diniTa eft. Si in circulo igitur , reda quxdam linea per centrum ex' 
tcnfa.quandamnonper centrum dudam redam lineam bifariam fccet: St' adan- 
gulos redos eam iecabir. Et fi ad angulos redos eam fccct : 8 t bifariam quoqj eam 
fecabit. quod dcmonftrafle oportuit. 

TPOTASIS A. 

c/li/o wfleicu Te./4KeOT// ocfati?uz2,fiH c ^ '7$ cvtnu' ov 

ocTtfiHAocs 

PROPOSITIO 1 II I» 

Si in circulo <Ju£redbcline 2 e,non per centrum extentee,fefe mutuo (e* 
cucrint:fefe mutuo bifariam non fecabunt. 

Defcribatur circulus 3 ducantur etiam in eo dux redx linex , quorum neutra 

© per centrum tranfeat, altera tamen alteram iccetrdico 
redas has bifariam fefe mutuo nonfccarc. Sumithac 
propofitio fuam abimpoffibili dcmonftrationem per 
prxcedentis tertix partem priorem , bis quidem, cum 
duxfintredxlmex, ufurpatam, bC communem illam 
noticiam , qux dicit. Omnes redos angulos inter fe 
efle xquales, cum per hxc, fi mutuo una alteram bifa* 
riamfecaret,ftatimubi linea a centro ad communem 
dudarum interfedionem duda eflet, minorem angulum maiori xqualem efle in- 

ierrousy 




ferretur. Hoc autem quia ncminimtelligentiperfuaderi poteft : per inaequalia igix 
tur,&noruequalia 3 fefehuiufmodiIinex ) utuultpropoficio J fecabunt.Sim circulo 
Igitur duae recta: lineae, non per centrum cxtenfie, fefe mutuo fecucrint: fefe mutuo 
bifariam non fecabunt. quod demonftraffe oportuit. 

ppotasis E. 

E»// fluo xt/itA9/ Tiiivomy cxM.uA^s'ova Xscu T ctfjy xcjvt^o//. 

•' propositio v. 

Siduo circuli fefe mutuo fecent:non erit eorum idem centrum. 

Sint duo circuli fele mutuo fecantes, dico quod eorum non fit idem centrum. 
Et huius propofitionis,ut praecedentis, demonftratio ab impoifibili fumftur. Si e- 
niqxceatrum unum fintdem habuerint illifcfemutuoiecatcs circuli, cum centrum 
hon extra, fedin circulo fedemfuam habeat, in nullo loco alio, quam in portione, 
utriq? circulo communi, id ede poterit.eo igitur inlocoillocoftituto,indeadcom 
munem circulorum interfectionem linea recta ducatur, SC erit hac utriufq? circuli 
femfefiameter. Ducatur fiC alia recta ab eodem centro pofito, per communem por* 
tionem ufqj ad circunferentiam utriuslibet circuli cotinuata. Et quoniam Jigc tota, 



unius: pars uero eius, alterius circuli eft femidiameter: erit utra qj ,.pars uidclicct 8£ 
ipfa tota,primp ducta: recta:, qua: 8C iplautriulcp circuli femidiameter cft,a:qualis. 
unde fic etiarfi,per communem quandam noticiam, ipfx inter fe squales , pars vu 
delicet toti, quod eftimp odibile. Punctum ergo id quod iumptum eft, aut fi aliud 
quoddam fumeretur , centrum circulorum efie , haudquaquam poteft. Duorum 
igitur fefe mutuo fecantium circulorum, unum &C idem centrum non erit, quod de- 
monftrari oportuit, 

nPOTASlE S-. 

E«// ^ vo xi/xAs » iQoPnJovYl «MnAc#// yvrs*ovnX sou. crijr £ cwt go//. 

PROPOSITIO VI. 

Si duo circuli fefe mutuo interius tetigerint:no erit coruidem centra. 

Sint duo circuli, qui fefe interius mutuo tangant: 
dico, eorum non idem effe centrum. Sed cfto fane 
idem, fi fieri poteft, & conneciatur id cum circulo^ 
rum confactu, atquepoftea ab eodem communi 
centro pofito ad exterioris circuli rircufercntiam, 
ubicucp hoc foeriq aliarectalinea ducta, quod ne- 
que hoc, nec£ aliud ullum punctum, horum tarv 
gentium circulorum centrum cfTc poffit, ab impof 
fxbil/jUtinprxcedentijdemonftrabitur.Si duo cir- 
Y a culi 



e. • 


1 
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culi igitur, fefe mutuo interius tetigerint : non erit eorum idem centriim. quod de. 

monftrafle oportuit. 

rpoTAsis z. 

EapKi/KAjf luA V c£> <tf#./A-T%v\H(pQHT!(rH{i&oyJ (lA In JtwtXii, 

K5P ^ t6> o-Hfiito 7j^pcu7~ 'lAfcooiy ivQeicu nuis vrf$s ^y nvy.Xsy' y.iyisuySj/ ts«/, 
t<?>’ §2 ? K.^vTfo/7 ‘iKoc^tsH (fi,N AeraK.Tw/i cft: «Wa/;,K9 n tyioyjp) o^T xw. 

omurrifyoy yuti^ooyifci. Avo Ji fxouoy ivB&co, toKi,cc& I® tfUT# ovfiuou 
v&GzrdV9u7y 7I&2 T>y KVKAsy, \q' ly^r^cc <f) lAa^lsHS. 

PROPOSITIO VII. 

Si in diametro circulialiquod fumatur pundum, quod non fit ceru 
trum circuli, ab eoq? pundo redae quaedam linea: in circulum cadatdon 
gilTima quidem erit, in qua centrum: breuiffima uero , reliqua. Aliarum 
uero , femper propin quior ei quae per centrum protenditur , remotiore 
longioreft, Duaeautem folum redae linea' aequales, ab eodem pundo 
in circulum cadunt, ad utrafep partes breuiflimae. 

Sit circulus , in co etiam duda diameter , in qua praeter centrum aliud fumatur . 
pundum: dico primo, quotquotab hocpundo ufqjad circunferentiam redae li. 
nea: duda fuerint, illarum omnium eam quae per centrum tranfierit, longiflimam, 
diametrum uero perficiens, omnium breuiflimameiTe.Exaltjs autem, femper pro. 
pinquior ei qua* per centrum tranfit, remotiore longior extabit.- Potirem©, quod 
duae tantum inter ie a-quales reda: lineae, ab hocpundo, ex utracp parte breuifi}. 
nue, in circuli circunferentiam cadere poiTint. Habet hac propofitio quatuorpar. 
te&quae in hunc modum ordine demonftrari poterunt. Connedantur in circulo 
dudarum cxtrcmitatcs,quas habent incircunfcrcntia,fingulae,cum centro circuli, 
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lingulis redis lineis.Etquoniamduo quxlibctlatera omnis trianguli. expropofT. 
tionc xo primi , reliquo tertio longiora funt , tertio porro longiora duo latera, in 
praefentia.cx definitione circuli fitilla communi noticia,SiaequaIibus arqualiaad. 
dantur, &c£. uni redaealtj aqualia funt, cum haec alia centrum circuli contineat: 
quod inpropofitioncprimd proponitur, tam manifeftum erit.Ruriits quoniam ex 
cade propofirione xo primi, quaelibet duo triangulilatcrarcliquo tertio longiora 
furit, tertium porro latus ex definitione circuli , uni reda: alrj aequale eft:& tertio 
longiora duo latera eadem reda alia longiora erunt. Cum autem haec alia per pun. 
dum , praeter centrum in diametro acceptum, tranfeat, communi exaequo de illis 
inaequalibus portione ablata: 8C quod in propofirione fecundo proponitur manf. 
feftum erit.T ertium nue patet ex propofirione 24 primi. Porro ut quartum etiam 
retineatur, ducenda «ft, per propofitionem xj primi, ex centro reda linea, quae 
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cum femfdiametro per pundum tranfeunte, angulum fa dat, jfl/ angulo , qtri ex al- 
tera parte lub eadem femidiametro , atcp ex centro dudarum linearum una contf- 
ftetur, squalem , eaqjad drcunferentiam ufcp conti' 
nuata,ab ipfius in circunferentia extremitate ad pun 
dum reda linea ducatur. Et quoniam duo triangu- 
la, qualia propofitio in primo 4 requirit, apparent; 
bafes igiturillorum, hoc eft,lines illa;, qua; ad utraf- 
que partes breuiflimsfnnt pofitx, a pundo item in 
diametro prarter centrum accepto egrediuntur, per 
hanc 4, interieaequaleserunt.NecaIiaetiam,inilIa 
eadem parte, ab hoc pundo ei qua; in altera parte 
eft pofi ta , squalis educi poteft. Nam fi forte ab ali- 
quo minus credeti hoc tentaretur,qui redam aliam 
alteri ecqualem duceret , dum cui hxc fic duda ex communi illa noticia , Qux uni 
funt aequalia fid:. squalis effe deberet , mox per j partem propofitionis huius , ea- 
dem longior cfle o (lendi potefbid quod fieri nequit. Poteft etiam aliter hxc quar- 
ta pars demonftrari in hunc modum. Ducatur alia, fi ita poffibile uidetur , reda li- 
neali qua; ex altera parte breuiffimx pofita eft, reds f qualis,cuius in dreuferen- 
tia extremitas cum reda quadam linea iunda , demonftratio fic colligetur. Quo- 
niam anguli ex utracp parte ad centrupofiti,expropofitione g primi,interiesqua 
!es funt.unus uero partialis angulus alterius trianguli totali, utiam ex 4 primi de- 
rnonftratum,xquaIis:iIlepartiaIis tandem angulus, ex communi illa noticia, Qug 
uni funt xqualia &c.fuo totali angulo squalis erit, quod eft fmpoftibile. Dux igi- 
tur folum rede lines squales, ab eodem pundo in circulum cadunt ad utrafep bre 
uiffims lines partes. Si in circuli igitur diametro pundum aliquod fumatur, quod 
non fit centrum circuli, ab eoq? pundo reds quedam lines in circulum cadant: 
longilfima quidem erit, in qua centrum: breuifltma uero , reliqua. Altarum uero, 
femp er propinquior ei qus per centrum protenditur, remotiorelongior eft. Dus 
autem (olum reds lines, squales, ab eodem pundo in circulum cadunt, ad utraf- 
que partes breuiflimg.quod demonftrafTe oportuit, 
rPOTAZII H. 

EapKvxtev Xh<J> 8 h 77 crn/j.&o[) \u.y>s, tryjxuzr vrt}>g t xvxAsp df$' 
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di v^sP/m KVfrluj ' 7 n$iq>dp&cu' 7 fts> 0 uridi{x<r(oi) H 

tiVTK§v o-miiuv vgx P c/ixp.tj>x. p $7 di «Meo// , h tjyiof/cp) iAx^lsHg 
tp) kztcimfyoi/ %£iy iXcddlaijj. Avo di jzovop tvG&ctt 'ierxi vfts)Gzrdviiu r TVJ. ktso 
irn/iihf vfos TP i<p' p) VutytsHs* 

PROPOSITIO VIII. 

Si extra circulumaliquod fumatur pundum, ab )bocuero'pundo ad 
circulum percurrant reds quaedam lineae, quarum una quidem per cen 
trum,reliquae uero ut accidit : in concauam circuferentiam cadentium Ii- 
nearum,longiffima quidem eft qua: per centrum currit. Aliarum autem, 
femper propinquior ei qua: per centrum , remotiore longior erit. In 
conuexam uero circumferentiam cadendum linearum , breuifltma qui- 

Y 3 demitti 
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dem eft,qua inter pundu 8i diametrum,alfarum aut,(emper breuifllmg 
propinquior,remotiore breuior eft.Dua; autem folu redae linea? s aequai 
les,cadunt ab hoc pundo in circulum ad utraicp partes breuiflimar. 

Sit circulus , extra illum etiam punctum acceptum , a quo aliquot reda 1 i- 
nea, per circulum currentes, ufc# ad concauam circunferentiam ducantur. Eftoau 
tem quod dudarum una per centrum, aliauero utcuncp tranfeant. Dico itac#, in 
concauam circunferentiam cadentium linearum longiflima efle,qua per centrum 
tranfit.Ex alijs autem, femper propihq[uiorem ei,qug per centrum tranfit, remotio 
re longiorem. Linearum uero partialium , extra in connexam circunferentiam cir- 
culi cadentium , que pundo & diametro interiacet, illam omnium breuiffimam. 
Ex alijs autem, femper breuillima propinquiorem,rcmotiore breuiorem efle. Ad 
hac dico etiam,duas tantum ab h oc pundo redas lineas,qua ex utrae# parte bre- 
uiffima,in circulum cadunt, aquales educi polle. Habet hxc propofitio quinque 
partes, quarum prima Si fecunda, ubi prius a contadibus , preter centrum duda» 
rum Si circunferentia, ad centrum reda linea dudg fuerint, illa quidem expro» 
pofitione 20 primi, per quam duo qualibet latera in triangulo , tertio longiora 
funt , reda una pro duabus fibi gqualibus fumpta , hac uero ex 24 eiufdem primi 
retineri poterunt. Quod fi Si ab interfedionibus iam , prater centrum duda» 
rum cum circunferentia , reda lineg ad centrum duda fuerint : tertia quo que Si 



quarta partibus per cafdem primi propofitioncs,abinaquaIibus tamen interim 
aqualibus iubtradis,latisfieri poterit. Supereft igitur nuncut quinta parti, qua ui 
dclicet duas folum redas lineas , ab hoc pundo aquales , ex utraqj.parte breuiffi- 
ma.in circulum cadere aflerit,fatisfaciamus: quod quidem ab impolfibili hoCmo» 
do fieri debet.Ducatur per 2$ primi,ex centro reda linea , qua cum femidiametro 
percircufcrentiam adpundum continuata, angulu faciat, illi angulo, qui ex altera 
parte fub eadem femidiametro ate# ex Centro dudarum linearum una continetur, 
aquale , Si connedatur huius duda extremitas quam habet in circunferentia , per 
primum poftulatum in primo, cum pundo extra lumpto,reda quadam linea; 
quodnunc hac reda ei , qua ex altera parte diametri ad pundum continuata 1 ^ 
^qualis fit, fiCfola etiam,fic ut nulla aqualis alia exhoepundo egrediatur, utrunqj 

non 




LIBER T E 5 . T I V S* 17* ' 

non aliter, quam in precedenti quarta pars, retinebitur. Si extra circulum igitur ali 
quod fumatur pundum , ab hoc uerd pundo ad circulum percurrant reda qua» 
dam linea, quarum una quidem per centrum, S^cc. quod demonftrari oportuit. 
ppotasis ©, 

E ocy kvk\vXh<p 8 h t i vHimoy caso c fi t c-hiuIv 71&3 i>[j hvk^sij wfys» 

Triftjumt/ TrhuvQ 3 divo wS&ou iW/'^ An Q8\y crup-my vkSQoy jf£i 't nunAff. 

PROPOSITIO IX. 

Si in circulo acceptum fuerit pundum aliquod , ab hocueropuncfto 
ad circulum cadant plures quam dup reda: linea; aequales: acceptum 
pundum centrum eft ipfius circuli. 

Sit circulus, in eo etiam pundum fignatum fic, ut plures quam dugreda linea 
indeufcp ad circumferentiam dude inter fc aquales fintidico, fignatum pundum 
centrum circuli efle.Coniungantur dudarum extremitates, quas habet in circum» 
ferentia fmgula,fingulis redis quibufdam lineis, coniungentium deinde duabus, 
uel omnibus fi placer, bifariam diuifis , a pundis harum diuifionum redalinee ad 
fignatum in circulo pundum ducantur, continuentur^ ex utraqj parreufq; in cir» 



eumferentiam. Etqaoniam circa quamlibet ultimo iam dudarum linearum duo 
triangula funt,quorum anguli ad illam, xotTctT^KecTctinitviu; &C propofitionem 8 pri 
mi, inter fe aquales lunt, &C quia deinde exdeiinirione 8 eiufdem, etiam redi; erit 
in harum dudarum qualibet, ex corollario prima: huius, centrum circuli. Hoc au» 
tem cu ita fefe habeat, nullibi potius fuerit , quam in pundo uel interfedione om- 
nium communi, quod fdlicet eft pundum fignatum. 

ALITER HOC IDEM AB ABSVRDO OSTENDI POTEST. 


Efto circulus, in eo etiam pundum acceptum , fic ut, fi forte /ndeplures quam 
dux redalinea ufqj ad drcuferentiam duda fuerint, illa inter fe aquales fintrd/» 
co acceptum pundum centrum circuli efle. Sed negetur fane, non e fle centrum cir 
culi pundum id,8d fi placet, fumatur aliud, a tq; per illud acceptum qj prius pun- 
dum reda linea duda 
ea ex utracp parte in cir 
cuferenriam continue- 
tur. Et quoniam in cir- 
culi diametro praeter ce 
trum acceptum eftpun 
dum aliud, unde etiam 
plures reda ad circum 
ferentiam duda funt, 
cum Hia in qua eft cen- 
trum circuli, ex prima 
parte 
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parte propofitionis feptimte huius , omnium fitlongiffima , exreliquis uero , cen- 
tro propinquior, ex j parte eiuftfcn^remotioreJongior cxiftat, contra hypothefmj 
hoc inducitur, cum peream,cxpundo dudlxreifix inter /epofira:fi'nr«quaIes. 
Opolaf (Ta AttlopSt, &T reli. Similiter etiam oftendemus, quod nullum aliud pmerid 
quod acceptum fuerit,pundum, centrum circuli eflepofllt. Pundum igitur in cir- 
culo acceptum, unde plures quam dux inter fe «quales reda: Iin ex a d circunfercn 
tiam dudxfunt, centrum circuli erit.quod demonftrafle oportuit, 

FPOTAEIS I. 

KwtA(§M 01 / XUXA9 p kJ/1 'rihww OHfl&xJj Jlvo, 

PROPOSITIO X. 

Circulus non fecat circulum in pluribus pundis, quam duobus. 

Sit circulus unus, alius deinde prio 
rem fecans: dico, quod h«c fcdio duo. 
bus tantum pundis contingat. Qyod 
fi negetur hoc, atque affirmaret aliquis, 
pluribus duobus pundis, qua tuor fcili 
cet, circulum fecare drculvf, deferibatur 
fane fi fieri poteft,in hunc modum figu 
ra: una deinde harum interfedionum 

E undo , cu duobus collateralibus dua. 
us redis lineis iundo , his poftea re- 
disbifariam diuifis, ex pundis diuifionum linea: ad angulos redos ducantur. Et 
quoniam unum QC idem pundum,comunis nimirum ad redos dudarum fedio. 




ex corollario propofitfonis primae huius, bis ufurpato,utriufq? circuli centrum cfle 
demonftratur, aim id propofitioni quinta: pramifla: maxime aduerfetur,infertur 
tandem ueram efle propofitionem,nimirum,Si circulus circulum fecet,non in plu 
ribus duobus locis id fieri, quod demonftrafle oportuit. 

ALIA HVIVS REI DEMON STRATIO. 

Secat rurfus circulus circulum in pluribus pundis quam duobus, &<£. Qu«- 
*‘atur,pcr propofitionem primam huius , prioris deferipti circuli centrum, cum 
eo deinde tribus redis lineis triainterfedionum punda copulentur. Et quoniam 
intra circulum, pofteriorem fcilicet,acceptum eftpundum quoddam , a quo cum 
plures duabus ad illius cirtumferentiam redae egrediantur gquales: erit illud pun. 
dum, per procedentem propofitionem huius, eiufdem pofterioris circulicenmim, 
atep fic centrum duorum, mutuo fefe fecantium circulorum , id quod per propofi. 
tidnem quintam eftimpoflibile. Non igitur circulus circulum in pluribus pundis 
quam dytoljus fecat, quod demonftrari oportuit,, 


HVIVS 


uber terti V s. 

HVIVS AVTEM REI GEOMETRICA I I- 
guratxo talis eft. 



ppotasis IA, 

E«//^ohvkA9* iQttMfajVTVU «Mn'A&/i$£ s ,h9uAk^h odjTfynx u^fag** » 

t unTOH^'75«fle&'^" wfttdjyvvumwQ&oc jy w./kAto/tl'», wjirluj(nu/ct$ld> 

7T<fc&7VU 'ffv Kl/JtA (oy, 

propositio' XI. 

Si duo circuli fele mutuo intus tetigerint , atq; acceptafucrintcorum 
centra: ad eorum centra duda reda linea & eieda, in contadum ch> 
culorum cadit» 

Sint duo circuli, quot um unus alterum intus tangat , 8C quarrantur centra am- 
borumtdico, fi perline centra duda fuerit reda quadam linea, atq? coti nuata ulte- 
rius, hac in contadu circulorum cadere, id quodfacile ab abfurdo, ut fequitur > de- 
monftrari poteft.Reda a centro ad centrum circuli duda, quia hg c per centru ma- 
ioris circuli continuata, fubinde contra codufiottem, magis aetnagis a circulorum - 
contadureceditjcumabauthorenonfitdeterminatum, ex qua parte reda conti- 
nuari debeat, illa parte, tanquam fruftra inde produdurus lineam, pofthabita,con 
tinuationemredte per minoris circuli centrum inftituenda eft.Inftituatur ergofic, 
Qyod fi itafadum, non contingat in contadum cadere hanc redam, in alium cer 
te circumferentixlocum eam cadere necefld erit.Sitfane, & ducatur ab utriufcp cir 
culi centro ad eorum contadum reda linea, Et quoniam ex tribus redis lineis, una 

0 
quidem, quae a cefttris circulorum intercepta eft, duabus uero qua: a centris ad con 
tadum drculorutede dudg iunt,triangulum conftitutueft, cum omnis trianguli 
duo qualibet latera, ut iam ikpe demonftratum eft, tertio latere longiora fint:& in 
propofito triangulo intercepta a centris linea, 8C ea qua: a centro interioris ad con 
tadum duda eft , ut duo trianguli latera , reliquo tertio , eanimirum linea , qua: a 
centro exterioris egreditur atq} ad contadum duda eft, longiora erunt, Qiiare Ion 

Z giora 
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giora etiam ea qua; huic tertio lateri, ex definitione circuli , eft linea aqualis. Attj 
communi ab ina qualibus ablato, intercepta fcilicet a centris lineairemanentiu par 
tiumuna,a centro fcilicerinterioris ad contadum duda, reliqua, altera fcilicet, qug 
a centris per circulum continuata eftjongior. Sed quia illa , ex definitione circuli, 
huius parti atqualis eft: St partialis tandem fua totali linea longior erit, quodfieri 
nullo modo poteft.Si igitur per centra duorum circulorum , qua fefe mutuo intus 
tangunt, reda qug damlinea duda, atq? eieda fuerit, in circulorum contadum ea 
cadet, quod demonftrari oportuit. 

o fj-ota? hocv fcXiBf « 'jtffx/H/jiK Kot7fo» nS /aajov©' kvhA», uiv choffiV» 

Similiter etiam, Si extra paruum circulum centrum maioris circuli fuerit,abfujf 
ditatem offendemus. 



PROPOSITIO XII» 

Si duo circuli fefe tnutuo exterius tetigerintjad centra eorum applica' 
ta reda linea, per contadum tranfibit. 

Sint duo circuIi,quorum unus alterum extra tangat, Sd qugrantur centra amboi 
rum : dico, fi per hac centra duda fueritreda quadam linea , eam per circulorum 



contadum tranfire.Quodfihocfortenegetur, alio eam certe inclinare concedet 
dum erit. Sit fane , St ducatur ab utriufcj circuli centro ad eorum contadum reda 
' linea. Et quoniam qua ex centro ad circumferentiam ducuntur reda linea , futit, 
ex definitione circuli,inter fe aquales, eadem definitione bis ufurpata , aqualibu9 
item lineis aqualibus additis: dua a centris ad contadum duda reda linea, relf 
quis duabus, qua St ipfa a centris ad fuas Circumferentias dudg funt, redis lineis 
Se quales erunt, Ipfa igitur totali, quasi centro ad centrum duda eft, ut tertio diam 
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guli latere, breuiol'*!’ c l Ul . . contra propofitionem quanda in primo expofitam, 

qua dicitur, quod Omnis trianguli duo qualibet latera adamuffim fumpta,reli' 



quo tertio longiora fint. Si duo igitur circuli extra fefe mutuo tetigerint t ad centra 
eorum applicata reda linea, per contadum tranfibit. quod demonftrafle oportuit. 


nPOTASis ir. 

KuxA©- MvhXv Ol/Jt tj , llXVTi.il/T5} icdni 

.iRTS i^k^Jhtou, 

PROPOSITIO XIII. 

Circulus circulum non tangit in pluribus pundis uno,fiue intus fiue 
extra tangat. 

Defcribatur circulus, dico impoflibileefle alium deferibi poiTe circulum , qui 
deferiptum priorem uel intus, uel extra etiam, in pluribus pundis quam in uno 





tangat. Quod fi uideatur pofiibile,fit fanc: tangat autem huneprimo intus in duo- 
bus locis, & ducatur per centra circulorum reda quxdam linea: haec autem in 
utrancp partem continuata , cum ex propo- ' * * '«« 

fitione 1 1 huius, in circulorum cotadum ca 
dat,qu« ex definitione circuli,lineae fiint iti- * 




ttrfesqual®j” 1 ‘ 


oxmtcrcepta actntmportlont, lini raram addta ,ab alcm^ 
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hac eadem ablata , quae fic fiunt line£ inaequales , ex eadem circuli definitione , fe- 
cundo ufurpata, inter fe aquales eruntiid quod rationi minime eft confcntaneqm. 

Circulus igitur circulum intus tangens , uno 
tantum pundo hoc faciat necefle eft. Quan- 
tam ad fecuftdum. Efto quo d extra', circulus cir 
culum in duobus locis tangat,atcp duda a con- 
tadu in contadum reda quadam linea, cum 
haec,expropofitione z huius, intra utruncp cir- 
culum cadat, atc£ id fieri hic nullo modo poffif, 
propterea quod nullius circuli aliqua pars in 
altero fit: exterius circulus circulum in pluribus 
pundis uno non tanget. Et quia netp etiam in- 
teriu^utauditum eft. Circulus igitur circulum 
tangens , in uno tantum piindo hoc fiat necefi 
fe erit, 8 C non in pluribus, interius fiue exterius 
hoc accidat, quod demonftrati oportuit. 

I» POTAS 12 IA. 

E/t kuhAcd cu iGu oensv^ymy Sesto Tfl H^/Tgov. K«/ ou Ionii fastyiiii 

mi ktso Tfi K^rgot/* ioki «MhA.o/ 2 t itrijf* 



PROPOSITIO XIII I. 

In circulo aquales redae line» i aequaliter diftant a centro. Et aequale 
ter diftahtes a centro:aequales inter fe funt, 

Defcribatur circulus, in eo etiam redae quadam linea aequales ducantur. E i 
quia aequales:pro priore propofitionis parte dico , eas etiam aequaliter a centro di- 
flare . Quod fi reda in circulo duda in aquali a centro diftantia fuerint: di lineas 
has, ratione partis pofterioris,inter fe aquales efle conueniet. Qua quidem ambae 
propofitionispartcsficretineri poterunt. Coniungantur extremitates dudarum 




ctim circuli centro quatuor redis lineis. Et quoniam duo triangula defcripfa fi 
quorum anguli, quos ex una di eadem partein circumferentia habent, quia per 
propofitionem 8 primi, funt inter fe aquales, poftquam fuperaquales in circulo 
dudas lineas, a centro, per propofitionem 12 primi, perpendiculares dudafue- 
rint,cum illa per has , ex p ofteriore parte propofitionis 3 huius , aqualiterfeccn- 
tur: di ipfe perpendiculares tandem, ex 4 eiufdem primi, inter fe aquales eruntun 
quas deinde ha cadunt reda linea, ex 4 definitione huius , aqualiter a centro di- 
flabunt: quod eft primum, uel prior propofitionis pars. 

ALIA H V I V S PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO» 
Maneat eiufdem difpofitionis figura , nifi quod duse , ex una parte ab extremi- 
tatibus ad centrum d»dj , redg linea poffint omitti , prioris partis demonftratics 

«tiara 
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Ctiam Ite colligi poterit. Quoniam enim reda linea in circulo per centrum extenfa, 
redam lineam in circulo dudam aliam , qua non per centrum tranfit , ad angulos 
redos fecans,ipfam,ex pofteriore parte propofitionis tertia huiiis , bifariam fecat, 
haceadempartebisufurpata.&quiaetiamreda in circulo duda, ex hypothell 
funt inter fe aquales:qua de his in circulo dadis aqualibus lineis per perpendicu 
lares ab fcinduntur linee, inter fe aquales erunt. Sed funt etiam gquales inter fe, ex 
definitione circuli a centro duda linea, qua cum harum aqualium extremitati- 
bus coniunda funtiper penultimam igitur propofitionem primi, atqs illis duabus 
communibus notirijs,Qug uni funt aqualia, 8£c. 5 C item, Si ab aqualibus aqualia 
fubtrahantur,8£ reliqua, res tandem cocluditur.Lineas fcilicet ad illas a centro per- 
pendiculares, eo quod quadrata, inter fe g qualia habeat, e quales e(Te,id quod nunc 
cftaqualis ipfarum a centro diftantiaargumentu. Sed eftoiam, quantum ad par- 
tem pofteriore, quod redg dudg aqualiter a cen> . 
tro diftent: dico ipfas dudas inter fe aquales e fle» 
8£hac quidem demonftrafione. Cadant ad gqua- 
liter dudas a centro perpendiculares , coniunga- 
tur etiam alterutra urriufqj aqualiter diftantium 
extremitas cum centro circuli. Et quoniam per- 
pendiculares duda,ex definitione Linear 5 g qua 
liter a centro diftatium, inter fe funt aquales,cum 
ab aqualibus redis non poflint deferibi diuerfa 
quadrata: di harum aqualium redarum quadrata 
aqualia erunt. Iis igitur perpendicularium qua' 
dratis a fubtendentium redos, qug 8 C ipfg, ex de- 
finitione, inter fe equales funt, quadratis fubtradis: 3 d refidua quadrata, per 47 prl 
mi.inter fe aqualia eritntiatqj tandem fic etiam aqualium quadratoru latera gqua> 
lia. Sedquiautrunqjex % parte propofitionis 3 huius, redg dudaeftmedietas: 
& ipfadudeinterfeaqualescrtmt, quod eftfecundum. In circulo igitur aquales 
l eda linea, aqualiter, 8£ re. quod demonftrafle oportuit. 
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eundo proponitur, demohftratio. 

Cadant ad aqualiter dudas a centro perpendiculares, coniungatur etiam altem 
tra utriuf<$ aqualiter diftantium extremitas aim centro circuli. Et quoniam qug 
ex centro ad circumferentiam ducuntur redg lineg, inter fe aquales funt .'quadra- 
tum igitur unius quadrato alterius ex centro dudglinee, aquale erit. Rurius quo- 
niam utriufcp ex centro duda quadrato , duarum linearum quadrata, ex 47 primi 
aqualia funt: etiam qua ab illis duabus deferibuntur quadrata, harum duarum li- 
nearum quadratis, ex comuni illanoticia , Eidem aqualia 8 Cc. bis ufurpata aqua- 
lia erunt. Porro ab utroque aqualium illo quadrato quod a perpendiculari utro- 
feiqj defcribitur,fubtrado , cn ipfa perpediculares ( ut ex hypothefi 8 C deftiiitione 
quadam colligere licet)una alteri eqtialis fit,8£ refidua quadrata, ex communi qua 
dam noticia,inter fe aqualia erunt. Quare dC horum gqualium quadratorum late- 
ra, aqualia. At uero horum aqualium laterum , duplices funt, ex pofteriore parte 
propofitionis tertie huius, redg in circulo duda: St ipfa dude tandem ex illa c 5 - 
mimi noticia. Eiufdem duplida &c.inter ie aquales erunt. In drculo igitur aqua- 
les redg linea, aqualiter diftant a centro. Et aqualiter diftantes a centro , aquale* 
|nter fe funt. quod demonftrari oportuit. 

npoTAEis ii. 
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PROPOSITIO XV. 

In circulo 5 tongifIima quidem eft diameter. Aliarum uero,femperpro 
pinquiorcentro,remotiore longior eft. 

Sit circulus, fn eo etiam aliquot rede linea: duda:.Efto autem quod una haruni 
per circuli' cencrum,rel/qua:uerdutcunq?tranfeant;dico,per centrum tranfeumem 
ex dudis omnium longiflimam, aliarum ucro quamlibet centro propinquiorem, 
remotiore longiorem efle, Vtrifqj enim omnium prxter centrum dudar um exue# 



mitatibus , redis 1 ineis cum centro copulatis , prior propofitionis pars ex propofi 
riene 20 primi,una tamen reda iubinde pro duabus altjs fibi equalibus fumpta.de 
moftrabitur.Pofterior deinde ex 24 eiuide retineri poteft. quod indicafle oportuit, 
APPENDIX. 

Oportet autem, ut omnes reda: dude ex una diametri parte appareant,^ qui# 
dem ideo ut cognolcatur, qua: linea ex reliquis diametro uel centro propinquior, 
quae item ab eo remotior Iit, Quare fi una, ucl plures etiam ex altera diam etri parte 



confpiciantur reda: linee, in qua parte pauciores fuerint, eius linea: ad alteram paf 
tem traducende iitnt hocmodo. Continuentur inredum fingularum dudarum, 
quibus in altera parte aequales duccndg funt , perpendiculares ad fuarum ipfaruni 
longitudinem ultra centrum: deinde ab extremitatibus harum,tanquam redarum 
datarum, per ti primi, ad angulos redos lineae, ex utraqj parte ufep ad eircu fer en# 
tiam continuata: excitentur. Et quoniam hae fingule , redis in priori parte dudis, 
ex definitione Redarum in circulo arqualiter a centro diftantium , crquales funt, 
qua:q}'fug,a:quali nunc uel gqualibus pro gqualibus ufurpatis,demonftratiout 
prercnfla eft abfoluatur, 

" ' - ; • ppotaziS 
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PROPOSITIO XVI. 

Quae a diametri circuliextremitateadangulosredosducitur, extra 
ipfum circulum cadet. Et in locum, inter ipfam redam lineam & circum 
feYentiam , altera reda non cadet. Et (emicirculi quidem angulus , omni 
acuto redilineo angulo amplior eft.Reliquus autem,anguftior. 

Defcribatur circulus,ducatur in eo edam diameter, dico primum, fi qug linea ab 
alcerutra diametri extremitate adredos.excitetur angulos:extra circulum eam ca- 
dere oportere, neqj ex angulo, fub ipfa 8 C circffferentia comprehenfo, aliam redam 
educi pofle. Angulum prstereafemicirculi, qui fub 
diametro dC circumferentia continetur,omnium acu 
torum redilineorum maxiniu : qui uero fub circum- 
ferentia &C ad redos excitata, omnium acutorum mi 
nimuvn efle. Habet hscpropofitioquatuor partes, 
qu£ ordine fic demonftrari poffunt.ln ipfam circum 
ferendam, cum lit latitudinis expers omnis linea, ad 
redos excitata cadere non poteft, cadet ergo intra 
uel extra ipfam circumferendam. Quod fi intra cade 
re (umptft fuerit, mox, fi poflibile fit, ea duda, 5 >C ad 
circumferentiam uf® continuata , claufo item trian- 
gulo, extremitate huius ad redos duda: altera, reda quadam linea cum centro co- 
pulata.Et quoniam triangulum quod fic deicribitur ex definidonecirculi,iibiceIis‘ 
cfttduo igitur ipfius anguli quos ad bafim habet, inter fe squales erunt. Quia uero 
unus eoru eftredus, ratione duds ad redos angulos linea; : Sfalrerficredus er/C, 

• quod eft contra propofitione in primo 17, qua: dicit, Omnis trianguli duos angu- 
los, quomodocunt^fumptos, duobus redis minores efle. Vel contra corollarium 
propofitionis in primo 12, quod quidem dicit,Omnis trianguli non duos tantum, 
fed tres eius internos angulos , duobus redis aquales efle. Ab extremitate igitur 

diametri ad angulos re 
dos duda linea, intra 
circulum non cadet. Et 
quianeqj in ipfam etia 
circumferentiam, ut di- 
dum eft : extra circu- 
lum ergo,utuult propo 
fitio,eacadet,id quod 
primo erat demonftran 
dum. Quod uero inter 
dudam Sfcircumferen 
tiam cadere nulla alia poflit,impediuntpropofitio in primo 19 , atqj deinde circuli 
definitio. Alia enim quadam interpofita,fi ad ipiam deinde a centro, per 1 x primi, 
perpendicularis ducatur, cum redus in triangulo angulus utroqj reliquo amplior 
iit, ex propofitione etiam 19 primi, ampliori angulo longius latus fubtendatur:fta- 
tim ex definitione circuli, squali tamen pro squali linea fumpta, partialem iua to- 
tali linea longiorem efle, inferri potcftiquodeftimpoflibile.PatetitatJ id quod/e- 

eundo 
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eundo demonftrandum erat.Et quiahoc nunc conftat: angulum igitur illff, quem 
diameter S>C circumferentia contirient, omnium acutorum redilineorum maximu: 
reliquum deinde, lubcircuferentia QC ad redos angulos excitata comprehenfum 
minimum eflc,fcqui necclfe eft , cum alias fi ftatueretur unus angulus illo maior, 
alius deinde hoc reliquo minor: ex loco inter circumferentiam aten ad redos angu 
los dudam,cotra fecundam partem huius,alia reda educi pollet. Hoc autem cuni 
demonftratumfirelTeimpoflibile: quodigitur tertio 8C quarto propofitueft,iam 
demonftratum erit. Conftat ltacg tota propofitio,quod erat demonftrandum. 

POPIZhA. 

Ek.J '» TBTtoy <petv6^0l>,O7l H 7HC T XI/hA& - 77fp9 bf?8<X$ eas" UHgKS 

ccycH-ym Xtywfcmi t® kvkT^v. 'ora w8&k xuxAsw i[i ix.ovoi> 

'IUI (THU&O^ 

C 0 R O L L A R iV-M» 

Exhoclanemanifcftum eft. Quod a diametri circuli extremitatead 
redos angulos duda : ipfum circulum tangat. Et quod reda linea circu- 
lum in uno tantum pundo tangat* 

Ezri ^H7rip Quoniam redam lineam , duobus in circuli circumferentia pundis 
comprehenlam,intraipfumcadere,ex 2 propofitione huius oftenfum eft. quod 
admonuille oportuit. 

EPOTA SIS IZ. 

At vo 'T® JbS<py>2 t® Jb8yh-(&' iivuAjf, {cpcc^o^lw wd&cty 

liiwoLyccyb\)> 

propositio X VII. 

A dato pundo, dato circulo, contingentem redam lineam ducere. 

Sit pundum datuin,circulus item datus, atqj propofitu, a pundo ad circulum 
contingentem redam lineam ducere. Ipfum igitur pundum cum centro circuli, 
(quod quidem lcmpcr,ubi ignotum id fuerit, cx propofitioneprima huius inueni ' 
ri licet)per poftulatum primum, reda quadam linea coniungarur,atcp ubiha:cre- 
da circulum fecucrit,inde per n primi ad angulos redos linea excitetur. Pon o hac 

eadem reda , qua cum pudum 
datum 8C ccntru circuli iunda 
funt,loco lemidiametri fumpta 
cx dati circuli cetro alius deferi 
batur circulus, atep ubiis ad re- 
dos angulos dudam fecat,ex 
hoc pundo alia ad centrum re 
da linea ducatur, a Cuius inter- 
fedionc tandem cum Circulo 
dato , poftquam linea reda ad 
datum pundum duda fuerit, 
cum hajereda ea fit que maxi- 
me petitur propofitioni fatisfa 
dum erit, id quod hoc modo 
demoftrabitur. Quonia enim 
hac praeparatione duo triangu 
la deferiptafunt , quorum duo 
fateta unius duobus lateribus trianguli alterius, ex definitione circuli,bis ulurpata, 

aqualia 
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aequalia funt.angulum etiam inter aqualia Iatera,angulo equalem habent, cum u u 
delicet ille fit, qui ad centrum ponitur, bis fumpwsiexpropofitione igitur 4 primi, 

8 C reliquum tertium latus reliquo tertio lateri : anguli miuperreliquiangul/s teli* 
quistac totum triangulum toti triangulo squale erit. Quia autem unus angulus ex 
reliquis in triangulo uno, is nimiru quem ad redos duda, 6 C una dati circuli femi- 
diameter comprehendunt, eft redus: dC in altero qui huic, propter squalitate iiib- 
cenfarum,eft squalis, linea item ad redos dudam fecante, dC altera dati circuli 
femidiametroincluditur.rcdus angulus erit. Hoc igitur cum ita fit: fecanshsc,uc 
diximus,expriorepartecorollarij propofitionis ns huius, circulum datum tange- 
re dicitur. Etquiahsciecansapundo dato etiam egreditur: fadum igitur quod 
maxime uolebatpropofitio. A dato fciIicetpundo,dato circulo contingens reda 
linea duda eft. quod fieri oportuit. 

FPOTASIS iH. 

E<*p Kt/JtA2f icpK^fmtcl 7 is tv 8 &xjx.Tsb <fi -r klvjv iwi rlw k<plw Btifyd/frlljf tis 
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PROPO SITIO XV III* 

Si circulum tetigerit reda quaedam linea, a centro uero in conta* 
dum duda fuerit recla quaedam linea alia : duda,in contingente per- 
pendicularis erit. 

Defcribatur circulus, eum etiam tangens reda linea ducatur: dico tgitur.fi a cen 
tro ad pundum contadus reda quedam linea duda fuerit.quod haec reda ad con 
tingentem fit perpendicularis. Siucro non, ducatur per propofitionem 12 primi,» 
centro ad ipfam contingentem reda perpendicularis alia. Et quoniam perpendis 
cularis hsc, propter squalem 8 C eredum fitum, 
angulos cum contingente , squales inter 

fe facit, unde fic utercj? eorum, ex quadam defi- 
nitione, redus eft:ratione redi h uius,qui nimiru 
eft in triangulOjUtercjj exreliquis eiufdem trian- 
guli angulis, redo angulo minor erit. Quia uero 
ampliori angulo omnis trianguli, expropofitio' 
ne 19 primijlongius latus fubtenditur:ex defini- 
tione igitur circuli , squali tamen pro squali li- 
nea fumpta, partialis linea fua totalilongiOrerit, 
cum tamen contra Totalis , cxcomuni qua dant . 
noticia, linea fua partiali longior efie debeat. Qtiareprster contadum a centro in 
contin^etem duda, ad ipfam perpendicularis non erit. O/toiaf Si SvfopSu oti «M» 
t It -cshluj 7S reliqua. Simili quoqj ratione oftenditur, quod nulla etiam alia, prs- 
ter eam.qus a centro ad contadum tendit, ad contingentem perpendicularis efle 
poffit. Qttare hsc ipla qus a centro ad conta dum ducitur reda linea, in cotingen 
tem perpendicularis erit. Si igitur circulum tetigeritreda qusdam linea , a centro 
uero in contadum duda fuerit reda quedam linea alia: duda, in contingente per- • 
pendicularis erit. quod demonftrafle oportuit. 

PPOTASIX 10. 

E«p kvti 7 i.it \<p£nfHT0u 71 9 id$&K,ocx> A cufiyg n iQemJo/iyiii ofBks yca* 

vixs tvB&x y^aniiH x^By' ulR ^ %soui > Jop t* Jtt/xAzf. 

PROPOSITIO XIX. 

Si circulum tetigeritreda quaedam linea,a concadu uero ipfi tangenti 
ad angulos redos reda linea duda fuericierit in duda centrum circuli. 

A a Defcribatuif 
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Defcribatur circulus, eum etiam tangens linea refla ducatur: dico, fi a cOntafltr,' 
tanquam a punflo in contingente dato, per i » primi, ad reflos angulos linea per 
circulum dufla fu erit, in ea centrum circuli e fle. 
Qyod finon, erit id neceflario extra eam ali- 
bi. Eo igitur alibi conftituto atqj lignato , inde 
etiam refla quadam linea ad punflum conta- 
flus dufla, cum hsc, perprsmiflam 13, ad coit 
tingentem perpendicularis exiftat: angulus mi 
nor maiori, uel partialis foo totali , ex definitio- 
ne, qua omnes reflos squales inter fc efle intei 
ligitur, ecqualis erit: quod eft impolfibile. Pun- 
flum igitur extra perpendicularem alibi confti 
tutum, centrum circuli non erit: in ipia ergo con 
tingentis per circulum dufla perpendiculari id 
£{fc necefle cft. S 1 circulum igiturreflaqucdamlinea tetigerit,a contafluuero &Cc, 
quod demonftrafle oportuit. 

ppotasis K. 
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otxp liai cwtIw &tx<ny \yodcny ou yaivieu* 

PROPOSITIO XX, 

I11 circulo , ejui ad centrum angulus , duplus eft eius qui ad circumfer 
rentiam , quando eandem circumferentiam bafim habuerint ipfi anguli. 

Defcribatur circulus , in eo etiam duo ponantur anguli , unus quidem ad cen- 
trum, alter ucio ad circumferentiam, fic ut ambos unus QC idem circumferentia: 
arcus fubtendat:dico, ad centrum pofitum angulum, duplum efle cius , qui ad cir- 
cumferentiam ponitur. Huius propofitionis figuratio quia tripliciter uariaripo- 
tcfl, triplici etiam dcmonftrationc hic opus erit. Aut enim ad ccntru anguli alteru 
latus anguli in circufcreniia alteri lateri coniungetur,aut non. Si primum, cum ex 


definitione circuli a centro ad circumferentiam exeuntes lirtere , inter (e squales 
lintjiinde fic triangulum ifofcclesapparcat.quianguli, ex priore parte propofnio,. 
nis s primi, funt inter (e squales, hi fimul fumpri,adutruncp gqualium dupli erunt. 
Sed quia his fimul , ut duobus internis 8£ oppofitis trianguli angulis , squalis eft, 
cx propofitionc 32. primi, angulus ad centrum pofitus , ut eiufdcm trianguli angu- 
lus externus : &C adutrunq? squalium idem externus , ad ecntruhi pofitus angulus 
duplus erit, quod oftendifle oportuit. Sed cfto iam quod ho coniungantur latera: 
quiauero tum accidit , quod unum latus unius, latus unu alterius anguli fecef, aut 
Iionfecet,Sifecct, diametro ab angulo qui cft ad circumferentiam per centrum du 

fla, cqra 
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da, cum tam totalis quam etiam partialis ad centrum externus trianguli angulus, 
per eafde propofitiones primi bis ufurpatas , fuo interno oppofito angulo dup! us 
iit, partialibus ab ipfis totalibus fubtradis, cum hi illi eodem modo (efe habeat: 

refidui anguli, unus ad alterum, circa centrum qui- 
dem ad eum qui eft ad circumferentiam duplus e: it» 
Quodfiunu unius, unum latus alterius anguli non 
fecet, ducatur ab angulo qui eft: ad circumferentiam,' 
per angulum ad centrum reda quaedam linea, & dc- 
monftratio (partialibus tamen utriufqj anguli fimul 
fumptis)ut modo fuccedet, angulum fcilicetadcen- 
trum eius, qui eft ad circumferentiam , duplum clTe. 
Angulus igitur quiad centrum in circulo ponitur, 
duplus eft eius qui ad circumferentiam, qualitercun 
queianehi,modo una &C eadem circumferentia fub- 
tcnduntur,defcripti fuerint, quod demonftrafle oportuit. 

nPOTAZlS KA. 

E//J«/kA@, ni yv rxS cwnS TiJ.Hix.ccn ycoviau, mei UlftHhcus.&oty. 

PROPOSITIO XXI. 

In circulo,qmfneodem iegmento funt anguli,cequales inter fc funt. 

Deicribatur circulus , in eo etiam aliquot fu- 
per uno QC eodem fegmento anguli: dico, illos an 
gulos inter featquales efle. Quod quidem, duefi/s 
a fegmenti terminis ad centrum duabus redis li- 
neis , per praecedentem 20 8 C communem illam 
noticiam. Qua: eiufdem dimidia,tequaliainterie 
fu nt ,manifeftum fiet, 


p pota sis, KB. 

Twy $ 'fis kuxAsis 'tvT^K.Tfhvagtjiy , ni fcsryvocbT/oy yui/icci, Jlvcriy cf dotis 
icnct &<riy. 

PROPOSITIO XXII. 

Quadrila ter orum in circulis anguli, quies oppofito, duobus redis 
funt aequales, 

Dcfcribatur circulus , in eo etiam quadrilaterum qualecuncp, squalium uelin- 
equalium laterum:dico, angulos quofqi oppofi 
tos duobus redis equales efle. Ducantur in qua 
drilatero due diametri.Et quoniam omnis trian 
guli tres anguli interiores, ex corollario propo- 
fitionis }2 primi,duobusredisa:qualesfunt.Et 
rurfus, quoniam etiam aquales inter fe funt, ex 
prarmifla 21, quiineodem fegmento funt an- 
guli , eo quod prius dicitur , femel: altero ucro, 
bis u(urpato,bis iniuper angulo pro equali alio 
fumpto: quantum ad duos oppofitos inqua- 
drilatero angulos ratione oppofitionis unius, • 
propofitioniiatisfadum erit, Porro eodeordine,demonftrationcproalijsduobi s 

A a z oppofitis 
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oppofitfs in quadrilatero angulis inftituta,quod &C illi duobus rccflis angulis ecqua 
Ies fint, manifefte patebit. Quadrilaterorum igitur in circulis anguli, qui ex oppo- 
fito, duobus retfhsfunt ecquales, quod demonftrafle oportuit. 

PPOTASIS K r. 

E nri<p) crijtf) ivQticcSycfiuo Tiu.Hp.cavc jci/jcA opoioc vgx ut/icnv,ov crvsrzBHffW* 

TUJ. i TBl 7K OUJTK pkf H. 

PROPOSITIO XXIII.* 

Super eadem redta linea, duailedhonescirculorum fimiles StinxquA* 
les ,non conftituentur ad eafdern partes. 

Defcribatur circuli fedlio:dico>quod fuper eius redla impofTibilc fit, aliam, de- 
feripree fimilem 6C inecqualem,ad eandem etiam partem, polle coftitui fccfiionem. 
Quod fi uideatur hoc pofle fieri, conftituaturiane fuper hac recflalin ea fedlio alia, 
ut quae pofitee fimilisfit 8C inaequalis, ad 
illam eandem etiam partem, &extenda- 
tur,per primum poftulatum primi,recta 
queedam linea, ab una redia: extremitate 
per arcus utriufqj fedionis tranfiens , atqj 
ubi hac fedtionum arcus fecuerit, ijide 
etiam , per poftulatum eiufdem primife- 
eundum, redi a linee ad alteram redi x ex* 
tremitatem ducantur. Et quoniam fecftio 
nes funt,ex hypothefi adueiTarij, inaqua 
les,atcjj etiam fimiles, cum fimilitudofe- 
tflionu circuli ab arqualitate angulorum, 
quos illa: fecfliones fiifcipiunt,definiatur:anguliilli quos fecundo dudfte cum pri- 
mainfecflionecomprehendimt,externus & internus oppolicus unius trianguli, 
inter ie equales crunt.Scd quia non funt,ut quidem hocpropofitio in primo 1 6 te* 
ftatur , neqj fcdlioncs etiam, ut ponitur , inter fe inaequales QC fimiles erunt. Super 
eadem igitur rcdla linea, dua: fedliones circulorum fimiles 8i inarquales, non con- 
ftiruentur ad eafdern partes. quod demonftralfe oportuit. 





APPENJ3 IX. 

Potcft etiam figura huius propofitkv 
n is deferibi, ut fuper iedlionibus conilis 
tutorum angulorum uterqj fua propria 
latera habeat, utqj latera unius ab alte-. 
riusfcdionislaterib.incIudantur.Qiiod 
fi ad hunc modii figura deferipta fuerit, 
tum quia angulus interioris angulo fe- 
dlionis exterioris,per propofitionem 21 
primi, maior eft, deferipti igiturarcus fi- 
miles non erunt,id quod cft contra pro* 
fitionis hypothefim. 

Item licet uterqj angulorum (ua propria latera 
habeat, accidit tamen aliquando, ut unum latus 
unius,unum alterius fedlionis latus fecct.Quod fi 
fic,tum propter demonftrationcm faciliorem, ab 
intcriedlione arcus interioris , lateris unius an- 
guli iecflionis exterioris alia ad extremitatem re- 
linea recfladucenda eft.Et quoniam in eodem 
fegmento anguli, ex propofitione 2 » huius, inter 
• fefunt 
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fefunt aquales, cum unus eorum alio quodam alterius fegmentf angulo , ut 'exter* 
nus fuo interno, ex propdfitione 16 primi , maior fit : 8 C alter , propter aqualita* 
tem,eodem maior eritinon aquales igitur anguli, necp etia fimiles fediones, quod 
eft contra hypothefim. Super eadem igitur retia linea, dua fediones circulorum 
fimiles 3 i inaquales, no conftituetur, ad eafde partes, quod demoftrari oportuit. 
P POTAS 12 KA. 

~Xot \ tsi 'io-toy ofioict kukAco^W «MnAsis 

PROPOSITIO XXIII 1. 

Super aequalibus redis lineis fimiles circulorum fediones , aequales 
Inter fe funt. 

Sint duae uel plures redae linea: aequales , fuper rjs etiam fimiles circulorum fc* 

dio nes coftituta idico, 
illas iediones inter fe e* 
quales efle. Efi: huius 
propofitionis demon* 
ftratio pracedens ij. Nam congruente uel fuperpofita una icdionealteri, cum 
earum reda:, ex hypothefi, fint inter fe aequales, una extremitate unius fuper 
una fedionis alterius pofita , 8£in alteram huius altera extremitas illius coincidet, 
quare fic QC arcus fedionum coincidere oportet . alias feaueretur , Similes &C ina* 
quales circulorum fcdiones fuper una eadem 
reda deferibi poife , quod eft contra pro pofitio* 
nem pnecedentem. Coincidunt ergo,acpropte- 
rea aquales etiam inter fe , ex communi quadam 
notitia, qug in primo his uerbis expolita eft,Qtrg 
congruunt, 8£ reliqua. 

DEMONSTRATIO ALIA. 

Superponatur una fedio alteri, itaut unius extremitas una fuper alterius fedio* 


nis unam extremitatem ac reda fuper redam colIocetur.Et quoniam gquales funt 
ipfie reda:altera extremitas unius cum altera alterius fedionis extremitatecoinc* 
det:atqj hinc linea lineae congruit. Quod fi fedio 
fedioni cogruat : eas inter fe aequales efie,utuult 
propofitio,exnoticia quadam communi conclu 
ditur, Siigitur QCc a. Efto autem quod non con- 
gruant fedionesbafibus congruentibus, fed dif- 
ferant, atep in diuerfa loca cadant. Quoniam enim circulus , ut uult propofitio io 
huius, in pluribus pundis qua'm duobus circulum alium non fecat, cum hicin tri- 
bus pundis fiat circulorum fedio , propofitioni citata contrarium fieri apparet, 
quodnon conceditur. Quare congruente liftea linea, no poteftnon fedioni quo* 
que fedio congruere. Super aqualibus igitur redis fimiles circulorum fcdiones 
conftitutaiSC ipfa fediones inter fe aquales erunt, quod demonftrafle oportuit, 

, / PP0TA2IS KE. 
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PROPOSITIO XXV. 

Circuli fedione data,defcnbere circulum cuius eft fedio. 

Sit fedio circuli data , atq; propofitum,circulum eius dcfcriberc.hoc eft, fedio# 
nem hanc, ut circulus tande iit, perficere S£ complere. Diuidatur igitur reda, iitper 
quam eft confticuta fedio, per propofitionem io primi,bifariam,atcp a puncto di# 
uifionis huius ad angulos redos linea excite# 
tur , ad arcum ufque , fi <C ultra etiam lineam re# 
dam, quantum nimirum neceflarium fuerit, 
eam prolongando. Erit autem in ea ad redos 
duda linea, ut teftatur corollarium propofitio 
nis prima: huius, centrum circuli. Duda igitur 
ab hui js itfsefySaf duda: d>C arcus interfeciio- 
neadangulum fedion/s alterutrum reda qua 
dam linea , fi ad hanc anguli inter fe a: quales 
f!nt,rjbi haec eadem ifiit ofiit duda redam arcus fecat , ibi centrum circuli: ipfam 
uero fedionem, Semicirculum efle pronuncies.Eo igitur ex hoc pundo circini of- 
ficio complero,nona propofitione huius adiuuante,propofitionifatisfadum erit. 
Quod fi didi anguli fuerint inter fe inarquales , angulo ei qui fub reda hac, atq? ea 
iuper qua eftconftituta iedio,coprehenditur,per 25 primi, ut alteri angulo aqua# 




fis fiat, reda: cuiufdam line* dudu fuccurrendum erit. Quo fado , ubi harcadre# 
dosdudam tetigcriqcentrum circuli ibi efle pronuciabis. id quod fi c demon ff ra- 
ri poteft. Ducatur cx hoc pundo ad altera arcus extremitate reda quedam linea. 
Et quoniam liare, & alia* dua*,qua:ex hoc eodem pundo ad circumferentiam coi 
currunt redarlinete, ex propofitionibus 6 8 C 4 primi aequales inter fe fupt': od 
tandem id pundum, dequo iam agitur, cius, cuius eft data iedio, circuli centri m 
fir.ex propofitione 9 huius manifeftum crit.Eo igiturnunc fecundum uniusarqua. 
fium linearum inreruallum , per j poftulatum primi, inde deferipto, cum peri cli- 
quarum etiam arqualium extremitates tranfeat,propofito fatisfadum erit. Circu- 
li igitur icdioni datae, circulus ipie deferiptus a tqi copletus eft: quod fieri oportuit, 
EST ET ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMON STR ATIO. 

In data fcdione, cuius circulus compleri debet.ducanturdua: reda; lineae. Vel, 



dis lineis copulentur,8i erunt, ut fupra,duae in fedione red £ lineae dudar.Haitnn 


nunc 
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nuncutratp bifariam diuifa,apundo dm/fioms utriufqjad ahgufosredoslinea, 
perpropoiitionem n primi excitetur, ubi tandem haiduteadredos dudgiefe mu 
tuo iecanc,ibi per corollarium prima huius, bis ufurpa tum, circuli, qui fedione da- 
tam lita deferiprione comprehendic, centrum eflepronunciabitur. 

Qliod fi ad redos dutfiafefe mutuo non fecuerint , id quod aliquando , ubi in 
circulo duefia reda: linea; parallelg funt, accidere poterit, quia tum ad redos dude 
coincidunt, atcpfimul ana reda linea funt, ea bifariamdiuidenda, perpundum 
deinde hoc, centrum quaefiti circuli exprimendum erit. 



APPEND IX', 

Vtuntur hac pt opofitione, qui ccntru trium pandorum, cum opus fit, quarrC- 
fe, hoc eft circulum, per data tria pundatranfeimcem,defcribcrefolent. Nam cum 
circulus per data punda tranfire debeat, fedionem quandam circuliperpunda 
data occulte dudam fibi imaginantur.Quod deinde ex tribus illispundis (uno ta 



mcnbis rcpdito)tanquam ex tribus centris, officio circini, ultra medietatem ipa- 
cij per quod arcus deferibi debet, femper extenfi , quatuor circulorum arcus deferi 
bant, ita ut femper bini & bini fefe mutuo fecent, perpunda tandem interfedio- 
num duas redas uerius unam 8 C eandem partem ducat, nihil certe aliud eft, quam 
dida punda duabus redis coniungere,a media deinde harum , ad angulos rcdos 
lineas excitare. Id quod cuilibet.propofitione 1 1 primi altius intuenti,peripicuum 
erit^Atqj huius hoc loco Ledorem admonere uoluimus, 

SEQ.VITVR HVIVS TRACTATIONIS PRO CEN/ 
tro trium pundorum inueniendo figura 
geometrica alia, 


PP0TA2JS 
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t lytis u tai>i% KukA$j ?, cti 'l(gu y(oviouwj\ 'lo-tey Tr£b.<pf§<l<$i/ 

7I&2TDIS KijV7£01S,ipCVTt 7T&5 TOUS 7H$l QtylioUS 0 U01 fcjiiHMioU. 

PROPOSITIO XXVI. 

In aequalibus circulis, aequales anguli in aequalibus cfrcwfercntfjs fub> 
tenduntur,liue ad centra.feu ad circumferentias dcdudti fuerint. 

Dcfcribantur c quales circuli, quod nimirum una circini expanfione fieri debet, 
in ij s etiam, tam ad centra quam ad /pfas circumferentias , squales anguli , in uno 
quidem primoad placitu illis defcriptis.in altero ucro uel alijs , fi plures quam duo 
circuli fuerint, uno cuiufcp anguli latere dutflo, per propofitionem in primo jj de. 
feribendi funt:dico igitur, quod illi anguli, tam ad centra quam ad circumferentias 
politi, fubtenfos arcus squales habeant. Quonia enim angulus ad centrum unius 
eft’squalis,ex hypothefi, angulo, fimiliter ad centrum polito, circuli alterius, & mr 
fus quoniam a centris ad circumferentias lines redis ducfls, propter squales « 



hypothefi circulos,inter fe squales funt,in lingulis tertio latere dutfio : & b se ter. 

tia latera 
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tia latera perpropofit/onem 4 primi, circumferent/g deinde uel circulorum feflio 
nes,propterea qu6dangulos,exhypothefi, inter ie aquales iufcipiani, per defini» 
tionem fimilium iecfiioilum, 8 C propofitionem 24 huius, inter /e aequales erunt. 
Subtractis igitur nunc squalibus arcubus ab squalibus circulis.cum 8 C refidui ar» 
cus. a quibus frilicet squales in squalibus circulis anguli fub tenduntur , ex com» 
muni quadam not/cia inter fe squales fint , propofitioni fatisfactum erit. Aequa- 
les igitur anguli in squalibus circulis, ab squalibus circumferentijs fubtenduntur, 
fiue ad centra.ieu ad circumferentias deducti fuerint. quod demonftrafle oportuit, 
nPOTASIE KZ. 

E// y'15 'IfTdlS XUKA9C5, XI tm ’lo-(ey fii&HHVlCUyitil/lcU, ’I(gU kM-H' 

'heas Qc tPtVTc 7I&2 TDtS V.^^012 , iCUl Tc 7&>S '7VUQ &Ctf 

fcJ&HMlOU. 

PROPOSITIO XXVI I. 

In squalibus circulis,qui fuper squales circumferentias deducuntur 
anguli, squales inter fefunt,(iue ad centra ,feu ad circumferentias de» 
ducti fuerint. 

Defcribantursquales circul/,ponantur etiam lritjs fuper squales circumferen- 
tias anguli: dico igitur, quod illi anguli, tam ad centra quam ad circumferentias po 
fiti, inter ic squales fint. Quoniam enim qui ad centra ponuntur anguli , iunt aut 



interfesquaIes,autnon. Si squales : & quiad circumferentias ponuntur anguli, 
cum hi, ex propofitione 20 huius,fint ad centrum pofitisd/midia,interfesquaIes 
erunt, quod eit propofitum. Qyod fi fuerint in*quales,fuccurratur uni ex his, per 
2 $ primi, fiue maiori fiue minori angulo, ut alteri squalis fiat, quo fa<fio,& illorum 
aqualium angulorum circumferentis uel arcus fubtendentes, per prsmiflam, in- 



ter fe squales erunt, Sed quia uni illorum aequalis etiam eft, exhypothefi , mutati 

Bb anguli 
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anguli fubtendcns. per hanc igitur communem noticiam, Qus eidem fimtxqua> 
lia dC rcli. infertur tandem , partialem totali fubtendenti circumferentis squalem 
• cflc,quod eft impoflibile. insquales igitur non iunt ad centrum pofiti anguli, fed 
squales.Et quia squales: etiam ad circumferentias pofiti cum fint horum dimidtf» 
utditfhim eft, inter fe squales erunt. Aequales igitur circumferentis uel arcus, in 
squalibus circulis,squales angulos fubtcndunt,fiue ad centrum, fiue ad circumfe 
rentiaspofiti fuerint, quod dcmonftrafle oportuit. 

nPOTAZII KH. 

Ep rols toni s HWA 9is oii iQu wBetcci ixas tts « fM' 

fana tiJ iAdifoi/x 7H iAktJoi/i. 

PROPOSITIO XXVIII. 

In squalibus circulis, arquales retfbe l/nee,xquales circumferentias au 
erunt,maiorem quidem maiori,minorem uero minori, 

Defcribantur squales circuli,in ijs etiam squales reds ducantur : dico igitur, 
per illas recftas squales etiam in circulis auferri circumferentias , maiorem fcilicet 
maiori, bC minorem circumfercntisminori. Nam ductis ab extrcmitatibusreda- 
rum ad centra redis lineis, cu circuli ex hy pothefi fint inter fc squales , bC lis red s 




dudsex definitione squalium circulorum, inter fc squales erunt. Quare fifangti 
li ad centrum pofiti per propofitionem s primi, squales, arcpinfuperarcus uel cir- 
cumferentis, qus hos squales angulos fubtcndunt,per z 6 huius, squale. ,quod 
cft unum. Porro quia circuli cx hypothcfi funt squales, ab his igitur fi squales cir- 
cumferentis ablatg fuerint, 8 ^ qug relinquuntur circumferende, ex communi qua- 
dam norida, inter fc squales erunt.In circulis igitur squalibus, squales recflplineg 
squales circumferentias auferunt, maiorem quidem maiori,minorem uero mino- 
11. quod demonflrafie oportuit. 

PPOTASIS Ke. 

Hf Tts tonis ut 'nfots,\mo tks tdxs 71 ?fo.<p6$i}xs it 'su wS&cti 'iatTiwienp. 

PROPOSITIO XXIX. 

In squalibus circulis , fub aequalibus circumferentrjs aequales redae 
in es fubtenduntur. 

Vtprscedens 23 , per squales redas in squalibus circulis dudas, squales dr 
cumferentias auferri afteduficquoq; hsc uicefima nona , ubi in squalibus circulis 
per lineas quafdam redas, squales circuferentie ablats fuerint, illas redas squa- 
les efie infert; Defcribantur igitur squales circuli,inijscriam squales fumantur 
<qrcumferen,tis : dico igitur,'& illarum squalium circumferentiarum reds fob- 
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tenfs inter fe ecquales fint. Ducantur ab extremitatibus fubtertfarum a d centra re- 
dslines. Et quoniam hs reda: duds, propter squalitatem circulorum ex hy> 



pothefi , ex definitione prima huius , inter fe squalesfunt, anguli infuper ad cen- 
tra, fab illis squalibus ductis comprehcnii ex 27 huius,squales:& linee his squa- 
libus angulis fubtenfs,qus etiam fub circumferentijs squalibus iubtcndunmr, 
perpropofitionem 4 primi, inter fe squales erunt. In circulis igitur squalibus, 
fub squalibus circumferentijs squales reds lines iubtenduntur. quoddemon- 
ftrafie oportuit, 

PPOTASlt A. 

Tlw cfbdeimiJ , dli^cc Ttuv&p. 

propositio xxx. 

Datam circumferentiam,bifariam fccare. 

Sit circumferentia data , atep propofitum eam bifariam fecarc. Dats igitur cir> 
cufcrentis extremitates reda quadam linea coniungantur , hac deinde reda bifa' 
riam diuifa , a pundo diuifionis adredos angulos linea uerfus circumferentiam 
excitetur: &C erit hsc,ipfa qus circumferentiam bifariam fecabit, quod fic demon- 



ftratur. Ducantur a fediOnis pundo in circumferentia ad eius extremitates dus 
Tede linee. Et quonia hs dus redp,cxpropofitione 4 primi,inter ie equales funt, 
fidrurfus quoniam in circulis squalibus squales reds lines, per propofirionem 
as huius, circumferentias squales auferunt, maiorem maiori,&f minorem minori: 
cum quod de circulis squalibtrs , illud ipfum etiam de uno eodem dici pofle £C 
uerum c(Te coftet, dcmonftratio abfoluta erit. Data igitur circumferentia bifariam 
diuifa eft. quod fecifle oportuit. 

riPOTASlS AA. 

Ep ju/kTusm $ IsS ' h fiiKViOuaj ycovi 'cr 'o$Bh ( fei p, n di ^ [xu^ovi t/xh- 

ficm ' iAcJifcv/j offig . h di y/ Isfi tA«7^w • offis. Kox vn , h pft/ 

/j.&ffi©-' T/rn'/r«T(^ yffict , 'offis , h di 

f©' yosvtct , iAtxifcop offis, 
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PROPOSITIO XXXI. 

In circulo, angulus qui in femicirculo eftrredus eft,qui uero in maiori 
fegmento:minor redo, qui autem in minori Tegmento: maior eft redo. 
Et infuper, angulus maioris legmeti:redo quidem maior, minoris uero 
(egm enti angulus: minor eft redo. 

Habethsc propofitio quinq; partes, puta quod in femicirculo angulus: redus 
fit, in maiori Tegmento quam eft fcmicirculus:minor redo, inminoriautenvmaior 
redo. Prsterea Tegmentorum angulos , femicirculo quidem maioristredo mino' 
rem , quod uero eft Tegmentum femicirculo minus : eius angulum redo maiorem 
cfle oporteat. Hsc nuc lingula ordine ficdemoftrari poliunt. Defcribatur circulus 
cum Tua diametro , ducatur etiam a diametri extremitatibus ad pundum aliquod, 
in circumferentia ubiuis ftim ptum, dux red j 1 i. 
neerdico, has duas redas angulum redum con 
tinere. quod quidem, fi altera dudarum ultra 
circumferentiam fecundum continuationem 
in redum eieda,cx hoc ipfo angulo deindere- 
da qusdam linea ad centrum duda fuerit, fic 
demonftrari poterit. Quoniam enim totalisin 
circulo trianguli unum latus ulterius produ. 
dum eft : externus qui fic deferibitur angulus, 
duob. internis oppofitis.ex propofitione 32 pri 
mi equalis erit, Sed quia his internis,ex defini, 
tione circuli 5 C priore parte propofitionis quin 
| rp primi, bis ufurpatis, squalis etiam eftangu. 

us,qucm duc in femicirculo rede linee indudunr:eidcm igitur in fcmicirculoan. 
gulo didus externus equalis erit. quare,ex definitione 10 primi, uterCjj redus, In 
icmicircuIoigiturangulus,rcduscfi.quoddemonflraflcoportuit. 

POTEST HOC IDEM ETIAM ALITER DEMONSTRARI 
in hunc modum. 

Duda ab angulo in femicirculo ad centrum rcdalinea, cum partialium an. 

gulorum uterque, uni totalis trianguliangulo, 
cx definitione circuli 8d priore parte propofi. 
tionis quinta: primi, fit arqualis, atqj hac ratio, 
ne &C communi illa noticia,Si pqualibus aqua 
lia adfjciantur, &fc. idem totalis duobus intri. 
angulo reliquis squalis : utrunque squalium, 
rcipedu totalis trianguli, cx corollario piopo. 
fitionis 32 primi, duorum redorum medietas, 
atqj tandem utrunque per fe uni redo aqualis 
erit, id quod demonftrafle oportuit, 

AMn 'ocssoAilis cfEluiew nS KfiiwxKtca ycovictpi 
A lia demonftratio iftius quod in propofitione dicitur, Argu. 

Ium in femicirculo redum efle. 

Cum ex propofitione 32 primi, Omnis trianguliuno latere ulteriusprodudo, 
externus angulus duobus internis oppofitis pqualis fit,cumqj etia ex priore par re 

propofi. 
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propofitionis ; primi, ifofceliu triangulorfi qui ad bafim funt anguli inter fe squa- 
les fint,hac 8 C illa bis ufur.pata:qui ad centru funt anguli.utercp ad alterius triangu- 
li angui, uin circumferentia exiftentem,duplus erit. Sed quia ad centrum pofiti an- 
guli, ex propofitione i$ primi, duobus redis funt squales: eorum medietas igitur, 
ut eftinfemicirculoangulu^duorumredorummcdietatijhocefluniredo, squa- 
lis erit, Hinc colligitur 

^ POPilHA. 

Eu Sh f>{ms Qcu/fyoy, 07 i tcu/T^iywv h /lia ymx J\vr}y”<m « * opHA tfki. 
AixYHSurns intime l^ysTcas cu/ttxcs ivlui &v. Ctvc/kH cu i<l>t§ysycuuiccl 
iQu tooi/i * opCoti &<n/>> 

COROUARIVM. 

Ex hoc fane manifeftum. Quando trianguli unus angulus duobus, re- 
liquis fcilicet. Ecqualis fueritiillumredlumefle. 

Propterea quod ille deinceps fe habens, eiidem duobus reliquis squalis fit. 
Quando autem deinceps fe habentes, anguli squales fuerintiredi erunt ambo. 

Nunc quantum ad fecundam ac tertiam propofitionis partem. 

Deicribatur circulus,ducatur in eo etiam reda qusdam linea, non per centrum 
tranfiens,pundo deinde in utriufquefegmcnti circumferentia fiimpto, ad utrunqj 
eorum dusab extrcmitatibusdudsreds ducanturlines:dicoigitur, eum angu- 
lum qui eft in maiori fegmento, redo minorenrillum uero qui eft in fegmento mi- 
nori , redo maiorem eile. Ducatur in circulo diameter, quomodocunq;,ad huius 




extremitates deinde ab angulo, qui quod talis fit qualis proponitur , demonfirari 
debet, dusrede linee, uel una tantum fi fuffecerit. Et quoniam angulus in femicir- 
culo , per primam partem propofitionis huius , redus eft, cum angulus qui eft in 
maiori fegmento, fit redi anguli pars , contra uer d , anguli illius qui eft in minori 
fegmento, ipfcangulus redus pars:qui igitur in maiori fegmeto fuerit angulus, ut 
pars, redo minor, in minori uero, ut totum, redo angulo maior erit. V el, probato 
uno, quod aut in fegmento maiori angulus, redo minor fit: aut alter, redo maior, 
cu Omnis quadrilateri,in circulo defcripti,anguli ex oppofito, per propofitionem 
21 huius, duobus fint redis squales:ftatim tandem dC alterum inferri po teft. Quar 
to igitur iam,quod in propofitione dicitur,angulum maioris fegmenti.rcd o maio 
rem:acultimotandem,minorisfegmenti,redo minorem efle, ficdemonftretur, 
Defcripto circulo, in eo etiam prster centrum reda quadam linea duda:dico,&fc. 
Ducatur in rirculo diameter fic,ut cius una extremitas uni duds extremi ta ti eopu 
letur,altera deinde duds cum altera extremitate diametrireda quadam alia iun- 

B i d» 
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dia^bihseceademreda ultra circumferentiam cotmuata fuerit, demonftrationis 
figura parata erit. Et quoniam maioris feg- 
menti angulus , Ut apparet , eo angulo qui 
ex prima parte propolitionis huius, redus 
eft , maior exiftit , angulorum porro in hac 
figura deinceps fchabentiu uterqj,ex corol 
lario pra:millo redus eft: qui igitur maioris 
fegmenti eft angulus , ut totum , redo ma- 
ior: contra, qui minoris, ut pars , angulo re- 
do minor erit. In circulo igitur qui qui- 
dem, Qc reliqua, quod demonftrafle opor- 
tuit, 


P P OT A 2 I S AB, 

ki/kA# XqxxnfuTcu ns wdeioc, <bf> <& ocpyg hai *r xuuAs/; Tig 
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PROPOSITIO XXXII. 

Si circulum tetigerit reda quaedam linea,a contadu uero extendatu* 
quardam reda linea circulum fecans:anguli quos facit ad contingentem» 
ecquales erunt fjs, qui alternatim in circuli Tegmentis confidunt, angulis; 

Defcribatur circulus , ducantur etiam dure rctftarlinere, quarum una circulum 
tangat, altera uero a pundocontadus, per circulum uanliens,curnfecct:8£eritcir 
culus per fccantem quidem in duo fegmenta diuifus. Statuatur nunc in utroqj feg- 
mento angulus. per binas & binas redas lineas dudas. His itaque deferiptis: dico, 
quod a fccantc 5C contingente circulum uterq? comprchenius angulus, ei, qui ex 
altera parte in fegmento ponitur,a:qualis fit.Potcft in dclcriptionefigurg, uel quae 
per circulum extenditur, uel illa quae inunoiegmento angulum conftitint reda 
linea ,ucl neutra harum per centrum circuli tranlire. Quantum ad primum, Cum 
tn Tegmentis angulorum utcrq;, cx prima parte propolitionis ji, redus fit, cumcg 


etiam fpfafecans ad tangentem, ex ig, fit perpendicularis, atque ita utcrq} angulo' 
rum qui fic fiunt, redus:illis mediantibus,per communem illam noticiam,qua om 
nes redi anguli tequales inter fe funt,propofitioni tandem fatisfadum erit. Qyan- 

tum 
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Ium adfecundum. Cum triangulum appareat, cuius in fcmicirculo angulus ex pri- 
ma parce propofitionis 31 huius, reflus eft.cumq; etiam Omnis trianguli tres angu 
Ii interiores! ex corollario propofitionis 32 primi, duobus re eris squales fint : reli- 
qui duo eiufdcm trianguli anguli , uni reflo squales erunt. Sed quia unus,reflus 
etiam eft ex 18 huius,angulus quem nimirum ex eadem parte contingens ac per 
centrum tranfiens refla linea comprehendunt: per hanc communem notidam, 
Qyce uni funt squalia,8f C illi duo uni huic angulo aquales erunt: communi igitur 
illo angulo quem habent,ablato, quantum ad unum angulum iam propofitio con 
flabit. De reliquo tandem, cum tam quadrilatcrorum in circulis anguli , qui ex op* 
pofito funt,ex 2 1 huius , quam etiam qui a contingente St per centrum tranfeunte 
refla linea coprehcnduntur, ex propofitione 13 primi, duobus reflis squales fint: 
ex communi quadam noticia , duo priores pofterioribus duobus angulis aequales 
eruntab squalibus igitur his , angulis qui iamdudum squales inter fe c(Te demon 
ftratifunt,fubtraflis:&f de altcroiam angulo,quod ille exaltera parte in fegmento 
pofito angulo ecqualis fit, dubium amplius non erit. Quantum ad tertium, ubi fcili 
cetneucra reflarum, neque circulum fe- 
cans,necp etiam illa qup in fegmento an- 
gulum conftituit , per centrum circuli 
tranfcat.Quod fi hoc modo figura deicri 
pta fuerit, tum apunflo contaflus.pcr 
j 1 primijipfi tangenti ad reflos angulos 
linea excitanda eft. Erit autem hsc,cum 
ex propofitione 19 huius,ccntrum circii 
li contineat, diameter circuli. Coniunga 
tur porro diametri altera extremitas cu 
extremitate fccatis. Et quia angulus qui 
fic deicribitur, co quod in femicirculo 
exiflat, reflus eft : reliqui duo in hoc tri- 
angulo angulijUni reflo aequales erunt. 
Sed quia angulus etiam adeontaflum totalis exiIlaparte,rationeadreflos angu- 
los excitate Iineae,cft reflus:idetn totalis prioribus duobus squalis erit. Subtraflo 
igiturab illis squalibus anguloquodam illis Communi,cumiuomnicircu!oqui 
in eodem fegmento funt anguli, inter fe aequales fint, de eo qui nimirum in illa par- 
te fub tangente St fecanre comprehenditur angulo, quod ille cx «Itera parte in Teg- 
mento angulo aequalis fic, tandem conflabit. De altero nuncangulo nullum erit du 
biun, quin fi t ipfe in altero fegmeco angulo aequalis fit. Nam cum quadrilatcrum 
in circulo defcriptu,diros angulos oppofitos duobusrcfl/s equaleshabcat, cum^ 
infuper illi, qui a tangente c' fecante circulum comprehenduntur anguli, duo- 
bus reflis aequales fint, ocr comunem illam noticiam, Eidem aequalia ficc.illis duo- 
bus in quadrilatero angulis, quos fecans cum contingente facit, duo anguli squa- 
les erunt. Quiaautunus,utiam o (lenium, eft uni equalis: St alter tandem, per fub- 
tra A/onem squalium ab squalibus , alteri angulo squalis erit. Si circulum igitur 
tetigerirrefla qusdam linea, a contaflu,8fc.quod dcmonftralfe oportuit. 

FPOTAZIS AI\ 

Htst/ <p? JbklaUi ivktctg fftx~J.cu T/iy/zx kvhAv, A^ojjboy ycevt&t/ icrUoTyi 
tfoSila-H ytijvlcf. 

PROPOSITIO XXXIII. 



Super data reda linea deferibere fedionem circuli, capientem angU' 
tum aequalem dato angulo redilineo. 

Req ll ^t 
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Requirithat c propofitio redam lineam datam, angulum item redilin eum dafuir), 
proponit aute, quomodo fuper data reda fedio,qua dato redilinco angulo equa 
Iem angtilum capiat, defcribattir. Angulus datus poteft eiTe rcdus,aut non re dius. 
Siredus,data reda bifariam diiiidenda,fuperea deinde ex pundo diuifionisfemi 
circulus deferibendus eft ; 8d fadtim erit propofitum : id quod ex prima parte pio* 
politionis 31 huius demonftrari poterit. aliter. Si redus fuerit angu» 

Jus propofitus, conftituatur ad alterutram reda data extremitatem, atep ad iplam 
redam lincam.per »3 primi,angu!us,dato angulo e qualis , reda deinde bifariam 
diuifa,expundo hoc, fecundum alteram eiiis medietatem defcribaturcirculus.Et 
Angulus datus, redus. 5 uoniam angulus quem applicata adre&ra 
datam confutuit, ex ftrudura, redus elt: ie ctg 
data: applicata circulu illum, ex corollario pro» 
pofitionis 16 huius, tanget.Et quoniam etiam, 
ut h abet propofitio prarccdehs, angulus quem 
he duprede comprehendunt, in fcgmemoan 
gulo ex aduerfa parte cft pqualis,illo igiturde» 
lcripto,cu ex comuni quada noticia, Eidem a:» 
qualia, illa 8 C inter fe aequalia fint: dertd 0 tam 
angulo conftat propcfitu.Quod fi angulus da 
tus iio fueirit redus, critis maiorillo,aur minor, 
utrum horum fuerit, ad redam datam &' ad al» 
teram eius extremitatem , angulus dato aqua» 
lis.pcr 23 primi, reda cuiufdam lineg dudu conftituatur. Reda deinde data bi- 
fariam diuifa,tam ex hoc diuifionis pundo ipfi data, quam etiam ex modo ufurpa 
ta data extremitate ipfi dudg.ad a'ngul os redos linea excitetur: & erit communis 




harum ad redos dudarum fedio, centrum futuricirarli. quod in hunemedum 
demonflrabicur. Ducatur ab hoc centro ad alteram datp extremitatem reda qua» 
dam linea.Et quoniam hac, ex ftrudura QC propofitionc 4 primijineeei, que ipfi 
dudp ad redos angulos in fiftit,pquah’s cft: circulus igitur ex ceti o pefito, ad unitii 
aqualium interuallum, per 3 poftulatum primi,defcriptus, per terminum etiam al 
tcrius aqualis tranfibit. Defcribaturergois, altera etiam icmidiametrc,il!anim/» 
rum, qua ab angulo, dato aquali , duda eft,in diametrum continuata , eius incir» 
cumfcrentia extremitas cum altera data extremitate iungatur. Et quoniam hac 
reda, qua cum data angulum dato aqualem comprehendit,ptoptereaquodab 
extremitate diametri ad redos angulos egrediatur , ex priore parte corollarrj pro» 
pofitionis 1 6 huius, ipfum deferiptum circulum tangit, cum angulus fegm enti, 
quodex altera parte fuper data reda deferiptum eft,angulo,ad contingentem,da- 

to aquali 


l 
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to aequali defcripto, ex 32 huius squalis fit: fuper data igittfrreda Cedito, angulo 
dato squalem capiens angulum, defcripta eft.quod fieri oportuit. 

n potas is AA» 

A tsb *t61 <D>Qy/ t©" xt/xAy T^iix cxp&eiy, Ayoy&oy yceViotb 'lo-hoiu S' 
Gucth ytavici fcvtft/^cqa/iai. 

PROPOSITIO XXXIII i. 

A' dato circulo fegmentum ablcindere, capiens angulum aequalem da 
to angulo redilmeo» 

Sit circulus datus, angulus item redilincus datus, atcp propofitum,a circulo por 
tionem, qua: capiat angulum dato tcqualem , abfcindere. Ducatur primo per 17. 
huius, reda qufdam linea circulum tangens , a pundo deinde contadus ,per ij 



primi , alia reda circulum fecans , qus cum tangente angulum dato aqualem fa- 
ciat, ducatur, &{ propofitioni iatisfadum erit , cum per hancipfam iecantem hu- 
iuimodi fedio de circulo nunc fit abicifla. Pundo igiturin circumferentia,huic 
angulo oppofita, ubiuis iumpto, fi ab eo dus reds lines ad extremitates cir- 
culum iecantis duds fuerint, quem ha reds angulum incluferint, dato redili- 
neo angulo squalem eflc,propofitio huius 32, 5 C communis illa noticia, Qus ei- 
dem funt squalia reliqua, commonftrabunt. A' dato igitur circulo iegmentum, 
quod angulum dato redilinco angulo squalem capiat, abfeiflum eft, quod fie- 
ri oportuit. 

PPOTASI2 A E. 

E«p ly kukA® cAvo ivQ&oci Tciivtueny «MnAss ’ v '■hso 'PP (iikq T(iH' 

fiodr^y 7rd^i<i^oySj/oy b^BoymioyJany vrdfacs TiiHyiocTcoy 

ofdoycom ». 

PROPOSITIO XXXV. 

Si in circulo dus reds lines fefe mutuo iecuerint : quod iub iedio- 
nibus unius comprehenditur redangulum, squum eftei, quod (ub Teg- 
mentis alterius comprehenditur redangulo. 

Defcribatur circulus,in quo etiam dus reds lines, fefe mutuo fecantes, ducan- 
tur: dico, redangulumcomprehenfumiub partibus unius , squale efle ci,quod 
fub alterius reds partibus continetur , redangulo. Redarum in circulo duda- 

Cc tum 
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njmfediofit,aut in ipfo circuli centro,autextra. Fiat igitur primo in circuli cen- 
uo. Et quoniam qua: ex centro ad circumferentiam egrediuntur rcd £ line£, cx de- 



finitione circuli, inter fe aquales funf,cum fub aqualibus lineis,aqualia rcdahgu- 
la continerimanifcftuin fit: & i qua fub fedionibus in circulo fecantium linearum 
redangula comprehcnduntur,inrerie aqualia erunt. Quod fi extra ccntrum,in 
circulo dudafcicmutuo fecenf,tum ad utramque fecantem ab ipfo circuli centro, 
tanquama’ pundo in linea minime exiftente,perpiopofitioncm 12 primi, per- 
pendicularis linea d cenda, centrum deinde 
cum interiedione fecantium communi , atqj 
alterutra utriufcp fecantis extremitate, tribus 
redis lineis coniungendum erit , & demon- 
ftratio ficcoiligenda. Quoniam utracp fecan- 
ium per fuam perpendicularem lineam, iam 
quidem bifariam icu aqualiter, ex fecunda 
parte propofitionis tertia: huius, diuifa eft, 
cum priirs per pundum interfectionis com- 
munis in£ qualiter etiam diutia fmt,rcdan- 
gulorum fub inaqualis iedionis portioni' 
bus comprchenforiim utruncjquna cu qua' 
drato portionis infcrccpfc.perpropofitioneni quintam fecudi his uiurpatamfiunt 
enim dua lecantcs)quadrato medietatis aqualccrir,atcp communi deinde, quod 
icilicct a perpendiculari fecantis utriufqt dcfcribitur, quadrato adicdo.rcdangulo 
rum utrimq? cum duobus quadi atis,inicrccptafcilicct portionis uno, perpendi 
cularis fua altci o.duobus quadratis, que nimirum a dimidiolinca' &' perpendicu- 
lari clciaibuntur,aqualcei it. Quia uci o in triangulis rcdangulis id quod a latere 
rectum angulum iubtendente dcfcribitur quadratum, reliquorum duorum late- 
rum quadratis per pcmiltimampropofitioncm primi, a-qualccft, hac ipfapropofi 
rionebisiifurpata : utrunqjrcdangulum cum quadrato linee, a' centro ad interfe- 
ctionem fecantium ducta: , quadrato femidiametri £ quale erit. Scmidiametri au- 
tem unius circuli, cum fint inter fearquales, atque hinc etiam carundcm quadrata 
aqualia: ipfa infuper redangula cum fuis quadratis, uel cum quadrato coquod 
commune habent, inter fc c qualia erunt.lllo igitur communi iam ablato; & ipia re- 
ctangula fola,qua fub fecantium fegmentis comprehenduntur, inter ie aqualia 
erunt. Si in circulo igitur dute reda linea: fefe mutuo fccuerint: quod fub iedioni- 
bus unius comprehenditur redangulum , aquum cft ci , quod fub fegmentis alte- 
rius comprehenditur rcdangulo. quod demonftrafle oportuit. 

APPENDIX. 

Fada autem eftmcntio duarum pcrpendtculSfifr, trium deindelincarum aliartr, 
quepro huius propofitionis ftruduraducedg funt.Quod fi aero 3 ratione quidem 

dudauitn 
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dudarum in circulo, una ucl plures duci non poflmt, reliquis tame dualis, dcmon^ 
ftratio ut prius, non tamen tam faepe fingula repetendo luccedet. Huius autem t ei 
exempla funt,ut fequitur. 



E ap kt/ufof XhqBh 71 VHii&opWT s,0 bmr’ crij^ vfis>3 'r kvk?WI> v^sicnrl-nlwcn 
' divo h ySD/ ca/T Tc/iun j>[) n.vnhg[j^H dliQoJwfHnu ' 'iaso oXhs 

<p) Tenuis (THS cp) IKTS wA«^a//o/Lt<JVNS,/i§:|v7i5'Tc<r?j/4t/2fHea^ W/pT^ 

bpdoywioy, 'ttroy t&S' oc%> \<Pcc7^o[j^h 3 ’T^otymm r 
PROPOSITIO XXXVI. 

Si extra circulum fumatur aliquocl pun&um , ab eoq? in circulum ca> 
dantduxredxlineXjquarum una quidem circulufecet, altera uero tan/ 
gat:eritquodfub tota fecante,& exterius, inter puneftum &conucxam 
circumferentiamdumpta comprehenditur , ei quod a tangente deferibi' 
tur quadrato,xquale. 


Defcribatur circulus, ducantur etiam a pundo, extra circulum fiimpto , dux re- 
ds linee, una quidem circulum fecans,alrci a ucrd,pei propofitionem /7 huius, 
eum tangens: dico, redangulum fub tota fecantc bC eius externa portione compre 
lienfum, squale etfe quadrato contingentis , quod in hunemodum demonftrabi' 
tur. Aut enim circulum (ccans per centrum tranfierit,autnon.Sitranfi'erit,ducamr 
a contadu ad centrum reda quardam linea. Et quoniam linea , ut eft diameter cir* 
Culiuel fccantis reda: interna portio , bifariam 
diuifa eft, eicg alia qusdam reda linea, extern 
na nimirum ciufdem fecatis portio , in r edum 
adieda eft: com prehenfum fub tota fecante 5C 
externa portione redangulum cum quadrato 
medietatis diuife,quadrato eius, qua: ex dimi> 
dia atep adieda conftituitur,linee, per propofi 
tionem 6 fecundi,squaIeeft.Etquoniaetiam 
qua: ex dimidia & adieda conftituitur linea, ei 
in triangulo angulo , qui ex 1 s huius redus 
eft, fubteditur, atqj hinc ab ea deferiptum qua 
dratum,eis que a reliquis duobus trianguli lateribus dcfcributurquadratis,expro 
pofitione pcnultima primi squale:xqualium i am mutatione fada.Ioco unius fcili 
cetlateris quadrati , duorum, contingentis frilicct,& eius qus a comadu ad ccn* 
tru duda eft , quadratis fumpris:& redangulu cum dido quadrato, eis que a rcli- 

C c i quis 
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qtiisd&crbus lateribus defcribuntur , squale erit: squalibus igitur quadratis,' qus 
munitum a lineis, ex definitione circuli,squalibus defcripta funt , ab his squalibus 
fubtradis, relinquitur tandem, fub tota (beante externa portione comprehefum 
redangulum , ei quod a contingente deferibitur quadrato squale efle , quod erat 
obtinendum. Qyod fi circulum fecans per centrum non tranfierit , tum ab eodem 
extra circulum fumpto pundo , reda linea circulum fecans alia , qugper centrum 
tranfeat, ducenda eft.Et quia de hac nullum eft amplius dubium , quin fub tota illa 



& parte fua exteriori comprehetlfum recflangulum , lines contingentis quadrato 
squale fit, duabus a centro redis lineis dudis,una quidem qus priori fecantiper- 
pendicularis fit, altera uero ad eiuldem prioris fecantis cum circulo interfectio- 
nem tendens:8d de illa, qus per centrum nOn tranfieritfecantelinea,cum per fuam 
ad redos dudam lineam, ex fecunda parte propofitionis 3 huius , bifariam diuifa 
fit, ex propofitionibus fexta fecundi penultima primi , intevim tamen communi 
quodam, ad redos fcilicet duds quadrato, addito, squalibus item ab squalibus 
fubtradis,nemo dubitabit.Si extra circulum igitur fumatur aliquod pundum ,ab 
eoqrin circulum cadant dup reds lines, quarum una quidem circulum fecer , SC 
reli.quod dcmonftraflc oportuit. 

nPOTAZlE AZ. 

E iqj kiAcAy A hq8h ti o-h[l&oi> wps A nSi o-Hfitlv v^s>g t kuxA®// viscari' 
wfto(TuPuOl\j8eiOU } MgxH p.^CO/T 9 ^'TV i UI'N7'^HUKA9//,N Avrfj>azr't7[{H,H A^^XSO 
tplohvsTctivvcrHg, ned ikys hp^^cojo^ns, /itTxrfu ntiTc o-hiivv ksu 
9 ? Tto oesso cp) Ti^pam-nj-iScrHS * H TJ^pctxri^tsove^oi' 

4 -vtw- itwAjf. 

Propositio xxxyu. 

Si extra circulum fumatur aliquod ptin&um , a pundlo uero in circu - 
lum cadant duae redae lineae , quarum una quidem circulum fecet, altera 
uero incidat, quod item fub tota fecante, & exterius inter punduSf con- 
uexam circumferentiam fumpta, comprehenditur, aequale fitei^quoda 
cadente defcribitur:cadensipfa circulum tanget. 

Defcribatur circulus, ducantur etiam a pundo extra circulum fumpto, inipfum 
circulum, dus rede linee, una quidem tirculum fecans , altera uero qusin ipfum 
tantum cadat.Efto autem quod redatigulum, fub tota fecante fiC eius externa por- 
tione comprehenfum, aquale fit quadrato in circulum cadentis lines : dico igitur, 
ipfam cadentem redam circulum tangere. Ducatur a pundo extra circulum fnnt- 
pto,per 17 huius, linea circulum cotingens,a centro deinde circuli ad tria punda, 

quae 
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qutefunt pundurn contadus, id quod extra circulum fumptum efl,& tertium 
deinde, ea cadentis extremitas qua cum in circtiJum cadit, tres redte linex ducan- 
tur, Et quoniam circulum tangentis quadratum,redangulo, fub tota fccSte 8C eius 


<r <r 



fcxtcmi portione comprehenfo,Cx propofitioneprgcedenti gquale efi,cnm eidem 
redangulo,cxpropofito,aiquale etiam fit quadratum Iinegin circulum cadentis: 
cadens in circulum linea, QC eum tangens,cum aqualia quadrata ab eis deferiban- 
tur.lince inter fe rc quales erunt. Prarterea, quoniam etiam in circulo ex centro ufqj 
ad ipfam circumferentiam continuatg reda: Iineg, inter fefanttequal es, cum iam. 
duo appareant triangula, quorum duo latera unius duobus lateribus alterius gqua 
lia fint,bafes etiam eorum , cum fit una 8C eadem linea illis communis , equales: 8£ 
^angulus inter tequalia latera in uno, angulo, inter a:qualia latera in altero triangu- 
lo, per propofitionem 8 primi,gqualis erit. Sed quia unus eorum, ex «s huius, efl 
rcdus:& alter fic, propter cequalnatem,redus erit.In circulum igitur cadens,hyp& 
thefibus illis mediantibus , eum etiam tangere, ex priore parte corollarrj propofi- 
tionis is huius concluditur. Si extra circulum igitur pundum aliquod iumatur, a 
pundo etiam in circulum cadant dux rede linee , quarum una quidem circulum 
fecet, altera uero eum tangat, quod item fub tota fecante, dexterius inter pun- 
cliim dC conuexum circumferentis fumpta portione comprehenditur, 
sequale fit ei, quod a tangente deferibitur, quadrato: cadens 
redalinea circulum tanget,quod demon- 
ftrafle oportuit. 

E INIS LIBRI TERTII. 

EYKAEIAOY 
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EYKAEIAOY STOI 

XEION TETAPTON. 


EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO 

metricorum liber quartus . 



St huius libri quarti tracflatio de inferiptionibus ScT cir/ 
cumfcriptionibus figurarum reifhlinearum , uel plano/ 
rum. Docet enim, quomodo una figura a'rj infcnbi, uel 
ab alia circumfcribi debeat. Quia uero alia efi: huius 
quam praecedentium librorum tradi ario ,alrjs etiam in 
eouocabulisutitur:atcpea } utfequcntia deinde planius 


' inte lligi poflint, fingula ordine definit. 


o p o i. 

Hyyiict tt &s <yyiM wQtyctiiiioi> iyyfK<t>t<9vu Afyvm/tTtfy 
blCf.SH tY ttS> i yj^oiqoiiynS oyu{j.cci ‘mccsiis as o l y 

y^txtyiTOU awfhTTJU. 

'ZyyiictcJl oboleas 7rtf§. 7r6$iyfd<l'<3m AtytTCtt, ctzy/j ixeJsH 

fCi Tfl TTtCAjf Cttponyfo tMuisHSytovloiStn&Tttib. 2 



t Figura rcdHlin ea in figura redhhnea de fer ibi. dicitur, quando untit 
quifqtinfcrip: a: figura: angulus,unumquodque,!atus cius in qua defert/ 
bitur,tangit. 

2 Figura autem fimiliter circa figuram deferibi dicitur , quando unum/ 
quodep latus circumicriptae, unumquemque angulum eius circa quam 
deferibitur, tangit. 



Exliis duabus definitionibus colligitur,Inter illas tantum figuras, poficimsm 

alteri 
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alteri inferibi uel cirCUmfcribi, qua: lineas numero equales habenti Nuriqua enim 
triangulum quadrato, pentagono uel hexagono,infcribitur aut circufcribitur,cum 
illius pauciores fint anguli, quam horum latera.Etecontrario. Sed triangulum tri- 
angulo, quadratum quadrato, & quaelibet fug fpecieifigurai,8£ inferibi dC circum- 
icribi poteft. 

wQvWXMioy q; iufote// \yffK<Pi<8r£i At ikcxIsh yeoria T 
ctQojjyfo otwjHTycp) T&y.vv.Av7ir^L(pS^&K3. 

cfi iv8u / ffct{j.u,ci) 7n$t. kvrAS \> At^vr^OTR// Trhdlj 

fX^ r T& KVK,Ay TT$>J.<p<£pUCt2 T& TViQXy^CttyO 

3 Figura recflilinea in circulo deferibi dicitur , quando unufquifq? angu 
lus inlcriptcccirculicircumferentiarn tangit. 

4 Figura uero retflilinea circa circulum deferibi dicitur,quando unum-' 
quodij latus circumicriptte, circuli circumferentiam tangit. 



Requirit utracp definitio circulum , cui deinde figura recMinea per priore qui> 
dem inferibitur, perpofterioremuerd ei circumfcribitur. 

fCt/RA©-* b/iotcos &g 0^ iJ.cc l^focJ^tc&oa Atnv^/oTTiy h Tfl Jti/nAtf Titys 
'qfy&X>W.0CSH2 Tthtfjf&S Tfl ©S 3 XfflOcJtpl t\ 



y Circulus fimiliter in figura 
deferibi dicitur,quando circu- 
li circum ferentia, unumquod' 
que latus eius in qua deferibi- 
tur, tangit. 


FCt/xA®-* 


r 
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fCt/RA©-* di 7n5^j. o^jfLct 'nfajfkQvfyT&ytri^jrWy » t ki/kA# •7ldto/P$@it 
tMlXSHS ywUs 1& 7Jti& O 7n%.^>«<f6T] « 7 ^ 73 . 

6 Circulus uero circa figuram 
defcribi dicitur, quado circulicir 
cumferentia unumquemqj eius 
circa quam defcribitur, angulum 
tangit. 

Requirunt lix dux definitiones 
figuram redilineam,cui deinde circa 
lus per quintam infcribitur, perfex' 
tam uero circulus cxrcumfcribitur. 


Et jQ&k. &s ri /kA 9 /> y/cxfnoftcQvu Afyv 73 , ora# 7 « 7 rtfccvh: crfj P i uJi <p) 
Trtei <p6<)iixs » Tfl ri/rA». 

7 Reda linea in circulum coaptari dicitur, quando eius extrema in cir 
culi circumferentia fuerint. 




ppqth. A. 

E/5 7“ M^TVt KVHfop 'TH (PodUTH ll/falX, £LH ffVft p t£\ UI/kA# tffe&V 

wpjoiji ivdevtp xfnoQu. 

PROPOSITIONES. 

PRI.M.A I. 

In dato circulo dat» red» line» , qu» minimelongior ipfa circuli dia- 
metro exiftat,»qualem redam lineam coaptare. 

Requirithaecpropofitio circulum, redam infupcr lineam datam. Monet autem 
expre(Ie,ne haec reda circuli diametro longior fit, Nam fi data fuerit diametro lon- 
gior, cum hecinter dudas in circulo redas lineas, ex praecedentis tertfi propofitio- 
ne 1 r,fit omniulongifsimaimmquam in circulo data illa coaptari poflet,fed ipfum 

potius 
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potiqs Tuis extremitatibus excederet 8 C fecaret. Quare necefle eft , ut iit diametro 
breuior, aut ei equalis.Sit ergo primo 
ei aequalis : erit diameter ipfa linea, id 
quod ex fua ipfius definitione fatis 
manifeftum eft. Quod fi ucro reda 
datafuerit diametro breuior, rimm 
dux inaequales fint redxlinee,a lon- 
giore,per 3 primi, portio breuiorix- 
qualisabfcindatiir, fecundum quam 
deinde ex altera fua, quam habet in 
circumferentia , extremitate circulo 
deferipto , centroq? huius cum com- 
muni circulorum interfedionc recta 
linea iundo : per hanc eandem re- 
dam tandem propofitioni fatisfa» 



dum erit, quod &C ipfum ex definitione circuli, communi deinde illa noticia, Qux 
eidem funt xqualia 8dc. facile demonftrari poterit.ln dato igitur circulo.datx redg 
!ineg,qux minime longior ipfa circuli diametro exiftat,equalis reda linea coapta- 
ta eft, quod fecifle oportuit, 

ALIA ALT E R I V S HVIVS PARTIS DEMONSTRA» 
ti 0,1'n qua fcilicet,reda, cui xqualis in circulo coaptanda 
eft, breuior diametro efle debet, 

Huic redx datx ad alteru- 
tramipfius diametriextremita 
tem,perpropofitionemJi pri- 
mi, xqualis ponatur: fecudum 
quam politam, ex fumpta dia» 
metri extremitate , circulo de- 
feripto , reda deinde alia ex 
hoc centro ad pundum in- 
terfedionis huius 8 i primo de 
feripti circuli duda , cum hxc 
tandem illa fit qux petebatur 
D d reda 



Reda, diameter xqualis. 
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tecfla 1/nca , res conferia erit, id quod ex ftruriura 8C definitione , ut modo farium 

cfijdemonftraripoteft. 

PPOTASlS E. 

Eiff t JbSwTK Kt/xAsp, 1$$ JbSyrn T$iylovq),i<rDyumop J>ly(oi/of/ \yy$ a-lca. 

PROPOSITIO II. 

In dato circulo, dato triangulo, xquiangulum triangulum defcribere, 

Efto circulus datus,triangulum etiam datum, atqj propofitum, in circulo trian' 
gulum dato atquiangulum defcriberc.Circulo igitur 8C triagulo datis, ducaturprt 
propofitioncm 17 tertrj, linea circulum contingens a tqj a punrio contariusdupre 
rig, per circulum tranfcuntes,quarum anguli, quos cum contingente ex utracp par 
tefaciunt(uel quarum anguli, quos ha duria, una quidem cum c 5 tingente,altera 
uero cum priore duria faciunt)duobus in triangulo angulis utercjj utricp, xqualea 
fint,per propofiuonem 23 primi demittantur,nis tandem reriis, iuis quas habent 
in circumferenria,extremitaribus,tertia quadam reria linea copulatis: propofitio*- 
nilatisfariumerft. Cum enim duo anguli, quia fecantibus & contingente linea 



continentur, duobus quidem in triangulo angulis, ex ftruriura,duobus uero /nat» 
ternis leriionibus, ex propofitione 32 tertij,fint tequalesiduo in triangulo, duobus 
in leriionibus circuli angulis,cx communi quadam noticia , aequales erunt: quare 
£6 tertius angulo tertio aqualis. 

VEL Q_VANTVM AD ALTERAM CONSTRVCTIONEM 
Cum duo angui i, quorum unus quide a contingente 86 una duriaru, alter uero 
ab /pfis duriis continctur,duobus in triangulo dato angulis, cx ftruriura, duobus 


LIBER Q_ V ARTTS. 2, t 

item t*n triangulo, circulo nunc inferipto, unus quide,ut apparet, alteurero, ex pro- 
politione ;z tertij,xquales funt. Cumq; etiam ex corollario propofitionis 52 pri- 
mi.omnis trianguli tres interni anguli duobus fint redis aequales :& tertius iic an- 
gulo tertio, in his duobus triangulis, aequalis erit. Alias enim, ubi ina:qualcs cfTcnr, 
tres anguli in uno duobus redis non arquiualerent, quod non conceditur: squalis 
igitur tertius angulo tertio.In circulo igitur deferiptum triangulu, cum dato tequi- 
angulum erit.Qiiare in dato triangulo, & reli. quod fieri oportuit. 

npoTAEiE r. 

Fdjl/ t JbByhUc JbByTi ^lyccua, itroyi>vioy 'r^iycovop vipiyfcx^cd- 

PROPOSITIO III. 

Circa datum circulum , dato trianoulo, xqulangulum triangulum 
deferibere. 

Sit datus circulus, datum etiam triangulum, producatur autem ipfius trianguli 
unum latus ulterius ex utraq; parte : 6 C erunt qui fiunt anguli externi, fuis internis 
oppofitis, per propofitionem in primo 32, squales. Ducaturinfuperacentrocir- 



culi , quod quidem per primam tertij , fi ignotum id fuerit , acquiritur, reda linea 
ufcpad circumferentiam utcunq; , atep ad huius alteram extremitatem , quod cen- 
trum circuli eftjtanquam ad punctum datum, per 23 primi bis uiurpatam, duo an- 
gui i. ex utraq; parte unus, duobus externis trianguliangulis equales, utereputriep, 
conftituantur. Vltimo,per punda contadus, trium a centro exeuntium Iin canini 
cum circulo,tres reda? circulum contingentes, ex utraq; parte eoitfcp prololigata?, 
donec una cum altera concurrat, ducatur: 8 C propofitioni iatisfadum erir, cum liat 
tandem reda; triangulum,quaIepetebatpropofitio,conftituant. Sed ne quis forte 
dubitare pollet, de contingentium continuatarum interfe concurfu: igitur priuf- 
quam propofitionis demonftrationem aggrediamur, quodharum cotingcntium 
fingulsduslineg cocurrant, paucis demonftrabimus. Imaginetur ab uno pundo 
contadus ad alterum reda qusdam linea. Et quoniahscimaginaria reda in alias 
duas, contingentes icilicet continuatas redas,incidens,internos 8 C in eadem parte 
pofitos angulos, duobus redis minores facit: has cotingetes ea in parte , qua duos 
angulos incidens duobus redis minores efficit , ex communi quadam noticia , in 
primo expofita, concurrere necelle erit, quod erat demonftrandum.Nuncad trian 
gulum propofitionis, circa datum circulum deicriptum, quod nimirum illud dato 
triangulo acquiangulum fit,hocfic colligetur. Quoniam enim anguli, a contingeil 
tibus ab earum contaduum pundis ad centrum dedudis redis lineis coni pre- 
henfi,finguli, per propofitionem libri pratcedentis decimam odauam,redilunr. 
•-V Dd 1 Et 



t 
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Etrurfiis, quoniam omnis qua Jrllateri quatuor anguli, quatitor redlis angulis 
liint cequales, propterea quod per dudlam ab uno ipfius angulo in oppofitum , re* 
diam lineam , in duo triangula diuidatur : duobus in quolibet quadrilatero redlis 



angulis,quos habet, fubtra diis, duo qui relinquuntur in quolibet quadrilatero aiv 
guli, duobus rediis a-quales erunt. Sed quia in triangulo, cuius unum latus ulrerius 
produdlum fuerit, angulus externus cum fuo deinceps fe habente interno, per pro 
politionem .« 3 primi.limiliter duobus rediis arqualis cft : illi igitur duo priores , ex 
communi quadam noticia.Iiis duobus arquales erunt. Quare iamiubtraciisarqua 
libus ab angulis equalibus,propofitum tandem inferri poteft. Circa darnm igitur 
circulum , dato triangulo , aequiangulum triangulum dcfcriptum cft. quod fccifle 
oportuit, 

PPOTASIS A. 

Eis Jbffiy Tgiycoi/oi/, ki/kA9// twfocL£w* 


propositio 1 1 1 r* 

In dato triangulo, circulum deferibere. 

Sit datum triangulum, atqj propofitum, circul u in co deferibere. Duo igitur iri 
triangulo anguli, quomodocuncjj ftimpti,ex prop. p primi, per duas rcdlas lineas 
bifarialccentur.Etquoniarnhatduatrcdfte, ex propofitionc 17 primi, fid comunf 
illanoticia.S/in duas rcdlasredia linea incidens, internos, 8d in eadem, fide, infria 
angulo concurrunt: a pundlo igitur illo concurfus ad lingula trianguli latera line* 
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bis ufurpata,& illa comuni noticia,Q.uo eidem aequalia, &c. inter ie arquales iunt, 
ubi ex hoc pundo concurfus , tanquam ex centro pofito , fecundum unius harum 
aqualium linearum interuallum, circulus defcribatur,propofitioni tandem fatisfa^ 
dium erit:id quod prior pars corollarrj propofitionis decime fexto terti), &£ definii 
tio huius libri quinta ficdcmonftrant. Qiiomam enim, ut quidem demonftratum 
eft, dudoad latera perpendiculares inter fegqualesfunt, eximoinfuper pundo 
edudg : ex eodem igitur pundo circulus , fecundum unius equalium interuallum 
deferiptus, per omnium aliarum extremitates tranfircneccfte erit: unde ile etiam 
fingulo deferipti circuli femidiametri exiftent, Sd tanget fingula trianguli latera rir 
culus deferiptus ex priore parte corollarrj propofitionis 16 terti): quare eidem 
etiam triangulo, ex definitione,circulus inferiptus eft. In dato igitur triangulo, cu> 
cillus deferiptus eft. quod fecifle oportuit. 

FP0TA2IE E. 

PROPOSITIO V- 

Circa datum triangulum, circulum delcribere* 
Quemadmodum procedentis propofitionis operatio duoruangulorum equa., 
les requirebat diuifiones, ita in hac, ut trianguli dati , duo latera, quomodocunque 
fumpta,ficuti docet propofitio in primo »o bifariam diuidantur, neceile erit. Hoc 
autem fado,a pundis mediarum diuifionum ad angulos recftos lineo, uerfus eam 
'partem, ubi maxime uidetur eife centrum deferibendi circuli, educantur, Et quo. 




niam ha: continuato, ex propofitione 17 primi,& communiillanotida,Siin duas 
redas reda linea incidens,internos, &in eadem parte angulos, &cg. concurrunt, 
iibiex hoc pundo , tanquam ex centro pofito , fecundum interuallum ipacij, inter 
hocpunduin 8C angulorum quemuis intercepti, circulus defcribatur,res confc- 
da erit.Nam is erit circulus, propofiti trianguli circumfcriptioni coueniens,quod 



certe tribus redis lineis ex hoc ptmdo,quod centrum efle ponitur, ad tres an, 

D $ gulos 
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gulos dudis,cum hae ex propofitione 4 primi, bis ufurpata,8£ communi illa notu 
cia, Eidem «qualia.&c. «quales inter fe e (Te demonftrentur,per 9. propofitionem 
tertij facile conceditur. Circa datum igitur triangulu circulus defcriptuseft, quod 
fieri oportuit. 

APPENDIX. 

Eft autem hic modus generalis, ad omnia triangula, quomodocuntp fane illa, 
fecundum latera uel angulos confiderata, nominabuntur. Quare quod nonulli ad 
pleniorem huius propofitionis declarationem, pro triangulorum, quantum ad an 
gulos, uaria diftindione, uarios canones tradiderunt , cum is unus omnis generis 
triangulis latisfaciat,iilorum traditiones hoc loco confulto prtetermifimus. 

POPIIHA. 

Ka) QcuifyoiJ, Oti oTt pSl/ yrps xyfofop xuxAy • « 

6 a. y ycovlcc t/ihhkti w/t ixvxA/v Tvy^ouvvcnx , iAoJi Jcvp 

b? 8 ijs> OTc<fliw\cp} 6 y y/ H/iiui/xA/w 'nyymmavt^H XsceuOmpJi 
§ y ivOiias 7» Ky/v^op 'nl-nfn ' h \zsb 6 ct y iAdilovt t/ih/iccti Hfit 
kvxAiu) 'rvy)(cdjvQ,/ut{ci)p bfQtjs.Clsi hsw.oto^ iAcxlifo.^ ofdys rvyycdjn 

h c/lJbtiytH ycovix ’ $7 >s 'J&'i%iy wvcrviasvrZv^&t d 1 J, t h Oto/1 dibgi k* 

uJj\cp) g y . Qtk{j <& ogQyg • U72 6 yjfap X<kid\&$cu. 

COROLLARIVJM» 

Et manife ftum eft, quod quando intra triangulum cadit centrum cftv' 
culi:angulus in maiori quam eft femicirculus fegmeto exiftens.redo mi- 
nor fit. Quando uero in redam lineam,hoc eft in latus, cadit,cu fic angu- 
lus in femicirculo exiftat: ille redus erit. Cum uero extra redam lineam, 
hoc eft extra triangulum * centrum circuli ceciderit, quia tum in maiori 
quam eft femicirculus fegmeto angulus exiftittmaior redo erit.Et econ- 
trariOjCum minorem redo contingat effe angulum : adredosdudtenv 
traipfum triangulum concurrent. Quando uero redum : in aliquod tri' 
anguli latus. Si uero maiorem redorextra ipfam redam lineam , hoc eft, 
extra ipfum triangulum concurrent.quodadmonuifle oportuit. 

P P O T A 2 I 2 s-. 

Eis <Jbd<pTK MHteViTVTQx-yciivoy fyj-f a-jo/. 

PROPOSITIO VI. 

In circulo dato, quadratum deferibere. 

Sit circulas datus, atque propofitum, quadratum in eo deferibere. Ducantur igi 
tur in circulo du« diametri, ad angulos redos 
fefe mutuo fecates, quarum extremitates tande 
fi quatuor redis lineis copulentur, per eas pro- 
pofitioni fatisfadum erit, quod ficpatet.Primd, 
quod hgc quatuor linearum figura fit circulo in- 
feripta, declarat ipfius rei definitio . Secundo, 
quod fit quadratum, hoc eft, «qualium lateru &C 
redorum angulorum, quantum ad redos angu- 
los, cuomnes eius anguli fint in femicirculo: ex 
prima parte propofitionis 3 1 tertij hoc coftabit. 
Quantu uero ad latera, potifsimu h oc ex propo- 
fitione 4 primi, quoties opus fuerit ea ufqrpata, 
QC cotn* 
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6 ? communi illa notitia,Qira: uni fant aequalia, 6dc. colligetur. Rediangnlu igitur 
£d arquilaterum: quare QC quadratu ex definirione,& defcribitur in circulo. Jn cil> 
culo igitur dato quadratum defcriptum eft, quod feciile oportuit. 

HPOTAZ1E z. 

Pdp/ Tf hi/k A9//, TVTQxyiuvoy Tn^^oJ^ea^ 

PROPOSITIO VII. 

Circa datum circulum,quadratum defcribere. 

Sit circulus datus, atque propofitum, quadratum circaipfum defcribere.Quenl 
admodum praecedens, dudlis in circulo duabus diametrisjiarum extremitates ut 
quatuor redlis coni ungerentur lineis requifiuit, ita hxc, poftqua circulus datus, in 
eo etiam due ad redlos angulos diametri dudlae fuerint, ut per harum extremitates 
fingulas,ex «7 propofxtionelibriprxcedentis,quatuorlineae circulu contingentes 
ducatur, necefle erit.Et quoniam hae fi in utram qj parte continuata fuerint, femper 
dua 8 C dug.ex propofitione is terti), & comuni quadam notitia, concurrunt, conti 
nuentur itaqj omnes, in utramcp etia partem, donec una cu altera concurrat, SC pro 
politioni fatisfadlum erit,cu uidelicet fub illis ipfis lineis huiuimodi quadratum co 
tineatur, quod fic patet. Primo quod circafcrijatio debita facfta fit, ex definitioneha 
betur. Quod infuperfit quadratu, id fic collige* 
tur. Quoniam enim contingentia quelibet dua 
oppofita: , fua diametro , cx fecunda parte pro-, 
pofitionis 28 primi,ipfa deinde inter fe ex pro- 
poficionejo eiufdem,aquedifl:antes funt:quod 
fub his contingentibus, quaqj etiam fub contin 
gentium unaquacp 8d diametro fua parallela co- 
preheduntur,redlilinea,fingula,ex definitione, 
parallelogrammaerut. Hgc autem quoniam ex 
propofitione j 4 primi,Iatcraoppofitaaqualia 
habent: contingentes o ppofita prim d,ex com* 
muni illa notitia. Qua uni aqualia 8dc! omnes 
deinde inter fe, propter diametrorum aqualitate,aqualcs erunt. Aequilatcrum igl 
tur eft circa circulum defcriptum parallelogramum.Quod uero fit etiam redtorutn 
angulorum , cum qui ad centrum ponuntur anguli, finguli, ex ftrudlura, redii fint, 
cum^ etiam , Omnis parallclogrammi latera 8 C anguli oppofiti,itt la pe didJum, 
aquales fint, patet etiam illud. Fa diu eft ergo quod fieri oportuit, defcriptum nimf 
«wm circa datum circulum quadratum, quod erat propofitum. 

PP0TAEI2 H. 

E12 t Jbdii/TcT^Kycoi/o^wjn^sy 

PROPOSITIO VIII, 

I11 dato quadrato, circulum deferiberd. 

Sit datum quadratum, atc£ propofitum , circulum eo defcr/bere.Duo igitur cir 
Caunum in quadrato angulum latera, per propofitione 10 primi,bifariam diuidan 
tur,apun<ftis deindeillis medrjs, perpendiculares, ad latera ufqj oppofita perueni- 
entes, lineae educantur: 8d erit pundium illud, quod eft communis harum dua- 
rum perpendicularium fedlio , centrum futuri circuli. Nam cum hae dudlx ex 
fuis pundlis pcrpendiculariter egrediantunutraq?, ex pofteriore parte propofitio- 
nis is primi, fuis collateralibus quadratilateribusaequediftans erit. Omnes igitur 
figura: redlilineg, quotam q; inhac diipofitione colligi poflunt,parallclogramma, 

horura 




horum deinde latera oppofita, ex propofitione 54 pritrii, aqualia inter fe erat. S ed 
cum linearum aequalium , aquales fint etiam medietates, ut ratione colligitur : in- 
fertur tandem ex hac communi noticia , Bidem ae- 
qualia, 8£c. 8£ illas quatuor in medio lineas inter 
(e aequales efle. Pundum igitur, communis nimi- 
rum perpendicularium fedio, ut dictum eft, ex 
propofitione 3 tertqicentrum eft circuli. Quare eo 
fecundum unius harum aqualium quantitatem 
defcripto , cum is propter linearum aequalitatem, 
peraltarum etiam extremitates tranfeat, baeucro 
extremitates Ungula: in lateribus quadrati exiftat, 
cum per propofitionem i<s tertij intra circulum 
non cadant , per corollariu deinde eiufdem ipfum 
circulum tangant: ex definitione tandem, qua dici 
tur,Circulus fimiliter in figura defcribi, Sic. circulum in dato quadrato defcriptum 
eiTe concluditur.quodfieri oportuit. 

nPOTASIS. 0. 

PROPOSITIO IX. 

Circa datum quadratum, circulum defcribere. 

Sit datum quadratum, atq) propofitum, circulum circa ipfum defcribere. Ducan 
turin quadrato dua diametri, qua: fele mutuo fecent: ££ erit communis illarum fc- . 
<H:io, locus, unde circulus, ad circumfcribendum quadratum propofitum conue- 
niens , defcribi debet. Quoniam enim fumptis duobus triangulis , qua: nimirum 
funt quadrati medietates, cum anguli partiales finguli, per propofitio. 8. primi, in' 
ter fe aequales fint, atq; ficutercp femp er medietas anguli redi , cumq; etiam ipfi re- 
di inter feaquales: & horum redorum medie- 
tates fingula, partiales nimirum anguli omnes, 
inter fe aequales eritc. Quare per propofitionem 
6 primi quater fumptam, 8 >i horum partialium 
angulorum latera, quatuor nimirum partiales 
diametrorum linee, inter fe gqualia erunt. Pun- 
dum igitur illud , ccntru eft circuli. Poteft etia 
loco odaue, propofitio quinta ufurpari, hoc 
modo. Cu quadratu per diametros in triangu- 
la quatuor refolutu fit, hactiero triangula om- 
nia, aequalia crura habeant, latera nimirum qua 
drati propofitt: infertur perpropofit. j primi, 
&ipfosadbafim angulos inter fe aequales efle. 
quilibet igitur illorum, per propofitionem 32 eiufdem primi, medietas eftredi.Ter 
tius enim angulus,ratione quadrati, per fe unusredus eft. Quia autem omnes redi 
anguli, ex communi quadam noticia,inter fe cquales funt:fequitur,quod etiam in- 
ter fe aequales fint omnes partialesfde quibus fada eft mentio)anguli. Igitur di dia 
metrorum partes, per propofitionem 6 primi, interfe aquales, unde tandem, id 
commune pundum, per 9 terti), centrum drculterit: quo nunc fecundum quanti- 
tatem unius aqualium linearum defcripto, cum is per reliquarum etiam aqualium 
extremitates tranfeat, propofitioni tandem fatisfadum erit, circa datum nimirum 
quadratum circulus defcriptus.quod fecifle oportuit. 
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propositio x, 

Duum aqualium laterum triangulum conftituerc, habens utrunqj eo 
rum, qui ad bafim funqangulorumjduplum reliqui, 

Sententia eft propofitionis.triangulu iiofceles, cuius uterqj anguloru qui ab s- 
qualibus lateribus iubtenduntur,ad tertium reliquum duplus fit, dcfcribere.Duca 
tur igitur linea reda, longa uelbreuis,ad placitum.hacreda deinde, ut quidem ha 
betpropofitio fecundi undecima, in duas portiones diuifa,expudo hoc, quod eft 
communis terminus diuifx Et portionislongioris,feCundum interuallum reda: 
data: circulus defcribatur.Hoc rado, longiori portioni,qux nimirum cfl diametro 
circuli breuior, squalis reda in circulo,per propofitionem primam huius,coapce- 
tur.Quod fi tandem extremitas huius, longiori portioni aequalis, altera cum cen- 
tro diuifionis pundo duabus redis lineis copuletur: propofitioni iatisfadum 
erit. Nam id demfi triangulum, cuius duo latera a centro ufep ad circumferentiam 
continuata funt, erit quod quaerebatur, cuius quidem demonftratio ut fequitur. 
Circa triangul ii partiale, cuius unus angulus ad cetrum ponitur, per propofi tione 
5 Imius, circulus deferibatur. Et quonia tam quadrato longioris portionis exftru- 
dura,uel propofi tione i « fecundi, quam etiam quadrato rede in circulo coaptate, 
huic longiori portioni equali,redangu1um fub prioris circuli femidiametro 8dbre 
uiori eius portione comprxhefum,equale eft: longiori aequalis pofita reda linea, 
per propofitionem 37 tertrj, minorem circulum contingens erit. Et rurfus quonia 
hxcreda circulum minorem contingit,a pundo item contadus alia quxda,eun- 
dem circulum fecas, duda eft.illa nimirum 
qua in diametro ad pundu diuifionis ter- 
minatur: angulus igitur.que hx dux redae 
cotinent, partialis, angulo alterni iegmetr, 
qui ad centrum ponitur, ex propofitione 
i 1 tertij gqualis erit, unde totalis poftea, fi 
partialis alter ex xquo his squalibus adxf- 
ciatur,duobus squalis. Sed quia duobus 
his, ut trianguli huius partialis internis, an- 
gulus ille, quiin alio partiali ad diuifionis 
pundum ponitur, externus, ex propofirio- 
ne }i primi, eft xqualis:& eide externo ille 
totalis,ex communi quadam notitia,squa 
lis erit.Et quia etiam totalis,iIIi qui iub dia- 
metro atep circulum minorem tangente re- 
dalinea continetur ,ex definitione circuli&prioripartepropofitionis quintxpri 
mi, squalis eft : Et qui fub iftis lineis continetur angulus, dido externo squalis 
erit. Tres igituranguli inter (e squales, unum etiam triangulum partiale, cum 
duo ex squalibus angulis in eo fint pofiti, ex propofitione 6 primi , lfofceIes,hoe 
eft duum squalium laterum erit. Sed quia uni eorum , coaptats fcil icet in cir- 
culo lines , squalis eft, ex ftrudura, longior diuiis fcmidiametri portio , Et 
alteri lateri hsc eadem longior portio squalis erit : quare Ifofceles, triangu- 
lum etiam partiale alterum. Hocautem quia , ex propofitione s primi, duos ad 
bafim angulos inter fe squales habet, & quia etiam illis squalibus, angulus hu- 
ius Ifofcelis externus squalis eft,undefic adutruncp , aeper confequens, ad cum 
qui ad centrum ponitur duplus: Suillorum qui huic externo squales funt, utcrcp 

Ec ad eundem 
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ad eundem ad centrum pofitum angulum, duplus erit, et funt etiam in hoc ipfo,in 
quo ille fcilicet, totali trianguIo.Triangulumigitur Ifofceles,cmnsuterqj, eorum 
qui bafim funt angulorum, ad reliquum tertium duplus fit, conftitutumeft, quod 
quidem fetide oportuit. 

PPOTASIS IA, 

E 13 vp (follysTUc v.vv.hsy^yjnx.ytovoy hnnfrdbfoy Tc hsu hrdymioy a Jeci? 

PROPOSITIO XI, 

In dato circulo, pentagonu 8d aequilateru & tequiangulu deferibere* 

Sit datus circulus, atque propofitum ,pentagonum in eo arquilaterum 8 C equi 
angulum deferibere. Circulo igitur dato, primo Ifofceles triangulum, cuius uterqj 
aqualium angulorum ad tertium duplus fit, per propofitionem pracedentem 10 
formari, huic deinde aquiangulum triagulum in dato circulo, per propofitionem 
2 huius defcribi,debet. Poftea utroq? eorum, qui ad tertiu dupli funt, angulorum, 
reefia quadam linea, p er prop. p primi, bifariam diuifo, quinqj iam anguli inter fe 



jequales erunt. Quod fi tandem redite hx, per quas ad tertium dupli anguli bifari 
am diuifi iiint,ad circunfercntiam ufq? continuata fuerint, cum hi quinepin una 
fint circuferentia anguli, at® gquales etiam inter fe: & eoru arcus a quibus fubtem- 
duntur,perprop. %6 tertij :horu deinde arcuum redite linee, per 2 p eiufdem,tequa 
les erunt, quare pentagonu xquilateru,. Quod uero fit etiam aequiangulum,id fic 
patet. Quonia enim finguli huius pentagoni arcus, ut quide demonftratu eft, inter 
iefuntequalesjiumptis duob. quibus uidelicet nullus eft comunis terminus,fiutri 
que eoru duo hi, quos interceptos habent, arcus additi fuerint:8d colledli ficarcus, 
ex communi quadam notitia,inter fe aequales erunt, Quare etiam aiquales, ex pro 
politione 27 tertij, qui ab his aequalibus arcubus (ubtenduntur,anguIi,Confta£ 
igitur fic tequalitas deangulis duobus. Quia autem ficutde duobus, ita etiam de 
omnibus, hocnimirumproceflutoties,quotfuerintanguli, miniis uno,ufurpato, 
conftare manifeftum eft : pentagonum igitur hoc sequiangulum efle: concluditur, 
& quia etiam cequilaterum.In dato igitur circulo arquilaterum dC arquiangulum 
pentagonum deferiptumeft. quod fecifle oportuit, 

PPOTASIS IB, 

t JbB^nk vxiKteysnyjTKytovoy i<ni 7 ihdJfo[i Tc uj taiymioy •71piffaJ.cz/* 


PROPOSITIO XII, 

Circa datum circulum , pentagonum tequilaterum SC sequiangulum 
deferibere. 


Sit 
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Git datus circulus, atcppropofitun^pentagonum circa cum aquilaterum 
quiangulum defcribere.Diuidatur igitur circuli dati circunferentia.perpraceden . 
tem ,in quinque partes aquales, a puncfHs deinde diuifionum figulis per propofi- 
tionem 17 terti) linea, ipfum circulum contingentes ducantur, ha tandem, fi in u- 
trancp partem, donec altera alteri occurrat, continuata fuerint : propofitioni fatifc 
fadum erit. Nam illa ipfa circulum contingentes reda linea pentagonum, qua 
le propofitio hac requirit,comprahendunt, quod ficdctnonftrari poreft. Primo 
a tribus quibuslibet,proximistamcninterfc, contactuum punctis demittantur ad 
circulicentrumtresrectalinea.Etquoniamha fingula ex propofitione is terti), 
ad fuas contingentes perpendiculares funt: omnes igitur illi quific fiunt anguli, re 
(ti erunt:quodcftofcruandu. Ducantur 
porro a duobus pentagoni angulis ijs, 
qui ab his tribus lineis continentur, alia 
dua ad centrum recta linea. Dcfcribtm 
tur autem fic quatuor triangula, quorum 
quam duo extrema, per pcnultimam pri 
mi, laterum aqualiumiper propofitione 
deinde 8 8£ 4 eiuidem,aqualiumangtx 
Iorum efle demoftrantur.Erquia fic clb 
tam illi igitur, qui ad cetram fob perpen- 
dicularib. cotinentur anguli, ad fuos par- 
tiales, quam etia ipfius pentagoni anguli 
adfuos, dupli erunt. Et rurfus quoniam 
ad cetram angulifuperaquales, circun- 
ferentias deducuntur, cum ijdem anguli, ex propofitione 27 terti), inter fe aqua- 
les fint: 8 C illorum dimidtj omnes, quemadmodum &ipfitoti inter fe aquales 
erunt. Et quia iam funt duo triangula, quoru nimirum latus quod habent commu 
ne, perpendicularis linea eft,qug cu duos angulos duobus angulis aquales habe- 
ant, utrunqj utriqj,unum item latus uni lateri aquale: & reliqua latera reliquis late 
ribus, atque etiam reliquum angulu reliquo angulo, per propofitionem 2 5 primi 
aqualia habebunt. Circulum igitur contingentium linearum unaquaqj periuam 
perpendicularem bifariam diuiia eft , quare 8 C ipfa ad utranqj partem , tanquam 
ad fuas medictates,dupla,Partes uero cum fint inter fe aquales, ut iamdudum de 
monftratum eft: 8 C ipfas totas contingentes recftas lineas inter fe aquales efle con 
iteniet.Pentagonum igitur aquilaterum.Quod uero fit etiam aquiangulum,cum 
ipfius pentagoni anguli aqualium fint angulorum dupli: patet & illud.Circada- 
tum igitur circulum, aquilaterum Sf aquiangultimpentagonum defcriptum eft, 
quod fecifle oportuit. 

p p o t A s 1 s ir. 

E>s v JbSiy irynxyuMptO isiy i<roTfrd>§oy Tc ty i<roy®i>i 6 pjvfctei! « 4 «. 

PROPOSITIO XIII. 

In dato pentagono , quod eft aquila- 
terum Sc aquiangulum, circulum deferi 
bere. 

Sit datum pentagonum , aquilaterum exi- 
ftens 8£aquiangulum,atcg propofitum, rcu 
Ium in eo defcribere.Pctagoni igitur dati duo 
quilibet proximi anguli, duabus recftis, per 
propofitionem 9 primi, bifariam diuidantur : 
£>C erit puneftum concurfus harum rccftarnm 
E e 2 inpciv 
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in pentagono: centrum circuli qui petitur, cuius haec fit demonftratio.Ducantur a 
tribus indiuifis pentagoni angulis , ad pundum illud concurfus, tres reda: lineae. 
Et quoniam duoipfius pentagoni anguli, fuis redis dudis bifariam diuifi funt: 

S duo circa illos diuifos pofita triangula, inter fe aqualia eftc,pcr 4 primi, de- 
rantur.Quia ucro ad unum angulum in utrocp triangulo, angulus fuus tota 
lis duplus eft:propter aequalitatem, totalium quidem ex hypothefi , ac partialium 
deinde, utmodo oftcnfum eft,interfe:&in utrocp triangulo angulus totalis ad fuu 
partialem ifinguli item totales, hac operationem , ad (angulos fuos partiales angu- 
los. Dupli erunt. Quare unumquemqj fiebifariam diuifum efle, manifeftum erit. 

Porro pro ulteriori demonftratione, de- 
mittantur a pundo concurfus ad fi ligu- 
la pentagoni latera perpendiculares. Ha: 
autem quoniam facili opera per propofi- 
tionem 2 <s primi,arquales inter fe efle de- 
monftrantur: pundum igitur illud con- 
curfus, ut didum eft, expropofitione 9 
tertif, centrum circuli erit.Eo igitur nunc 
fecundum unius , harum aquali um p er- 
pcndiculariuminterualIu,defcripto,cum 
is, propter aequalitatem, per Ungularum 
extrema punda tranfeat unumquodq? 
infuper pentagoni latus, ex priore parte 
corollartj prop. 15 tertif, circulu tangat (alias enim fi fcilicet unum ex his iecaretur, 
circulum contingens in ipfum cadere contra allegatam propofitionem conuince- 
retur)propofitioni ut oportuit fatisfadum erit, In pentagono nimirum equilatero 
8C acquiangulo circulus deferiptus eft. quod fieri oportuit. 
nPOTASlS IA. 

Try/TVcytavoy, 0 \siy io-cnfhdbpoy t<- !crdyl>:uioy,KVK?isy 

PROPOSITIO XIII r. 

Circa datum pentagonum, quod eft acquilaterum & acquiangutum, 
circulum defcriberc. 

Sit datum pentagonum quale requiritur, ateppropofitum , circulu circa ipfum 
defcribere.Diuidantur,utin praecedenti fadum eft, duo inter fe proximi in penta- 
gono anguli, per propofitionem 9 primi, duabus redis bifariam: 6cf eritpundurr» 
concurfus harum redarum, centrum futuri circuli qui hoc datum pentagonum cir 
cumfcribet,id quod ex propofitione 4, toties quoties opus fuerit eam repetendo, 
atqj exnona deinde terttj, hoc modo demonftrabitur. Ducantur a tribus indiuifis 
pentagoni angulis, ad pundum illud concurfus tres redae lineae. Et quoniam itt 
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pentagono duo anguli , ex ftrudlura, bifariam diuifi funt , cum pentagonum fit ex 
hypothefi squiangulum , ubi bis aut ter duo triangula, quorum unum quidem 
unam.alteru uero alteram bifariam diuifi anguli medietatem fibi uendicat, fum- 
pta fuerint, dC reliqui tres pentagoni anguli expropofitione 4 primi, bifariam di- 
uifi erunt.Quare,ut ipfi totales, ex hypothefi, ita nunc ex demonftratione, per alie 
gatam quartam fumpta, partiales anguli omnes, dudls infuper a centro hoc ad an- 
gulos pentagoni redis lines, inter fe squales erunt. Quoniam autem hs redis plu 
res quam dus funt, circuli igitur per harum squalium extrcmitates,ut qusfunt in 
pentagoni angulis,tranfeuntis centrum, per propofitionem 9 tcrtij,hocpundlum 
erit. Eo igitur inde deferipto , propofitioni tandem fatisfadlum erit , circa penta- 
gonum uidelicet, squilaterum 8d squiangulum, circulus defcriptus.quod feciile 
oportuit. 

p p o r a s 1 2. 1 E. 

E<s t <J\)8yj nx coi/op iirv/shdhgoy t& Hga imywioy 

PROPOSITIO XV. 

Indato drculo,hexagonum squilaterum 8d gquiangulum defcriberc t 

Sit datus circulus, atep propofitum, hexagonum in eo squilaterum 8d squian 
gulum deferibere. Circulo igitur dato , diametro etiam in eo dudla, alterutra eius 
extremitate loco centri fumpta, alius ad prioris dati quantitatem circulus deferiba 
tur,atqj ubi hi duo circuli fefe mutuo fecat, ab illis fedlionum pundlis per centrum 
circuli priorisjiifqjadeius circumferentiam,alis dtis redis cxtendantur.Eruntau 

tem fic in-Ci. culo dato pundla 
fex, qus tandem fex etiam rc- 
diis lineis continuata fuis quod 
que pundlis proximis, confe- 
dium erit ncgocium. Quo- 
niam enim cum a centris circu- 
lorum, tanquam a medijs pun- 
dlis, ad circumferentias dedu- 
dls redis lines, ex definitione, 
inter fe iunt squales : utruncp 
eorum, qus in portione circulo 
rum communi defer/pta funt, 
trian gulorum, ex li ac circuli de- 
finitionebis ufurpata,illa deinde communinotiria,Eidem squalia, fide, squilate- 
rum, atqi mox deinde etiam, per priore partem propofitionis quintg primi , squi- 
angulumerit. Quoniam autem interni tres anguli omnis trianguli, ex corollario 
propofitionis 52 primfduobus redlis iunt squalesiunufquiiqj h orum duorum tri- 
angulorum angulus unum duorumredlorum tertium erit, duo igitur ad centrum 
prioris uel dati circuli pofiti anguli, duobus duorumredlorum tertijs funt equales. 
Quia uero illi duo cum eo quem ex utraqj parte habent icpiffc, per propofitionem 
r} primi, duobus redlis angulis funt squales: 8dhunc hpitfie angulum.cum tres ter 
tisunum integrum faciant, unum duoriiredlorum tertium eife necelfe eft, hi tres 
igitur anguli inter Ce squales erunt. Sed quia his gquales etiam funt, ex propofitio- 
ne primi,anguli quos finguli ad uerticem habent: fexigitur ad centrum dedu- 
dli anguli inter fe squales erunt, quare 8d illorum arcus a quibus fubtenduntur ex 
propofitione 26 terti), 8d arcum deinde redis lines, ex 2 9 eiufdem, squales erunt. 
Hexagonum igitur squilaterum.Qyod uero fit etiam squiangulum, id fic patet. 
Qiioniam enim fingulshuius hexagoni laterum circumferentis uel arcus ,ut qui- 
dem dcmonftratumeft, inter fe funt squales, fumptis duobus quibus uidclicetnul 

E e j lus 
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lus cfi communis terminus , fi utriq; eoium tres illi qui ab his duobus intercipiun- 
tur, additi fuerint: & collecfii fic arcus, ex communi quadam noticia, inter fe aequa- 
les erunt:quare etiam aquales, ex propofitione 27 terttj,quiab his aqualibus arcu 
bus fubtenduntur anguli. Confiat igitur fic aequalitas de duobus. Quia autem fi- 
cut de duobus, ita etiam de omnibus, hoc nimirum proceflu toties quot fuerint an- 
guli minus uno,ufurpato,conftare manifeftum eftihexagonum igitur hoc aquian 
gulum efle concluditur, quia etiam aquilaterum.In dato igitur circulo, aquila te 
rum &C aquiangulum hexagonum defcriptum eft. quod fccifle oportuit. 

POPlEMfl. 

Ek. rvYvqcwQbi/-, Otxh ifayuirf 7rh<ih?K, ‘tcrn isi 7H k 

'T& ju/uAa.Ko/ \ocyd]g.-ffy ctZyfril i<t>ccnfofiLyv<XQ mSi m/xA» xyo> 

yo\&j' Trf&yfX<t>Ho?r} 7 T WJHtep \§oJy(i)VO[J i<roTfrdi§oy Tc hsu /ttJycowo//, 

faiphiSdcos t'is uui t® etp Hfiyioig. YLcct 'tui o{/.oitofj Tslgimi 

Ttf 7r^V7WVW^2f &fH/J.yiOlS , <32 T Mty lluycovop KVU.7&IJ i ‘ qtbQ 
terte 7roiyQu. 

COROLLARIVH. 

Ex hoc quidem manifeftum eft. Quod uidelicet hexagoni latus,aqua 
le fi t ei,qua ex centro circuli producitur,re<fhe Iinea.Et fi per fex angula- 
riahcxagoni punefia contingentes circulum deduxerimus,quod tum cir 
ca circulum , aquiangulum & aquilaterum hexagonum defcriptum fit, 1 
perindeatqjpentagonumquocp,utantedi<dumeft, Infuperin datohe' 
xagono,uel circa datum hexagonum, per ea qua fimiliter de pentagono 
didafunt,circulumdelcribemus.quodadmonuifteoportuit. 




n pota si s ry. 

E/2 JbSyhv: x(iM$y i Tryrfcyg.i<fcM.&-ytoVoy ivoTfodifoy Tc h 9« hnyuutDp 
i tygc4ou. 

PROPOSITIO XVI. 

In dato circulo , quindecagonum aquilaterum & aquiangulum de/ 
fer ib ere. 

Sit datus circulus, ategpropofitum, quindecagonum in eo, aquilateru 8C atqui/ 
angulum deferibere. Circulo igitur dato , primum in eo triangulum aquilaterum, i 
deinde aquilaterum pentagonum,illud quidem expropofitione 2 , hocuero ex * 

huius 
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huius dcfcribatur. Caretur tamen, ut unus trianguli 8C unus pentagoni angulus, 
unum in circumferentia pumftum commune fortiantur. Et quoniam, quindecago 
num arquilaterum 8C tequiangulum in circulo dato deicribere propofitum eft, cum 
circumferetia ideo in quindecim partes aquales diuidenda fit, infertur, ut qualium 
tota circumferentia fuerit aqualium partium quindecim : talium tertiam eius par- 
tem,qua a trianguli latere fubtenditur,quincp: quintam uero, quam pentagoni la- 



tus fubtend;t,tres e(Te debere. Exceflus igitur arcus illiijs fuper hunc taliu duarum, 
qualium tota circumferentia eft quindecim,partium erit. Quare eo, per propofitio 
nem jo terti), bifariamdiuifo, quantum dati circuli quindecagoni latus fuerit, al- 
terutra ipfius exceflus medietas indicabit.Qiro habito, fi id quindecies circulo or- 
dinc.per primam propofitionem huius, coaptatum fuerit,propofitioni tandem fa- 
tisfacftum erit,In circulo nimirum,quindecagonum gquilaterum 8C. arquiangulum 
deicriptum . quod fecifle oportuit. Demonftratio neglecfta eft, cum ex ftrucftura 
ha;c clara fit. 

APPENDlt 

Porro circulo dato, quomodo circa ipiiim quindecagonurrt aequilaterum 8C se- 
quiangulunvlnfaper, quomodo circa quindecagonum datum, circulas deftriben- 
dus fit , licet illa ab Euclide non tradantur, nemini tamen difficile erit, fi modo eo- 
rum quae inhodibro ad t 2 &C i i propofitiones de pentagono dicftaiunt, 
meminerit. Atcp hacftenus de inferiptionibus &C circumfcri- 
ptionibus figurarum inter fe,cuius quidem tra- 
datioinhocquartolibro erat 
propofita» 
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2XOAION EIS TO E, 

A A H A O Y. 

TtMjyvos to i 7ri ® L tuxte y^l> dlsAocfc&y, K oivoy 76 17» y* 

fiiJbAioy ju>/ii 7 £ias Tt K«i ctpi&jXH-nvijQ, vgi /-ttf ffixtjs , -noder hs /kifrtfis y.as 

OHftA TWijs inh&H/iHS. Ta '^p l/> out&S' ot/ / 4 oVof> p-w/iVT^i- 

Hsiisaf i /io{& Qitoptifictoiiijx.T&.ocvffi Trua nis 'fosso jj.ct8HyLct7ivlu> 'rvrgy/ttwug 
t027fyufV'jyuu\SHy.c(ii. OySj/ovv cnjyjsrbs,ovr© J . To </i fitfiAioy, Ev' 
JV|ot/ twos tvjp icny otvoa Xlynvax, 761 PA«tco1'©“‘ c/ifloccugiAov, ovy 

CVSTH02 7rtf& ccuk A oy uSy, h A cLvecAoylct Xoywy Ttmy obicis * cuccyvcaoy yv<E' 
wnscrrfyoy tiv As 01 vcvvToiXoyoi. Ab yj> to «tiAa: T^cn^oy yi mea 'ffc 
cwj3'nooy. E ccy ?wvy tuo. crvyvqJvHTm «M hXx, cptyi diTsby c/It/o /Uj*. 

Bh , outo |iSv Opoi ncftvvTl * « A emo t& iTtffv tu n t ivfyoy piwzsa.ci3 % 
AwSVH* ’ Hcfi r r& imfyv 7$>s r iT^oy cvyvoxcts, Spuens , «/> ivdcAiovey 0 i 
sroAcaoi Xoycy, Huj A tv?v t 6 > Ac^ov tj^ps aMo// Ac bfLCtoThTOt 

cnjyv.qj.cny-, Vjtdi oy[cny , AwtAsy/ccv Ti^pcrHyo^inxy , Vuce £t» cos tiA 7» pivytBos 
cvyv.qJ.rH72, «M.’ cos cA 0 Ao^os vifyg TvyJk 7>y Xoyoy . at/TH A « cvyvQicng, 
Acycv ^yi7^ Xoy}2'ohy ixy (boi JYo wQbou t (by h 'vrtycc 77^2 tHjj TsitsIuj <ft' 
cihctcrioi/ct Xoycylyyt ’ y> kx> <p) y>y t/hrXeteiovet Aa 
2 /Oy \%hjchs Tt-Tqxyiovoy^ TVrqctTfrctciovK A oyoy 
tf</ 7i$>s ?<hpcp) tensyg Tv-rqccytoVoyjbTrfy h /am' 
foy ivB&a. 71&2 t Iw ivdiiay. T«^> yihvet <Ji' 
grhixcnct , e/lu/a/c.e» Tt-Tgctirhainx. O Ttivvy A 6* 
yo2 ■ffy TcT^aylavrey^T^KTi^Kcn©^ ioy cfhiheccat 
OVT&* T&Xbycv -ffr ivBeuSy eATT^acibs ifci' K«> 
, X&tou <fi isT<&-,b A cyov Ao^os. ’AM’ sn wcl-' 
7©^" \x so t 7roGy.cA7{c2 y>/b Xcycgjc ySjj $ 2cfu& 
0 «A 7nKrco. usu 'Tfi' fiXi/ <jV «|/« ^ <^7// «A© - 

VT^pj T Ibu T^Scrmy yg&oty,% cfi 7 » THJiro// t’/cT N <&/> t . O ^ y>yi ^7 FIoA- 

Xa7ih£ci (&' ' costri y b s. b A E Tsipvbqj(© J ’ cos t& y b b <fL Ewiityvs*'. 

ugraOyb i. & ovy>i y9)/ ArnXoi,6vTcoy Ai'na7iAoi/s^)©-',a 7P?Xoc7rKaai(&'* 

ETttyoi (Aiitqty rvTcoy cnujdicrtcoQ yfy/ovTl §, m rioM«7iAo:<7ituA/4CCi©-' ' cos 
761 y <5 ^ K 9 uo Y 1 ohXctnrKct<ni'Ki[j.6$H2 * cos t y o h. 

Y^Aoyo/ </*t &crty oi iXdesoutfc-rjv /t oV cu^/, Y?n)7j°Ma7rA aienoe, 

i$s°Aoicos. lsLoy A, cos vJbiJbXwy cPtyij e/iuf>>mCt 9 - 
H9U TO /J-21' 7 r?MTO tGv T^V UTrhvsfytoy o'J^«7'J(^A/ctV > 7-l/TVS7,TW ^ 

7fMa'7rhxa(Sy,7ix A Avtt^x Hg.BoXivunfyx TvSjJ. yrcd/rcay 7*w Abycey. A ei 
•fy uJj\7rcd/7©',M<i t’/f HTW > '?i§oJy/iaT ©' rlw r K7iAcvy Hya&cu. c/idlxc^ 
Xicu/, Toi^Atj^ 761 fiifiAkr c/lcoficicos T^bsrcuy^vou « ys$/H' 

73 c/hodgtms.oi ^07^01 7 p$l iu 5 i ntytSyjA rpTAcaxAu' 

enor oiAtffcKg:8oAiv.u)7ifyoi7i^wcc(iT(oy 
•fp Xoycey. 
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BREVIS INTERPRETATIO 

H V I V S oy INTI LIBRI, INCERTI AVTORIS, 

Scopus huius quinti libri eft is,ut tracftetur de proportionib. Pertinet 
enim liber ifte 8 c ad geometria , ac arithmeticam & mufica,omnescp alias 
qua: fimpliciter mathematica: difciplina: uocatur. Etenim que in ipfo tra 
duntur,non geometricis lolum contemplationibus couenmt.illiscp pro-- 
pria exiftut,fed Sc omnib.que fub mathematica ipfa coprehenduntur,8£ 
ut prius dixi , difciplinis.Sit igitur hic libri fcopus. Cteterum libru ipfum 
cuiufda Eudoxi inuentu effe afferunt, dilcipuli Platonis.Cu igitur fit fco' 
pus deproportionib.proportio aut fit rationuquarunda habitudo :qug 
fint illa: rationes,prius cognofcendum erit neceffario Oportet enim fim 
pliciu cognitione praecedere, qj de copofitis dicatur aliquid.ltacp fi quae-' 
dam inter fe coparentur(fumamus aut duas magnitudines) illa: quidem 
Termini appeIlabutur,tranfmutatio aut fiuetrafitus ab uno inalterujm- 
teruallum dicitur.Coparatio uero alterius ad alteru,Habitudo uocatur, 
quam ueteres Ratione nominauerut. Collationem uero huiufcemodi ra 
tionis ad alia rationc,qua: fit fimilitudine quada,aut eiufcemodi habicudi 
ncm,appellarut Proportione, no perinde quafi magnitudo illa coparer, 
fed utilia ratio ad illa rationerqua: deinde collatio. Rationis ratio dicitur k 
ut fi dua: fuerint reifbe linee, quaru una alterius refpe<ftu duplam habeat 
rationem : quadratum quod ab ea linea eft deferiptum 3 qua: duplam ra' 
tionem habet, quadrupla quocp ratione habebit , refpectu uidelicet eius 
quadrati , quod ab altera eft deferiptu , fiquide collatio habeat longioris 
linea: ad breuiore refta.Quar enim logitudine dupla llint; ea potetia qua 
drupla exiftut. Ratio igitur quadratoru quadrupla exiftens, dupla: ratio 
nis exiftentiu re&aru dupla eft.Talis aut uocatRationisratio.Sedfuerit 
illa in quatitate.duplex enim eft ratio, una in dignitate,altera uero quan ti 
tatis.ac dignioris quide nulla fpecies uidetur effe ad prpfente ufum accom 
modatathuius uero rationis,qua:fecundu quantitate dicitur,fpecies funt 
quinq?. Alia enim ratio Multiplex appellatur:cuiulmodi eft 6 ad jialia Su 
perparticularis,ut4 ad 3:aIiauero Superpurtiens,ut?ad 3. atephee quide 
funt Simplices, quaru tamen omnium rationu magis fimplexeftMulti- 
plex, Reliquae uero dug fpecies ex haru nafcutur c 5 pofitione,Mul tiplex 
luperparticularisfcilicet,ut7ad3;&Multiplexfuperpartiens 3 ut s ad 3. 

Sub rationes aut uocatur, cum minores maiorib.coferuntunSubmul 
tiplices 3 SubfuperparticuIares 3 Subfuperpartietes,&ficdeinceps.Scien> 
dum aut,diuidihunclibruinduaspartes,etiniti6quidefimpliciucotinet 
do<ftrina,hoceft,eam qug de multiplicib. tradat, deindeuniuerlaliora de 
omnib.rationib.tradutur.Oportet enim,utiaoftefum eft,in omni re fim 
pliciu doftrinaprpcedere.Si quis aut cofideret modu diuifionis,termino 
rum etia diuifio fadta erit.Na priores quide,fcilicet termini. Multiplices; 
qui autem deinceps fequuntur uniuerfaliores,de omnibus rationibus. 

Ff EYKAE 1 AOY 
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EYKAEIAOT XTOI 

XEION flEMPTON, 


EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO 

metricorum liber quintus . 

Sc hic quintus liber Euclidis irtib. Ttf Kcyvvgx<p) dwctte' 
i ratione Sc proportione. Quae igitur ad 

•;£ j 'Aihanctra&ationcm requiruntur uocabula, primo, ut in 

'j ! i praecedentibus etiam facftum eft,ordine definit. 

opo i. 

M(f t iAccojo[j t5i civ:[j 

T /4 

DEFINITIONES. 

i Pars cft quantitas quantitatis , minor maioris , quando minor meti' 
cur maiorem. 

fj-iy^ 3 Q J ) Licet hac uocc continua tantum quantitas , fub qua nimirum linea % 
fupcificics SC corpora comprchcnfafunt,intelligatur, undefic quidem magnitudi 
nisfignificationem habet:tamcn quiaomnia , quarirt hoclibro , tam per definitio- 
nes quam etiam propofitioncs,ab authore nobis prae(cributur,pcr numeros a:que 
ut per lineas oftendi pofluntinon magnitudinis,fed quantitatis uocc, fub qua,tan- 
quam uocabulo generali, numeri etiam c6prchenduotur,m uerfione uri fumus,id 
quod Lcdtorarquo animo ferat, prefertim cu in hoc aucori nihil detrahatur, cumqj 
etiam fingula numeris declara nerim us. 

KdTayiTQi.v) aurem cri metiri, arq; hoc loco diuidere aliquidintegre, SC quafi ad 
libellam, ur dicitur, ric quod no mancat,ulrima fubtracfhonc facria , aliquid minore 
miniiSjied nihil omnino, ad menfurandum amplius relinquatur. 

Y]o?'AaZsXxC7^ <fi T T<? Wcdosov ©-' , 'Jto// "£GJ0 nxP 

iXecUiM/©-', 

z Multiplex cft, quantitas quantitatis,maior minoris , quando maior 
menfuratur a minore. 

Harum definitionum de parte multiplici exempla funt. 


contra 

uerd 


M 

eri; pars. 


Exemplapernumeros expofita. 


efi multiplex. 


i i'efpedufeilicet'| i2,eftpars, Contra uero^ 12 refpecfiu 3, multiplex 

l ,y O 

2 » ll 

*“ A OJQZ 



e 


LI.BBR «XVINTVS. ai 7 

A oyos Avo fiiycQfy bjio^vuiy , « h^tdc 7r«A'HP7fiTT{; vftsQ «M nihcc 

7 PlK.Ofi.OVi. 

3 Ratio, eft duarum quantitatum eiufdem generis, aliquatenus inter le 
quardam habitudo. 

Dua: requiruntur, ut ex definitione colligitur,ad rationem coftituendam,quan' 
titates , atep ea deinde inter illas habitudo,quanta nimiru una refperiu alterius fue 
rit.hoc inquam, uel illa confideratio,fiuerefpe<flus, ratio dicitur.ExempIafunt, 

— ad 

ad 

uel — a d 

Exempla per numeros expolita. 

J 5 V S 

zj ad ^ 24, uel contra e 24 ad 2j, eft ratio, 

h r. 

7 7 

hoc eft, quidam refpecftus, ut ratione primi exempli in utroq* ordine , numeri fefe 
mutuo aequaliter refpiciunt.Ratione fecundi, in priori quidem, eft prior quantitas 
numerus pofterioris quincuplus, in pofterioriuero fubquincuplus,8dfic ordine 
deinceps. Illa autem confideratio quantitatum inter fe, unius ad alteram, dicitur ra* 
tio.Et ficut linea: ac numeri, ita quocg fuperficies , corpora, ac qua:cjj res alite inter 
fe conferri poliunt. 

A cyoy 1 )(&[> vfts >2 «MnAa: jLiytfa AfyerJ, a <J\ujccY{ m^AdTi^ccirictJophK 

4 Rationem habere inter fe quantitates dicuntur, qua: poliunt multi' 


plicata: inuicem excedere. 

Exempla funt. 

27 18 12 

12 

18 

2 7 

9 

6 4 

4 

6 

9 

3 6 

36 36 

27 

30 

ii 

9 

9 9 9 

Sicper lineas exempla praefcribi poliunt. 

$ 

11 


t (wbfi Koyai XiycTT, •7i£pS ekv-nfyop,^ 'rglyp v^}>a 

'TtTFXfTlf ^OT&y TOmSI lovnus mMctwfuxcriix 'ffy T Jo 1 / 77 $* 

Hj nntfkr /Wvus 'mfo/nzXtt.critoii bnvLOi/vp 7pT?uas\xcriK<riibp tx&n^op 

‘»{cf,Ttyif } vj oifCct iM aW,t) oclioc, ’iovc «, « ctjj.ee Ak<P^/tk J(#T&M.uAa:. 

5 In eadem ratione quantitates dicuntur cite , prima ad fecundam,^ 
tertia ad quartam V quando prima: 8C tertia: a:que multiplicia a fecundae 

6 quarta: a:que multiplicibus ,iuxta quamuis multiplicationem utrun- 

Ff 2 que 
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que ab utrocp,uel una deficiunt, uel una aqualia funt, uel una excedunt, 
iumpta inter fe. 


| 

I 


Dicit definitio. Quarum rationum 
antecedentes uno aliquo num ero , uno 
item, fiueillo priori uel quouis numero 
alio, QC confequentcs quantitates mul- 
tiplicatae fuerint, multiplex infuper pri- 
mae fimili modo a multiplici fecunda: 
defecerit, ei aquale fuerit, uel idem ex- 
ceflerit. ficut multiplex tertia deficit, 
aquale eft , uel excendtt multiplex 
quantitatis quarta: in eadem ratione 
dicuntur feffe ha quantitates. Oftendit 
autem hoc in quatuor quantitatibus 
autor, & dicit, ln eadem ratione quan- 
titates, 8£c, 


pri- fe- 
ma cun. 

te r- quarta 

tta quantitas. 

Exempla in numeris firnt. 

fz 4 

1 S 

iz 

p excefius 

Multi. <24 

24 

1 z 

1 1 aequalitas 

l 16 

18 

8 

P defedlus. 

Quantita. s 

6 

4 

3 

prima 

fecun. 

tertia 

quar." 


7aJi?p cdrrp X%nrm iivyt&u Xoyoy , cwxKsyoy ^ w. 

Eandem autem habentes rationem quantitates , proportionales 


ttocentur. 

Huius definitionis exempla funt,qua ex definitionibus pracedentibus, quar- 
ra &i quinta,colliguntur. 

Otkp tfi T Icrcemg A AftwAacr/to/y, 7> /jSh T ' 7 t$(i> r pV 7 MAkt«jAk:< 770 // 
yn r 7rt)A A^raAaicnff.T Ji t 'Xgmr 7rt>A AcwAacr/op firt 

•r t TtTKf Ttf ImXKcnsXctcriv * 'nTc? 7i§£$}°p ti&s r pJ l dlh^o[j iz&£qvk Ae- 

yc^xil* hiyrf&ifarp v 7 g< 7 y t> ivrctfrvp. 

7 Quando uero aque multiplicium,multiplex prima excefierit multi 
plex fecunde, ipfum uero multiplex tertia non excefierit multiplex quar 
tattunc prima ad fecundam maiorem quam tertia ad quantitatem quar- 
tam rationem habere dicitur* 


Coharet 


tJBER Q.VINTVS» 


a *9 



Cohccret hatc definitio cum 
procedentibus duabus , quinta 
& iexta. Quando uero dicit, ae- 
que multiplicium , tum pirmie 
& tertio, fecundo item dC quar- 
to quantitatum , intelligendum 
eft. 




ut 


uel contra 


Exempla in numeris funt. 


1 6 e i$ t8 

* 4 9 9 


24 20 27 4? 
8 4 9 9 


Aliud exemplum. 

1 6 20 iS 4? 

8 4 9 5 > 

Sunt hic tria exempla ,quorum primum &£ fecundum patent.In tertio autem, li 
cetmultiplex prim«e in nullo multiplex fecundo excedat, cum tamen id minus a 
multiplici fecundo , quam tertio multiplex a multiplice quantitatis quarto defi., 
ciat: erit adhuc primo ad fecunda maior, quam tertio ad quartam quantitate ratio # 
Alia exempla. 


22 ii 14 tS 21 18 i? 24 

11 ad 2 QC .7 ad j Item 7 ad 3 5 C y ad 4 

APPENDIX. 

Cum quis uelitinter duas rationes tuditare , utra maior fit, commodiflimeper- 
hanc definitionem id expedire poterit. 

A vxteyix <fi tSifJ h 'ffv Xoycep o^loiotAs» 

8 Proportio ueroeft,rationumfimilitucIo. 


ADMONITIO. 

Similes fiue eodem, 8C diffimiles funt rationes, quantitates uero oquales iri- 
aequales inter fe, quod hic annotare libuit. 

A vcchsylx <fi y/ 7 Qcriy ofdig ihx^lsa In//. 

9 Proportio autem in tribus terminis minima eft. 

Hoc eft, ad conftituendam proportionem requiruntur ad minus tres quantita- 
tes.Cum enim proportio fitrationumfimilitudo,8£ nonrationis: fingulouero ra- 
tiones duabus quantitatibus,antecedentefcilicet8£coniequente,conftent: fcqui- 
tur proportionem , duabus rationibus profcriptam , quatuor terminos requirere. 
Sed quia non raro fblec contingere, ut unius rationis unus terminus bis repetatur, 
fcmel quidem ut fit coniequens prioris, poftea uero ut fit pofterioris rationis ante- 
cedens, conftat, tres terminos, ut proportio conftituatur, aliquando fafficere, pau- 
ciores uero nunquam. 

Ff j Exempla 
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Exempla fimt. 

964 \6 12 p \6 10 if 

Alia, 

5 ad 4 ut 17 ad iz 32 ad 14 ut tz ad ? 

Similiteralia. 

17 18 ut 1 z 8 64 80 Ut 100 12* 

Adhuc aliud. 

12 ad tj ut 8 ad 10, at<$ ut 4 ad * 

Ca:terum, maximam proportionem quot termini conftituant, hoc non definit 
Autor , cum ea femper quoad quis uoluerit, ut habet propoiltio in otftauofecun- 
da,per unum terminum augeri poffit. 

Oto/i <fi {itykdn cMocteycy »’ 7» 7150 cPni^cfriovxKo' 
joy \1y1TJj71p t dlv 7 ityoy. 

1 o Quando uero tres quantitates proportionales fuerintrprima ad ter 
tiam duplicatam rationem habere dicitur,quam ad fecundam, 

Avctfoyoy *, hoc eft, continue unam 5 C eandem rationem habuerint. 

Exempla iitnt. 

Denominatio uel ratio Denominatio uel ratio 

prima: ad fecun. primae ad fecun. 


Denominatio uel ratio Denominatio prima: ad 

prima; ad tertiam. tertiam, bC c, 

Eft autem reipedlu prioris duplicata,hoceft bis fumpta. 
Exempla huius definitionis alia, iixnt numeri uel quantitates,quas 
examinat definitio pracedens quarta. 


1 x Quando autem quatuor quantitates proportionales fuerint: prima 
ad quartam triplicatam rationem habere dicitur, quam ad fecundam.Et 
femper ordinatim una pIus,prout quidem proportio extenfa fuerit. 
Ratio prima: ad fecun. Ratio prima: ad fecun. 


* . * 



Ratio primae ad quartam. Ratio prima: ad quartam. 

Eft autem refpecftu primae collationis triplicata, hoc eft, ter fumpta. 



I ’ 71 ^ffS T TtTVifTP 

efidnfyoi/. K <x) cc?i ifys ivi 7rh&oy t 


Oimii JiTcosa^K [nycdH uMuAgyey 
vlova. Koycp '^X e y 71^93 ro 

'icas cu/ h cu/<xteyicc '\ 5 orocipVN, 




LIBER C^VINTVS. 2?» 

O/.ioAO yx Tiiyi-rm e8>Vn* piw Hyisyb/a. tdis tiyx/j <yvois>7K ‘wpSj/x 

'risbntiy/oi s. 

1 i Similis rationis quantitates dicuntur efle., antecedentes quidem an^ 
tccedentibus,8£ confequentes confequentibus. 

Eft hac definitio modus quidam S£ canon, per quem, ficuti ex prcecedenti quin 
ta,qux quantitates proportionales fint,cognofcitur, atqj huius fenfus talis. Qua- 
tuor aut pluribus quantibus, pari numero propofitis, quarum femper dua & dua 
inter fc conferuntur, fi quidem antecedentes illam inter fc , quam ipfar confequen* 
tes, eodem ordine fumpta , rationem habuerint: fimilis rationis ha quantitates 
cfle dicuntur. 


pri 


An 


_9_ 

cT 


ter. 61 

4 

quarta 

Item 

~ An 

Coie 


_£1 


Quia prima & tertia, hoc cfi antecedentes, illam quam confequentes, qua: funt 
fecunda QC quarta quantitates , inter fe habent rationes : fimilis igiturrationis pri- 
Er. a, fecunda, tertia SC quarta quantitates erunt.Sic de pluribus idem intclligitur. 


E we?\A«f A oy©- 1 A £J r is -rfl 7ft}>2 t o kys[R>joy , nsa T&. i 

7$) 2 T 0 iTff6[iXV0[) 

i 3 Permutata rati'o,eft acceptio antecedentis ad antecedentem, &C con 
fcquentisadconfcquentcm. 


Similis rationis quantitatibus pofitis:erit,ex permutata ratione, antecedens ad 
antecedcntem,hoc efl: prima ad tertiam, ficut confequens ad confcquentcm, fecun 
da nimirum ad quantitatem quartam, 

Exhypoth. Exhypot. 

, i , <3 ,HvcII3L_ 




Ergo ex permutata ratione, 
Aliud exemplum in ratione aiqualitatfs, 



U 'iSi $/ctMce$ XoySi • 
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APPENDIX'. 

Efl: huius, & proxime fequentium quatuor definitionum , generalis hypothe* 
fis, ut uidelicetquantitatesfimilisrationis habeant. 

A vk7mkiy \oy©- J J ^i AiJ^STfl wn as t o HyvyStvoy as 

wjjtXvof/. 

14 Conucrfa ratio, eft acceptio confequentis tanquam antecedentis,ad 
antecedentem tanquam ad confequentem. 

Vt fi fuerit proportionalium quantitatum prima ad fecundam, cxhypothcli, 
ut tertia ad quartam: erit contra exconuerfa ratione,fecundaad primam, nimirum 
confequens a d antecedentem, ficut quarta ad tertiam , fimiliter confequens ad an* 
tecedentem* 

Exemplum eft» 

geometricum quidem 


innumerisuero 


luti 



9 ad <; 



ttt 12 ad % 


/ 

6 y ut 


1 Z 


"Zvuhiris \oy % , A ms* ^ tO bos, 7^s 

TiUTf {!&<>//. 

1 5 Compofitio rationis , eft acceptio antecedentis cum confequente» 
ficut unius ,ad eandem confequentem* 


Exemplum eft, 

geometricum quidem 


innumerisuero, 

Exhypotheft 

r\ 

9 ad 6 ut iz ad a 
Ergo cx rationis compofitione 



AicufWS 


• L T B E R Q_V INTVS. 

A todgvrisJihoyti&si A 64-is <f) 'hsQoyys, V \7S^i\^ro Hyfytoop t 

iTrt/KJvV, 7i\bs (LUTO T 0 17 J°£l2w)//. 

16 Diuifio rationis,eft acceptio exceftus,quo excedit antecedens ipfam 
confequentem, ad eandem confequentem quantitatem. 

Exemplum eft. 

Quia 7 ad 6 ut n ad s exhypo. 

quare 3 ad 6 ut 4 ad 8 exdiuilara. 

Avcts^ocp» A oyov}s'i i& HyovfLysZ t Ixh 'hstyoyluu, y 

Y tiyovpboi/ t6i i7n}jj.yv. 

17 Conuerfio rationis,eft acceptio antecedentis ad exceflum,qno exce 
dit antecedens ipfam confequentem quantitatem. 

Exemplum eft. 

Cura ex hypothcfi fuerint ? ad 6 ut iz ad , 8: erunt ex conuerfionis ratione 
p ad 3 ut 1 1 ad 4 

SEQ_VJTVR EXEHPLVJ1 GENERALE, QJVINQjVE 
praimiflas proportionis proprietates declarans. 

Quia i; funtad s ut 43 ad 14 ex hypothcfi, 

r 4 ? r 8 f z 4, ex permutata ratione 
s | iy 24 4 T> ex conuerfa ratione 

igitur^ 2} erunt ad j 8 ut ^ 6? ad ^ 24, f cornpofitione 

I 7 |3 j 2i i 24, ex rationis^ diuihonc 

I»? L 7 l»4f Lii, conuerfione. 

A tlGv A oy©" Xsi/jfo&omyivTiay /tt}*0ct>//,R9u «M&p crfj&tg iccop Y tiAn#©" 
(tui <fluo \ct/J.Jt><XV0{iy/(o[/,V3u y/ ttS criyisd' A oycp otkv «,cus y/£ie 7i^ccSis lusfr 
BwrrnqiS-top y Xo^orppiOVTcos $ feis cPdbTifyoig iivyoBwt, to 
tjjcp £ Xo^ccroy. H «Meos* A£4 f5 wftoPiKQJI* r fiircop. 


Ordo 

prior pofterior 


/*7 




Aj 

A. ;A 

/ / 9 

/ >?< \ 

/ 


/ 

| 41 y + \ 

/ ,s 

| >4X 1 

\ "*V 

\ u( Vi-/ 

\ / z ' 

\|> 8 <i7 

\(,.L 


\SJr 

\ 1/ 

Xr/ 



uel ordo prior 
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i0 .&qua ratio eft,pluribus exiftentib. quantitatibus , SC alrjs eis a?qua- 
libus multitudinc,cu duabus fumptis,&: in eadem ratione , quando fue- 
rit, ficut in prioribus quantitatibus , prima ad ultimam : ficinpofteriori' 
busquantitatibus,primaadultimam, Velaliter, - 3 cqua ratio,eftacce- 
ptio extremarum,per fubtracftionem mediarum. 

Tii vtyivwH civctAsyict vsiy^ntcy «, &s nyi/yboy 7 rtbs broyhoy, ov7fos ftyv' 

{iqvoii 71502 v vTPtiy/oyji c/^ngucos b f/ty/oy 71502 «Mo r n,ov7ro3 h voii^oy 71505 
kMo 7 I. 

19 Ordinat?proportio eft, quando fuerit, ficut antecedens adconfe- 
quentem fic antecedens ad confequentem , ficutfcp confequens ad aliud 
quiddam fic confequens ad aliud. 

Vult definitio. Ordinatis tribus quantitatibus,^ alijs deinde totidem, quando 
fueritprima priorum ad fuam iecundam,ficut prima pofteriomm ad fecundam, il- 
larum deinde fecundam ad tertiam, utfecundaharu ad tertiam, atq? fic ordine dein 
ccps,fi plurcs quam tres, ex utracp parte, quantitates fuerint : infertur ut in praece- 
denti, quodfcilicet tandem extremorum utrinqj fit aequa ratio, 


Exemplum eft. 


1 

'Antecedens ! 

1 >7 

9 

18*1 Antecedens -» 

H . 1 

1 

. Confequens : 

'f 

ie>q Confequens > 

4J Aliud J 


f Aliud 

1 


Potcft haec definitio , atqj etiam proxime fequerus fe extendere, 5 i intelligi de 
pluribus quantitatibus, quemadmodum ipfa pnecedens, ut patet. 

Ordo Ordo 


pofte» 


pofte. 


TiTttfttyfiy/Hc/i/Mactoylci isiyjonxy 'T§/tS^ ov 7 tty (nycdtoy,\{gl 
cdirois t 0 7 rhijQf&jyivvTli Zls ti^utoiq /Ardiori/, HyvySxroy 71502 bp 

\jboy , outojs ^ ifiiTityois [ii.yckeny Hyvuhoy 71502 iTpyk/oy 'oogcfiyv S12 

7rfUT OIS (liytfanilylTPliy/OlI 77^ps «M.077, OVT^i^ 

viWo ti 71505 HyvyStvoy. 

20 Perturbata uero proportio eft , quando tribus exiftentibus quanti- 
tatibus , & alrjs eis aequalibus multitudine,fit, ficut quidem in prioribus 
quantitatibus antecedens ad confequentem, fic in pofterioribus quanti- 
tatibus antecedens ad confequentem : ficut autem in prioribus quantita- 
tibus , confequens ad aliud quiddam , fic in pofterioribus quantitatibus s 
id aliud ad antecedentem. 



Exemplum 
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Exemplum eft, 

6 Quid aliud "j 
r Antecedens j> f ! 

Antecedens ^Tripla 

Ia< Confequens 6^ \ 

j a-* Confequcs •* 

^ Qiiid aliud ‘-j 


Alia duo exempla 

Anteced. ? 9 Quid aliud Antec. 7 8 Quid aliud 

Confeq. 3 24 Antecedens Confeq. 4 14 Antecedens 

Quid aliud 8 8 Confequens Quid ai. 7 s Confequens 

Exemplum pro quincp quantitatibus in utroqj ordine. 

Ordo 


ri 

Tripla 


nPOTASEIS. 


E«p >J bifoerccSi) oTpo-tavtsi) ’t<ro][i ro r nKiZ(l<&', txasS 

ifkius 7i° A \ccTrhoc <rioy * 0 G:7rha<ri6y feny ‘\y y/03 , ToQvTVCT^Kiriii 

Isea 7% 7TC01TX 'ffc 'BCOjTbiy. 

PROPOSITIONES» 

P R'.i M A* j. 

Sl fuerint quotcunq? quantitates , quotcunq? quantitatum arqmtiuni 
numero, lingula: lingularum «eque multiplices : quam multiplex cli una 
quantitas umus,tam multiplices erunt omnes omnium» 

Sine quoromeg quantitates, (lue duar,trcs>quaMofaut plures , aliarum to 
seque multiplices, qu&qj rcclo ordine fuse, dico, quam multiplex: di una 1 r uJr.pu- 
cium refpc&u fua: inferioris , tam multiplices effe multiplices omnes , f u.! funi- 
pus, omnium inferiorum fimul fumptarum.Eft huius propofitionis demonlk.UiO 



G 5 
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potiflimum illa communis noticia,Si squalibus gqualia addantur, &c. Ctim enim 
inferiores squaliter,exhypothefi,infuis multiplicibus contineantur: fequitur, ut 
quot portiones una inferiorum in fua multiplici squales habuerit , totidem etiam 
&C reliquarum quscp habeat. Diuifis ergo multiplicibus , unaquacg fcilicctin fuas 
portiones, quot in una earum portiones funt (us inferiori uel parti squales, tot QC 
in unaquacp alia erunt: atq; infuper quemadmodu prims portiones multiplicium 
fuis inferiorib.funt equaleS,ita ordine quscp alig. Aequalibus igitur squalibus ad 
ditis,eruntmultiplicium portiones eiuidem ordinis, primi fcilicet fecundi uel terti) 
SC reiiqui,fi totfuerint,fimul fumpts,ipfisinferiorib.(imul (umptis squales. Qua- 
re fi primis fecundx multiplicium portiones addits fuerint, aggregata ad partes 



duplicia erant.Quod fi tertis his adiecfisfuerinf.tiiplicia.Quia autem, ut exhypo 
thefi habetur, in una multiplici non plures portiones funt fus inferiori squales, 
quam in alia: quoties igitur multiplex una fua inferiorem uel fubmultiplicem con* 
tinet, toties & multiplicium aggrega nim, id quod cx inferioribus, hoc eft multipli 
cibus, colligitur, corinerc neceffe eft.Si fuerintigitur quotcunqs quantitates,quou 
cuncp quantitatum, &fc. quod dem onftrafle oportuit. 

Sequitur exemplum pro quatuor. 



99 



Mult/pl/. ?4 

18 

2t 

3* 

fuperfores 

8 8 8. 

6 6 6, 

7 7 7 ♦ 

1Z 12 

IZ 

Submulti, s 

6 

7 


inferiores 


33 

Potefi: & huiulmodi exemplum proponi. 


14 

Superiores 7 7 

Item 

Inferiores 7 7 


28 

9 *9 9 

9 »3 ? 


»4 28 $ 

Inhis duobus exemplis, quemadmodum nec prima, fecunda, neq? etiam tertia 
exfuperioribus (us inferioris eft multiplex,(ed ei squalis:ita etiam fuperiorum ag 
gregatum, eius quod ex inferioribus coIligitur,non multiplex, fed squale eft. Sed 
ad propofitum nihil, uel parum, cum de xqueroultiplicibus,& non squalibus 
quantitatibus htec intclligenda fit, 


PPOTAZlS 
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E ^(Sto^ c/lrft/7T$zf iffiaus « t^erop TWxf&v-, ydcvgx 

TTi/jLfffoiJ S' <^J7T^0V /WltfS TpAKctTlhtXCrioiJ^Vj tKTS/^ 7VTOf K£W crUUT^Sip 7I^(S' 
Top K9tt 71-^7$)//, JV&7t$0t/ /Wh/ 2 lSO£ 7tih'KoC7ihDi<rioy i M9^ T$T0lt K9« iKTO// 
IVTOfTOV* 

PROPOSITIO II* 

Si prima fecunda: zcque fuerit multiplex,& tertia quarta:, fu erit autem 
ter* & quinta fecundae eque multiplex,8d fexta quarta:: & 
compofita,prima fcilicet &6 quinta, fecunda: aeque erit 
multiplex,& tertia & fexta quarta:* 

Sint fex quantitates, 8£efto quod prima fecunda, ut tere- 
tia quartae, fit multiplexiatqj etiam quin ta eidem fecundae, ut 
fexta quarta:: dico ergo , 86 compofitam ex prima & quinta 
ipfi fecundae, ut eft compofita ex tertia 86 fexta ipfi quartae, 
multiplicem cfle. Quonia enim prima fecundae 86 tertia quar 
tae,exhypothe(i aeque multiplex eftiquotigitur portiones fi- • 
bi squales h abet fecunda in prima, tot h ab er 86 quarta in ipfa 
tertia: a tq5 eade ratione, quot in quinta fecunda, tot etiainfex 
ta portiones fibi equales habet ipfa quarta.Quare quoties fc* 


cundain ipfa prima 86 quinta repentur , toties etia quarta in 
quantitatib.tcrtia&fexta. Quam multiplex igitur eft copofi 
ta ex prima 86 quinta fecunda:, tam multiplex efl 86 copofita 
ex tertia et fexta ipfius quarte. Aeque igitur multiplices jiunt, 
compofita ex prima 86 quinta fecundae, & compofita deinde 
ex tertia 86 fexta ipfius quarta:. Quare fi prima fecundg aeque 
fuerit, &c. quod demonftraife oportuit. 

ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO. 

Sint quantitates, quot 86 quales propofitio requirit, 86cx. 
Quoniam enim feainda in prima 86 quinta, ex hypothefi , to 
quinquies quinquies 


Te 


bis 


bis 


qnt* 

I 4 i 

fexta ties continetur , quoties quarta in quantitatibus tertia 8 6 fex- 

ta, fi iam ad equales, priorum multiplicium portiones denominantes numeros, po 
fieriorum multiplidumportiones denominantes «equales numeri addantur : ipfi 
toti, denominantes multiplidum portiones numeri, ex communi illanoticia,Si Ec- 
qualibus aequalia addantur, 8£c,interfeaequal es erunt.atqj unus quidem, qui quo- 
ties fecunda in compofita ex prima 86 quinta , alter uero quoties quarta in tertia 86 
fexta fimul fumpta continetur, offendit. Qyare fic compofita ex prima 86 quinta, 
multiplex eft fecundae: ita 86 qua: ex tertia 86 fexta conftituitur quantitas,ad ipfam 
quarta multiplex erit.Si prima igitur fecunda: aeque fuerit multiplex, &!: tertia quar 
tae, fuerit autem 86 quinta fecundae aeque multiplex, 86 fexta quartae: 86 compofita, 
prima fcilicet 86 quinta, fecundae aeque erit multiplex, 86 tertia 86 fexta quartae, 
quod demonftrafle oportuit» 

Gg 5 FPOTASIS 


2JS eiehbStorvh e v cudis 

npoTAEis r. 

VJp 7 %®np £ rtfflS iminig h 7 riH\.onrh<x<nop>vgl 'j^iyp TtTKf Ttf, A«4>$h Ji 
jVkxis mTv^XTfKamx t 6> 7r§a)Ty nga 'T^iyv ’ usu e/ilQv ^.n^Ci^nct-piv.arnf^cp 

hl^rofzs iWjus isca TrvbhctwhKcnopyrp p#v t S. ‘i& 'xvt^tzs- 

PROPOSITIO III. 

Si prima fecundseaique fuerit multiplex, & tertia quarta: , fumantur 
tur autem a?que multiplices prima: & tertia:: & arqualiter fumptarum 
utraqj utriufquexque multiplex erit, illud quidem fecunda:, hoc uero 
ipfius quarta?. 

Sint quatitor quantitates,^ efto quod prima fecudx & tertia quarta: fint xque 
multiplicesSint etiam dux quantitates alix,qux 6 C ipix,una quidem prima?, alte- 
ra ucro tertix, fint xquenuilcipliccs:dico igitur, quod etiam multiplex primxipfi 
iecundx, tertia’ deinde multiplex ipfi quantitati quartx xque multiplices fint. Eft 
huius propofitionis demonftratio fecunda prxmifla , fi toties ea, quoties prima 
in quinta continetur, minus uno, repetatur. Hoc autem apparet, fi quinta quanti- 



Ter 


Exemplum in numeris. 


63 

S4 

prima p 

1 2 tertia 

fecunda 3 

4 quarta 
quantitas 


Aliud 

24 

3 ° 

S 8 

S 10 1 0 10 

prima 8 

tertia 10 

fccun, 4 

quar. ? 


tas & fextain portiones, prima: & tertia? quantitatibus aequales, diftribuanftrr, lo - 
co prima: deinde &! tertix quantitatum , aquales ex quinta & fexta portiones iu. 
mantur, quod indicafle oportuit, 

ALIA ET PLANIOR HVIVS PROPOSITIO- 
nis demonftratio. 

Sintquatuor quantitates, 8£c.Quoniam enim primx & tertix xque fiint.eXfiy 
pothefi,a(fignatx multiplices : quot igitur portiones fibi xquales in fua habet ipfa 
prima, tot& tertiam in iua habere necefle erit, quare utraq? multipltciin portiones 
fyx inferiori xquales diftributa ; erit uticp xqualis multitudo p 01 rienum unius, fi- 
cui 


cut & multiplicis alterius.Quia aero «que multiplex eft prima quatitas fecundae. 
Si tertia quartte, loco primae Si tertiae quantitatum , portionibus , quas in ipfarum 
multiplicibus aequales habent, fingulis ordine fumptis: Si iplae portiones quantita 
tum fecunda Si quarta aeque multiplices erunt. Ordinatis ergo iam fex quantitati 
bus,quaru prima quidem Si quinta fint priores dua,quas habet prima in iua mul- 
tiplici aquales , portiones , fecunda deinde fit ipfa fecunda, ac quarta ipfa quarta. 
Tertia uero Si fexta quantitates fint dua portiones inmultiplici quantitatis tertig, 
diipfx priores. Et quoniam ha fex quantitates huiufmodi fiinr, quales propofitio 
pracedens fecunda requirit, erit per hanc, ex prima St quinta compofita ita multi- 
plex fecunda, ut ex tertia St fexta compofita 
multiplex eftipfius quarta. Igitur, fi in multi- 
plicibus non plures quam dua , prima 8sT ter- 
. tie quatitatibus gquales portiones fuerint:iam 
ftatim conflat ipia propofitio. Quod fi plu- 
res fuerint,maneant fecunda Si quarta quanti 
tates , prima uero Si tertia efto priorum dua- 
Ter rum in multiplicibus portionum aggregata, 
quinta deinde di fexta fint tertiae in multiplici 
bus portiones. Ecquoniam etiam iam quales 
propofitio praecedens fecunda requirit, fex 
quantitates apparent : idem etiam quod prius 
per eam inferri poteft. Conflat itacg propofi- 
tio , ubi quidem tres fuerint in multiplicibus 
I quarta portiones, fuis inferioribus a:quales, Nonali- 
[ quan- ter procedendum erit, ubi portiones quatuor, 
titas quinqj aut plures etiam fuerint , id quod pro 
pleniore huius propofitionis declaratione di- 
cere libuit, 


Pri 
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7i§c Svp 7$?g (fkvnfyop 't ou/yp A oycp , v&l rt^nip 7i^bs Tvr ctfTP' 
«si to /Wvt/s TPM.xrrfrttimoc T6m 7r§fflTti nsa 'tgrpv ra i<mw7rvMx7froJ' 

CZZ7& htowvp ‘mMcmhct<noca-fiop,'T tJJ*?p ?£e* 
JicyopJiHQOyhvz ycpnMHhx. 


PROPOSITIO 


Si priqia ad fecundam , eandem habuerit rationem, 8i tertia ad quar> 
tam; di primae & tertias aequ e multiplices, ad aeque multiplices quantita* 
tum fecundae & quartae, iuxta quamuis multiplicationem,eandemhabe«' 
bunt rationem,ad fe fumptae. 

Sint quatuor quantitates, Si efto quod prima ad fecundam eamhabcatfatio- 
nem,quam tertia ad quartam. Sint etiam aeque multiplices prima; Si terti* , srque 
fnfuper multiplices, iuxta quamuis multiplicationem, quantitatum fecundae 8i 
quartae : dico igitur , 8 i ipfas primae Si tertiae aeque multiplices,ad aque multipli- 
ces 
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ces quantitatum fecundae 5C quartae, eandem habere rationem, id quod fic colligi' 

cur, Qyoniam ex hypothefi, primae & tertiae «que funt multiplices affi gnatae, qui' 



bus fi aliae aeque aifignentur multiplices: erunt illae ultimo afl/gnatae , per propofi- 
tionem pia-mifiam tertiam, etiam ipfarum primar & tertiae aeque multiplices. Per 
eandem inftrper, cum fecunda &C quarta fuas aeque multiplices, ex hypothefi, ha- 
beant, fi ipfis aliae aeque multiplices aiT/gncntur:8f illae aliae, fecunda- &: quarrae 
quantitatum atque multiplices erunt. Qironiam autem quantitates, prima, fecun- 
da, tenta S>C quarta, cx hypothefi,funt proportionalcsimultiplices igitur, de quibus 


54 



Pofluntnumcri etiam fic ordinari» 


54 

13 

9 

prima 


3<5 




3 <5 

fecun. tertia 

quantitas. 


6 

i 

quar. 


iam fermo fit, ex conuerfione definitionis quinta? htiius, in defedlu, aequalitate, 8! 
exceflii aequaliter fefe habebunt, atqj deinde, cum hac caedem multiplices, aliarum 

•etiam 
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etiam, primarum fcilicet quantitatum, multiplices fintiSi/llg alia; tandem ex quin- 
ta definitione ipfa, ordine, quo folent, proportionales erunt. Si prima igitur ad fe- 
eundam QC tertia ad qualitatem quartam eandem rationem habuerint: 8i primae 
Sic. quod dcmonftraflc oportuit. 

AHMMfl, 

Ewq' §v 11' A Tti 1/, 

terdp ' ’ioT)i/,vj & lAaarop * tAaar0//,A9A9{' oti ,0 ©i 7» /4 'T' k * 'car^fc' 

^«K9U7> i/ A,K3^ * i'trz»//,H9u e tA«&rop * tAawop. Ka/ ft&isou 

V&LOOsi> H 7ft})S r f > 6,0VT CoffV 5 7r£f>?7> ?. 

LEMMA, VEL ASSVMPTVM. 

Quoniam igiturdemonftratum eft, Si multiplex prima: quantitatis 
multiplicis excedat multiplicem multiplicis tertia: : 8i multiplex multipli 
cis fecunda: excedet multiplicem multiplicis quantitatis quarta?. Quod 
fi zequalis:a:qualis. Si uero minor fuerit ; minor etiam erit. Manifeftum 
autem eft. Si multiplicis terti* quantitatis multiplex, excedat multipli- 
cem multiplicis quantitatis prima:: quod tum 8i multiplex quarta: quan 
titatis multiplicis , multiplicem multiplicis quantitatis fecunda: excedet, 
& fi fit acqualis;a?qualis,fi uero minor:minor etiam fit. Atque ideo etiam 
multiplex fecunde admultiplicem primp,ficut multiplex quarta? ad mul- 
tiplicem quantitatis tertia? fefe habebit. 

F o P I Z M A. 

Eu <Pi‘ t vrpv Qcu/tybi*, on Ico/ ‘zwopg ii.iy.8n cwkteycy h • ngl uv<xforx\ip 
cu>xteyoi>\sou. 

COROLLARIVM. 

Ex hoc manifeftum eft , quod fi quatuor quantitates in proportione 
fint, 8i permutarim etiam illas proportionales effe. 

FPOTASIS E, 

. E aut p&yJhss ienhus » 7f>M.cc7rh<xoioi / , 07itff ct<pou?i8\p k<pou.fi8'uu 

* t©-“ Vffl 7* tensby tt? ASWif levaug iscu 7roMxTrh<x(noti , bcnx7f)\aatb^ efci 

0h9l> Tfl 0A91/. 

PROPOSITIO V. 

Si quantitas quantitatis multiplex fuerit, quemadmodum ablatum ab 
lati;8i reliquum reliqui, ut totum totius multiplex erit. 

Sint du* quantitates, quarum una fit alterius multiplex 'auferatur autem ab 
utracp harum portio aliqua, quarum fimiliter una alterius, ficut tota totius, fit mul- 
tiplex : dico,fii reliquarum quantitatum, ut tota totius, unam alterius multiplicem 
efie. Sicut ablatum maioris multiplex eft, ex hypothefi, ablati quantitatis minoris, 
ita multiplex efto, ex ftrudhira, maioris refiduum quatitatis alterius quartg:2i erit 
expropofitioneprimahuius,maior quantitas aggregati, quod ex quarta quantita 
te 8£ maioris ablato nafeitur, ficut ablatum de maiore minoris quantitatis ablati, 
multiplex. Sed quia ita etiam , exhypothefi , multiplex eft maior quantitas ipfius 
minoris:a?que igitur eft multiplex maior quantitas utriufcg ipforum, aggregati fci- 
licet iam commemorati, Si minoris quantitatis: quare pqualia inter fe, aggregatum 



t;i ELEMENTORVM EVCLIDIS 

Si minor quantitas. Dempto igitur eo quod eft eis commune, ablato fcilicetmino- 

ris,ex utraq; parte: &C reliqua, quarta fcilicet quantitas , atqj retiduum minoris , ex 


ablata 8 

maior tz — — — — * 

quantitas 

minor 6 — — — 

ablata 4 

communi quadam noti eia, inter Te aequalia erunt. Quare quemadmodum, ex ftru- 
«ftura, sque eft multiplex ablatUm maioris ipfius minoris quantitatis ablati , 8 C re- 
fiduum maioris ipfius quartae quantitatis: ita nunc propter squalitatem, loco fcili- 
cet quartae quantitatis refiduo minoris fumpto, dC refidua , quemadmodum abla- 
ia,inter fe multiplicia erunt. Sed quia ut ablatum ablati, ficcxhypothcfi, SC maior 
quantitas ipfius minoris:quare 8 i ablatum ablati, utipfae quantitates , unum alte- 
rius multiplex erit. Si quantitas igitur quatitatis multiplex fuerit, quemadmodum 
ablatum ablati: SC reliquum reliqui, ut totum totius multiplex erit, quod demon- 
ftrafle oportuit, 

nPoTASts r. 

E cw cfivo {/.lydln cAt/o [ivy<.(j(ay i<roau s « y^j. cwpatf fe^TTK tivx 

r P^/ dirffy icrccJnig u TP^cmfrucriK * ngu to famoc 3 is (tLf~isJ!rpi W v) i<rk* 
k 12 (WT^v 7j=M«7iAaW. 


PROPO SITIO 


Si duae quantitates duarum quantitatum aeque fuerint multiplices:& 
ablata: quaedam earundem aequefuerint mukiplices:reliqutc eifdem aut 
aequales funt,aut aeque /piarum multiplices. 

Sint duarum quantitatum rrque multiplices,iintetiam portiones quaedam* 
dc multiplicibus ablata:, ad cafdcin duas aeque multiplices: dico, multiplicium 
reliquas quantitates, ij fdem duabus aut p quales, utranqj utriC£,aut uero cara eque 
multiplices eile. Minores non poliunt efie reliquae 
ipfis quantitatibus pofitis , propterea quod multipli- 
ces eis aequaliter affignata: finr. Edo igitur primo 
quod prioris multiplicis reliqua fuar quantitati aqua- 
lis fitidico fone,8f pofterioris multiplicis reliquam 
fuse quantitati squalem efle , id quod hoc modo de- 
monllrabitur. Sumatur ipfl pofteriori aequalis quan- 
titas alia. Et quoniam portiones ablata:, ex hypothe- 
fi > ipfarum quantitatum , prima: fcilicet SC fecundse, 
funt aeque multiplices, cum quantitati priori, ftia: mul 
ter. quar. tiplicisreliqua,exhypothcfi,pofterioriuerd aliaqug 
quantitas. ^am qu a ntitas,ex ftrutftura, aequalis fit, fi reliqua mul 
tiplicisfux prioris ablatae, fampta deinde quantitas 
pofterioris multiplicis ablata: accefierint:& hae com- 
pofitae earundem quantitatu aeque multiplices erunt, 
pri» ie. Sed quia etiam una compofttarum, quae eft priormul 

tiplex, ipfius prioris, quemadmodum pofterior pofterioris, eft multiplex, cum dug 
quantitates uni fint aeque multiplices : illas ex communi quadam noticia inter fe 
aequales effe, concluditur. Communi igiturporttone, quae eft ablata inultiplicispo 
fterioris quantitas, ab illis feiun<fta,& quae relinquuntur, ex communi quadam no 
tiriaiatcjdeinde, cumunareliqua pofteriore quantitatem gqualcmhabeati & iU* 

eadem 


I 
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eadem pofterior quantitas & reliqua ipfius,& id ex communi quadam notfefa, in» 
ter fe squales er ut. Sicutigitur prioris multiplicis reliqua quatiras ipfi priori quan 
ablata reliqua 

’ 12 1 1 20 

quantitas quar. abla-.a Reli.jua 

- ♦ tf 

4 . __ J 

titati, cxhypothefi , aequalis eft : ita &C pofterioris reliquam ipfi pofterior i quanti» 
tari squalem eiTeneceflario fiequitur.O/Wttf Similiter oftedemus,fi prio- 

ris multiplicis reliqua fius quantitatis multiplex fit, quod & pofterior ad Tuam tam 
multiplex cfiedebeat.Sidugigiturquantitatcsduarumquantitatum sque fuerint 
multiplices,^ ablats qusdam earudem sque fuerint multiplices: reliquae cifdem 
autsquales fiunt, aut sque ipfarum multiplices.quod dcmonftrafle oportuit, 
PPOTASIS Z. 

T oc leve 7$>s ? ori? , ?p oriri A oyop' K.a) r ori? tk. /W. 

propositio VII. 

jffiqualia ad idem, eandem habent rationem, Et i‘dem,ad aqualia. 

Sint dus quantitates squales, adaliam tertia, quantamcunq;,relats:dico, neu» 
tram squalium diuerfam ab alia cum tertia illa conftituere rationem. Colligithsc 
propofitiofuam demonfirationemexdefinitione $ huius, inhtmcmodfr.Suman 
tur squalium quantitatum sque multiplices, &C erunt hs, ex communi quadam 
noticia.intcrfiesquales.Sumatur&ipfius quantitatis tertie aliqua utcunq; multi» 
plex, Si ordinentur quantitates, ut fcilicet squalium una, prima:alia, tertia: alia de- 
inde, ubi plurcs cflent,quinta:accstersdeinceps prout naturalis imparium nume 
rorum ordo requirit,uo'ccntur, Illa tertia u ero, ut qus squalium omnium eft com» 
munis confequens, a paribusnumeris,fiecun» 
ds,quarts&Texts,8£cs.nomen habear. Et 
quoniam, quantum ad priorem partem, pri» 
ms Stertis, ac csterarum, quarum impar eft 
appellatio, quantitatum, squeaftignatsmul» 
tiplices,fccunds dC quarts,ac reliquarum de» 
inde,ut qus a pari numero nominantur, quan 
titatum sque multiplices equaliter excedunt, 
uel eis omnino squales, uel minores fjs funtt 
infertur,ex definitione 5 huius, ipfas quanti- 
tates, primam nimirum ad fecunda, & tertiam 
ad quartam, ac reliquas deinde omnes, quam 
libet ad fuam, in eadem cfle ratione : quare fic 
patet pars prior.Pofterior uerd. Manentibus 
ij fidem quantitatibus,alio tamen ordine difipo 
fitis,ita nimirum , ut qus in priori fiecunds ££ 
quarts quantitatis nomen habuit, iam prims 
8C tertis appellationem fiortiatur. Prima uerd 
qus prius, fecunda nunc : 8d fiecunda deinde, 
quarta iam uocetur. Siccg per eandem defini» 
tionem quintam: & pofterior huius propofitionis pars obtinebitur , primam ficili» 
cet,hoc eft illam,qusiam eft communis squalium omnium antecedens, ad fiecun- 

Hh i dam, 


Quantitates 

squales. 
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dam, unam ex aequalibus , effe, ut eadem prima ad aequales omnes. Aequales igi- 
tur ad eandem, eandem habent rationem, &c.quod demonftrari oportuit. 


Multiplices Multiplices 

50 u d'! f 6 

30 ♦ 12 ♦ 6 >ad$ 15 30 uelcontra ? ad< 6 

30 u 6 j 1 , 6 


quanti. quanti, 

aequales. aequales. 

FPOTAEIZ H. 

TuUi M/Krcoy (^iycdCoy, n&^oy vrf$>g -p crij??/u.&lot/a A oycy VjTnfp ro 

ihctUojJ.Kay to odjfo vi^bg t'o iAec7loy,/xa{oi/cc A oycy ’^xi* 71 ^ >s 


PROPOSITIO VIII. 

Inaequalium quantitatum , maior ad eandem , maiorem rationem ha- 
bet , quam minor. Et eadem ad minorem , maiorem habet rationem, 
quam ad maiorem. 

Sint quantitates quotcunqj.in pratfentia autem, pto faciliori exemplo, duae fuf 
ficiant, 8i efto quod ex atquo ad unam 8i eandem quantitatem conferantur : dico 
igitur,quod maior inaequaliuimaiorem, minor uero ad eandenv.minorem, &C con- 
tra, haec eadem ad minorem inxqualium, maiorem, quam ad maiorem , habeam- 
tionem. Sumatur ex inaqualium maiori portio, quae fit minori squalis : 5>C erit al- 
tera quae relinquitur portio, breuiori fignate aut aequalis, aut inaequalis. Si inaequa 
lis,utra breuior fuerit, illius multiplex, quae communi omnium confcquente maior 
fit, accipiatur, quam multiplexdeindehaeceadem fumpta quantitas fuw inferioris 
fuerit, tam multiplex efto etiam quantitas alia p ortionis in maiori maioris , alia in- 
fiipcr ipfius minoris quantitatis. His 
multiplicib. tali ordine fumpris, ipfius 
tandem omnium confcquentis dupla, 
tripla, atep deinde quadrupla quanri- 
tas accipienda eft, ac deinceps iuftafe- 
rie ad multiplices quatitates alias tam- 
diu progrediendum , donec ipfa, qua: 
minoris quantitatis multiplice maior 
fit, occurrat. Sit autem, pro operatione 
faciliori, confequentis quadrupla, pri- 
mo ipfa minoris quantitatis multipli- 
ce maior: qug igitur didat confequen- 
tis tripla quantitas fuerit, ha: c eadem 
minoris multiplice primo minor erit: 
quare contra , minoris multiplex ea- 
dem confequentis tripla quantitate 
maior. Et quoniam quantitatum, reli- 
qua fcilicet in maiori , t & minori in ea 
aequali pofitae , aeque funt affignatas 
multiplices, cum quam multiplex fit 
una unius, tam multiplices etiam, ex 
prOpofitioneprimahuius,omnesomnium fint:maioris quantitatis & breuioris 
in ea portionis atque multiplices erunt. Sed cum ut breuioris portionis ita etiam, 
cxftrudura minoris quantitatis multiplex fumpta fit; minoris & maioris quantita 

tum 


Quantitas. 
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tam xquemultiplices erunt, quod eft obfemandu.Rurfus quoniam quantitatum, 
p olita fcilicet in maiori minori aequalis, &lpfius minoris , aque fune, ex ftrucftttra 
aflignata multiplices:fequitur, ut quemadmodu quantitates, ita dC ipfarum aque 
multiplices inter fe aquales fint : arqj 
infuper,ficut una,multiplex fcilicet mi 
noris,quam conlequentis tripla quan 
ritas,ex ftrutfttrra, maior eft,ita alte- 
ra , multiplex fcilicet polita in maioii 
quantitati minori aqualis , propter 
aequalitatem , eadem confequenris tri 
pia maior erit.Maior autem eft,fimtli 
ter ex ftrutftura , breuioris in maiori 
quantitate portionis multiplex ipfa 
confequente : tota igitur totius maio- 
ris quatitaris multiplex , fimul utrifqj, 
confequente fcilicet dC tripla cius,ma 
iorerit: quare etiam &C eadem totius 
II maioris multiplex, propter aqualita- 

tem , confequentis quadrupla maior 
erit: unde ficipfum etiam excedit.Sed 
) quoniam multiplex minoris confe- 

quentis quadruplam non excedit , ut 
patet ex ftrucftura: maior igitur maio- 
rem ad communem omnium confe- 

Alia ^ quente , quam ipfa minor quatitas ad 

. eande, ex definitione 7 huius,ratione 

, _ habebit. Atcp hac eft: priorhuius pro- 

pofitionispars.Porromoxdeinde, co 

: - 1 — - fequentibus loco antecedentiu.&f an- 

tecedentibusloco confequenriu ium 
ptis , per eandem allegatam 7 definitionem,confequentis ad minorem , rationem 
maiorem, quam ad maiorem quantitatem habebit. Efto uero nunc altera , qua: re- 
Imquitur,portio,breuiori lignata: aqualis, quia quantitates uel portiones in maio 
ri squales fant,tum utriuiuis portionis multiplex, quee communi omnium confe- 
quente maior fit, quantitas fumenda eft.nam ftrutftura deinde demonftrationc 
ipfa, utin priori, inftituta, res fucceffum habebit. Si igitur inarqualium quantitatum 
ad unam ££ eandem collatio fatfia fuerit: maior maioris,quam minoris quantitatis 
ad eam ratio erit. Contra uero,eiufde ad minorem maior, quam ad maiorem quan- 
titatem ratio, quod demonftrafle oportuit. 

I1POTAZ12 ©. 

T« vftbs to auro t cojt X%nrr% 'koycy * iW i&h. Kca v^sq ol to 

t ou/t oy Xoycy * ncotema: 'lovtlftftfosist&ii?» 

PROPOSITIO IX. 

Quae ad idem eandem habent rationem: aequalia inter fefiint. Et ad 
quae idem eandem rationem habet:& illa Ecqualia inter te funt. 

Habeant quotcunq? quantitates ad una eandemcg eandem rationem . Aut con- 
tra, efto quod unius eiufdemq? adquotcuncp fitunaSd eadem ratiO:dico } utrum 
politum fuerit, illas quantitates inter fe aquales erte. Hocautem demonftratione 
adincommodum ducente, ex propofirione odaua pracedenti,fic patet.Nifi enim 
? ' Hh i eflent 



Quantitates 

inaquales 

propofita 
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Client ecquales quantitates illaxfequerctur , per partem praecedentis priorem , illas 

ad unam 8 i. eandemihxc deinde eadem, per partem eiufdem propolmonispofte. 


vel 


Worem, ad illas , diuerfasconftituere rationes. Hoc autem cum fit contra propofi- 
tionisnoftra: hypothefim, illas quantitates aequales e(Te inter fe, tam ad priorem 
quam etiamadpofteriore partem, exhacprop. 8 obtinebitur. Qua: igitur ad can 
dem, eandemhabentrationem quantitates, 8<;cg.quod demonftrafle oportuit. ■ 


7 

7 

p 

0. 

7 Item 9 9 

9 9 9 

uel con. 

i 

uel contra 

XX 

7 

0. 

7 

7 9 9 

0. 

9 9 9 
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p r o p o s itio x. 

Ad eandem rationem habentium,maiorem rationem habensnlla ma- 
ior eft. Ad quam autem eadem maiorem rationem habet: illa minor cft. 

Conferantur quo teunep quantitates ad unam candemcp : dico , quod illa , qua 
ex his maiorem ad communem carum confequentcm habueritrationem , maior 
fit: dico etiam , ad quam ipfa confcqucns quantitas maiorem rationem habuerit, 


ve! 

eam contra minorem cfle. Nam fi maiorem habens rationem, ad aliam non reptrfe 
tur efle maior, erit illa alij aut aequalis, au talia minor. Si tequalis, cum aequalium ad 
idem, ex priore parte propofitionis feptimaehuius,cadem iitratio,haruuerd ejuan 
titatum,ex hypothefi, ratio diucrfa,cotra noftram illam hypothefim agetur , quod 
non pcrmirtitur.Efto autem nunc, quod maiorem rationem habens adaliam , mi- 
nor fit, Sic. Et quoniam, per priorem partem propofitionis s huius, Jmcqualium 
quantitatum m aior ad eandem, maiorem rationem habet, quam minor, erit id con 
tra propofitionis hypothefim. Confiat itaqj propofitionis prior pars. Pofterior 
eodem modo, ex pofterioribus allegatarum prop o fi tionum partibus , retinebitur. 
Ad eandem igitur, Sic. quod demonftrafle oportuit. 

Exemplum in numeris. 

Antecedentes 7^49 
Confequens * uel 9 
una dC eadem quantitas, 

PPOTASIS 
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PROPOSITIO XI. 

Qua: eidem funteardem rationes; & inter fe funt ea:dem. 

Qua: in primo libro, inter communes notitias ,autor de quantitatibus in geno 
te his uerbis,Qux uni funt tequalia,&c.propofuit, in eodem etiam libro idem, per 
propofitionem $o, mlineisxquediftantibus, uerumeffedemonftrauit,id quon- 
iam in ipfis rationibus fimiliter fefe habere, propomt,& hoc quidem per definitio# 
nis quinta: huius conuerfionem atqj ipfam quintam , hac ftruclura. Sin t rationes, 
exempli gratia, dua: qualefcuncp, alrj tertia: cuidam fimiles QC etedem : dico , eas bC 
inter fe fimiles eafdcmcp eile. Sumantur antecedentium quantitatu a:quemultipli# 
cesjfimiliter 5C cofequentium.Et quoniam utraq? duarum rationum , qux funt ter- 


Sic 


ad 




tix fimiles, antecedens quant'tas,efl:ad fuam confequcnte,exhypothefi,utantecc 
dens tertite rationis ad fuam c6fequentem,6f rurius,quoniam tam antecedentium 
quam etiam confequentium, ex (Irinfiura, ccque funtaffignata: multiplices : fequi# 
tur per conuerfionem definitionis quinta: huius, bis repetitam ( funt enim duo: ra' 
tioni uni fimiles pofita^multiplicesantecedentium.hoc eftprimte 8 C tertite quan# 
titatum , in addendo minuendo,uel *qualitate,rcfpccfiu fuarum confequentium 
tequaliterfefehabere. Quemadmodum igiturfehabet multiplex antecedentis in 
tertia ratione, ad multiplicem fu te confequentis:ita etiam fefe habebunt multipli# 
ces antecedentium reliquarum duarum rarionum.ad fu rum confequentium mu! 
tip lices. Cum res igitur ita fefe habeat: per hanc ipfam qu ntam defin tionem huius 
concluditur propofitum, illas icilicet duas rctiones inter fe fimiles cfie eafdem. 
Qua: igitur eidem funt etedem ranones, QC inter fe funt etedem, quod demon# 
ftialFc oportuit. 


Exemplum 


241 
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Exemplum in numeris. 

6 ll iQ 24 

T? « 9 ** 

Sintrationi < Resedem, rationes 

L 2 4 tf 8 

4 3 11 16 

6 t2 18 24 

8 16 24 32 

PPOTASIS IB. 

Eoi h cTnm&iJ inycGu (MKfoyop * Xscu : cos fy Hyovfitftoi* 77^2 1// ^ fop* 

Hycoliy ovtoos oiTBcamx to nyov^vBt vfibs uTBCtinvt n vi \7fySj1ct. 

PROPOSITIO XII. 

Si fuerint quotcuncp quantitates proportionales: erit , ficut una ante* 
cedentium ad unam confequentium , fic omnes antecedentes ad omnes 
confequentes. 

Simile autor propofuit in propofitionelibri liuius prima, de multiplicibusltaq/, 
quanto ipfa multiplice ratio eft generalior, tanto etiam hac prafens propofitio, 
quam ipfa prgcedcns prima, latius fefeextedit.Sintigitur quantitates quotcunqj, 
continue uelnon continue proportionales: dico, quam rationem habet una ante* 
cedens adfuam confequentem quantitatem , eandem 6C aggregatum anteceden* 
tium ad aggregatum ex confequentibus habere. Sumptis enim aque multiplici- 
bus ad antecedentes, aque item utcuncp multiplicibus ad confequentes quantita- 
tes, cum fit, ex hypothefi, ut antecedens una adfuam confequentem, fic finguiae 
adfingulas: fequitur exconuerfione definitionis j huius, toties quoties opusfue* 
Multiplices 

antecedentium. confequen. 



rit eam repetendo, ut ficut unius antecedentis multiplex a fua confequentis multi* 
plice defecerit, uel ei aqualis fit:fiueuerd eandem excefferit, fic & fingula antece- 
dentium ad confequentium fingulas multiplices fefe habere. Igitur fi prima: quan- 
titatis 
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titatls multiplex a fuse confequentis multiplice defecerit,aut ei ajqualis flquel ean- 
dem exceflerit: fequitur, ut antecedentium multiplices fingula:,eodem modo ilia- 
rum confequentium multiplices refpiciant. Qyare, ficut una fua: inferioris eftmul 
tiplex, ita omnes omnium.Per primam igitur propofitionemhuius,bis repetitam, 
quam multiplex eft una unius, tam multiplex etiam aggregatum antecedentium, 
ad cofequentium aggregatum erit. Ordinentur ergo iam quantitates, fic, ut unius 
rationis antecedens fit prima: fua deinde confequens, fecunda: aggregatum uero 
antecedentium, tertia, & confequentium poftea aggregatum, quantitas quarta. Es 
quia quantitatum, prima? BC tertis, atque funt affignatte multiplices, fecunda: infu- 
per 8C quartae fimiliter:infertur,ex definitione quinta, tandem id quod maxime uo 
iebat propofitio.Si fuerint igitur quotcunqj quantitates proportionales : erit ficut 
una antecedentium ad unam confequentium, fic omnes antecedentes ad omnes 
confequentes, quod demonftrafTe oportuit. 


Exemplum rationis fefquialters, continus, 
in quantitatibus quatuor 


PPOTASIS tf. 

E ty tz&s dinfyoy ctfjy>p hoyoy , nsa 'tgi&y tz® s VcTftprpy * . 

** ?<©/' ^ 2 'TVTttf 77>/> fl&foi/x KoycylyH t)7?p TTillTrfoi) 77&S IKTOft TJJC 

vft&s dMrrfyop jj,&£ovct Koyoy tf<f yfibsM&y. 


propositio xni. 

Si prima ad fecundam eam habuerit rationem quam tertia ad quanti- 
tatem quartam, tertia uero ad quartam maiorem ratione habuerit quam 
quintaadfextamr&primaadiecundam maiorem ratione habebit quam 
quinta ad fextam. 

Sint fex quantitates , 8C efto quod prima: ad fecundam & tertia: ad quartam fit 
una 8 C eadem rado, quam uero tertia ad quarta habet rationem, ea fit ratione quin- 
ta: ad fextam maior: dico igitur , quod & prima* ad fecundam maior quam quintae 
ad fextam fit ratio. Qponiam enim tertig ad quartam maior eft ratio, ex hypothefi, 
quam quinta: ad fextam, fumantur ipiarum tertiae quinta: teque multiplices,, 
quartae deinde QC fextae funditer, fic tamen, quod multiplex tertiae excedat multipli 

Ii ce m 
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cem quarta: , non autem excedat multiplex quintae ipfius fextae quantitatis multi- 
plicem. Sumantur etia ipfarum primg & fecundg fecundum multiplicitatem tertig 
& quarta: teque multiplices. Et quoniam prima quantitas eft ad fecundam, ficut 

tertia ad quartam, prima: ue 
multiplices ro 5C tertiae , ut antedetibus, 

antece. confe, fecundae infuper& quarta, 

ut confcquentib. atque fifrit 
ex ftrucflura, affignatar mul- 
tiplices : primae igitur dC ter- 
tiae multiplices, ad multipli- 
ces fecunda dC quartae quan 
titatum,ex conuerfione deft 
nitionis y huius, in minuen 
aequalitate, 8C addendo 
<tK|^liter fefe habebunt. Cir 
id ex ftrucftura,mul 
n^npc Krtiae excedat multi- 
plicem jquartae , multiplex 
licrq^cunntae non excedit 
c^ip^jnicem fextae quantita 
' ' ' _»ropter fimilitudinem 
rationum, 8 f primae quanti- 
I .i III III tatis multiplex, ad fecundae 

' III III quantitatis multiplicem co' 

ferendo, id facietimaiorigi- 
tur eft ex deimitioe/ huius, 
quantitas» ill III ad fecundam, quam quinta 

quantitatis ad textam ratio» 
Si prima igitur ad fecudant 
eamhabueritratione quam 
tertia ad quantitatem quar- 
tam, tertia uero ad quartam 
maiorem rationem habue- 
rit quam quinta ad fextam: 
& prima ad fecundam ma- 
iorem rationem habebit quam quinta ad fextam.quod demonftraffe oportuit» 

\ Exemplum in numeris fic ponitur» 

lS 16 p 8 l z 

minor ratio 
4 ad 3 

fex. numerus! 


ad!. 


ad 

-O St 


maior 

ad 


pvt. 


quin. 


ad 4 

fecun, , ter. quar. 

IIPOTAZIZ . IA. 

:H «l> 7$>s fldJTfyop T OGCrK^H A oyop,VS& 'Jfi&P Tl&s TVJWgVfVP 
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Upjjfiivkl? '(hetosoy 'Xhetorop, 

PROPOSITIO XIII r. 

, Si prima ad fecundam eam habuerit rationem , quam tertia ad quar- 
tam, prima uero ipfa tertia maior fuerit ; & fecunda quarta maior erit, 
quod fi ajiqualisjscqualisjfi uero minor, 'minor. 

Sint 
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Sint quatuor quantitatcs,prima ad fecundam ut tertia ad quartani: dico , quem* 
admodum prima maior eft quam tertia, uel ei xqualis,fiue minor ea, ita St fecunda 
eritreipecftu quantitatis quartg.Cum enim, ex hypothefi, prima maior fit quam ter 
t/a : fequitur ex prioreparte propofitionis ocftaua: huius, quod prima maiorem 
quam tertia ad fecundam quantitatem, habeat rationem. Qiioniam aurem, quem* 


prima 



admodum prima eft ad fecundam, ita efl St tertia, ex hypothefi, ad quartam: pro- 
pter illam rationum firnilititdinem,8£ tertia ad quartam maior quam ciufdem ter- 
ria ad fecundam ratio erit. Ad quam autem una St eadem quantitas maiorem ha- 
bet rationem, illa, ut pofterior pars propofitionis io huius teftatur, minor effccen- 
ferur: minor igitur eft quarta tpfa fecunda, quare contra fecunda quam quarta ma- 
ior, quod demonftrafle oportuit. O (Asiae H <r«fo/i 2 y. Similiter etiam oftendemus, 
quod fecunda quarta: xqualis,uel ea minor fit, prout quidem prima reipecftu.tertig 
pofitafirerir. Siprima igiturad fecundam eam habuerit rationem quam tertia ad 
quartam, prima uero ipfa tertia maior fuerit : St fecunda quarta maior erit, quod fi 
xqual/s,a:qualis,fi uero minonminor.quod demonftrafle oportuit. 

Exemplum in numeris fic fe habet, 
i? ad p ut y ad j 
Vel 27 is 12 8 

Quantitas ratio ratio quan. 

prima 27 q r maior mutatisnunc 12 ad 8 ma, minor 

J>adfecun,is^ terminisuel quare 

tertia nj l minor quantitat» 12 ad 18 mi, maior, 

n p o r A s 12. IE. 

“Tocix^n (9is axneuroos TffoctTfhotmoiQy (WTP ”x4 hoycp, tfj£' 

PROPOSITIO XV. 

Partes eodem modo multiplicium, eandem habent rationem, ad fe 
fumptae. 

Sint duae uel plures quantitates, quarum unaquarip fit alterius cuiufdam quan- 
titatis, tanquam fua: multiplicis, pars: efto tamen , ut quota pars eft una unius , to- 
ta fint etiam fingulx lingularum: dico ergo, quod quam ipfa: partes , illam ean- 
dem St multiplices inter fe rationem habeant, Diftribuantur multiplicium una- 


pars 


, multiplices 

quxque in portiones fux inferiori uel parti aequales, Et quoniam xqnefuntparri- 
' Ii * 



2,z B\LE M ETC T O R V M EVCLIDIS 

bus,exhypothefi,affig;nata multiplices: eruntin una totportioncs ft tx parti aqua 
les, quot & in altera. Rurfas quoniam portiones cuiufque multiplicis irtter fe fune 
iequaies:erit lingularum portionum ad portiones lingulas, una ot eadem ratio , St 
illa quidem, qua eftpartis adparterri.Quare,ficutcftuna unius multiplicis portio, 
uel aqualibus pro equalibus fumptis,ficuteft una pars ad portionem alrerius,ucl 
partem, fic, ex propolitione 12 huius, aggregatum illorum, hoceft antecedentium, 
ad confequentium aggregatum. Quam igitur aque multiplicium partes, illam can 
dem St ipfa multiplices inter fe habent rationem, quod demotiftrari oportuit. 

28 11 28 

7 7 7 7 3 3 J 3 7 7 7 7 f 

quare ficut 7 ad 3, fic »4 ad tt 

7 ? 3*33 

ti 


PPOTASIS 
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PROPOSITIO 


Si quatuor quantitates proportionales fuerint :& permutatimha? 
proportionales erunt, 

Sintquatuor quantitates in ratione una: dico, quod St permutarim, uel permu- 
tata ratione , hoceft , prima ad tertiam St fecunda ad quartam , in una rationefinr* 
Sumantur prima St fecunda quantitatum aque multiplices,atq5 infuper tertia SC 

quarte: St erunt h a, ex pra- 
milia, bis ufurpata, in ca qua 
funtipiaparres ratione: at- 
que deinde , ex propofitio- 
nc 1 1 huius fimili ratione 
bis pro fimili fumpta , iri u- 
na etiam St. eadem ratione, 
prima fcilscet multiplex ad 
fecundam, tertia ad mul- 
tiplicem quartam.Sedcum 
fuerint quatuor quantita- 
tes proportionales , prima 
ad fecundam ut tertia ad 
quartam , prima uero ipla 
tertia maior, uel ei aqualis, - 
uel minor eafif, & fecunda 
quartam, ex propofitione 14 huius, ficreipiciet.Quatuorigituriamquantitatibua 
ordinatis,primafcilicet SC quarta, ut prius, fecunda uero in tertium , ac tertia de/n- 
dein fecundum locum pofitis , cum huius ordinationis prima St tertia quantita- 
tum aque multiplices aqualiterlehabeant, in addendo, minuendo uel squalitate, 
ad fecundat quarta quantitatum aqueaflignatas mul tiplices,ex definitione tan 
dem huius quinta concluditur propofitum : prima fcilicet ad tertiam eam elfe, 
que eft fecunda ad quartam quantitatem ratio.Si igif ur quatuor quantitates pro- 
portionales fuerint: St permutarim ha proportionales erunt, quod demonftrafc 
fe oportuit» 

- Exemplum 
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Exemplum in numeris. 

2t 9 . & 24 21 9 

pri. 7 ter. j 

7 ad j ut 23 ad m fe. 23 quar. 1 * 

56 24 

PP 0 TASI 2 1 Z. 

Ety o-vyu.&i&i/x nvytfa cu/cctsycy « * $ 60^'Ttfc cu/aysycy X sca. 

P R O P ’0 S I T I O XVII, 

Srcompofita: quantitates proportionales fuerint: &diuifie ha: pro/ 
portionales erunt. 

Sint quatuor quantitates, at(^ efto,quod h*, cbmpofirx, hoc eft prima cum fe- 
cunda ad fecundam, 5 C tertia cum quarta ad quartam, in una 8 C eadem ratione 
fint: dico igitur , SC diuifim, uel diuifionis ratione, quod idem eft, illas quantitate s 
in una SC eadem ratione efle. Colligitur huius rei demonftracio potiffimum expro 

Prini- Secari. 

Tej% 'quar. 


politionibus prima SC fecunda huius. Sumptis enim quatuor quantitatum, primat 
fci!icet,fecundre,tcr •<* SC quarta: *que multiplicibus:erit,ratione primat SC fecun- 
da: quantitatum, ut cuam multiplex cft una unius , tam m ultiplices etiam fint , per 
propofitionem primam huius.omncs omnium,atqj deinde hoc idem, per eandem 
etiam propoStionem, ratione quantitatum terti* SC quart* Iocumhabet, ac tan- 
dem , cum cx hyncthefi , *que fint quatuor quantitatum aflignat* multiplices, 
commutatione fatfta prini* SC fecund*, ut unius, terti* item SC quart*, &ha- 
rum uc unius quantitatis*que multiplices erunt , quod cft notandum. Sumantur 
rurfus fecund* SC quart* , utcunque ali* *que multiplices , cum prius etiam 
ipfarum fecund* SC quart* quantitatum *que multiplices aflignat* fint, modo 


Prima 


fumpt* ipfis prioribus multiplicibus iuncftx, earundem fccund* SC quart* quan> 
ritatum,cxpropofitione 2 huius, xquemultipliceserunt. Qiioniam autem quan- 
titates, prima cum fecunda, fecunda, tertia cunl quarta , SC ipfa quarta,cx hypothe it 
proportionalesrunt,prim* Uero & terti*, atq) fccund* SC quart* quantitatum se- 
que multiplices aftignat*:prim* SC terti* quantitatum multiplices, tpfas fecund* 
& quart* quantitatum mulriplices^ex conuerfione definitionis quint* liuiusirt 
minuendo, *qualitate uel addertdo *qualiter tefpiciunt; Quare fi multiplex pri- 
m*,hoc eft ex prima SC fecunda compofit*, amultiplice fecurid* quantitatis defe 
ccritjci aequalis fuerit, uel hanc eandem excellent : SC multiplex terti*, qu* fcilicet 
cx tertia SC quarta compofita eft , ad multiplicem quart* conferendo , fiefe habe- 
bit, ac portionibus deinde illis, quas ex utra qj parte communes habent, ablatis atqj 
ncglciflfs , cum derefiduis multiplicibus , ex communi quadam noticia,quodh* > 
0 Ii j etiam 


etiam ad fuas inferiores fic fefe habeant, nullum dubium fit: ex definitione tandem 
f huiuSjid quod maxime nolebamus concludi tur,primg fcilicet ad fecundam eflc 
ut ell tertiae ad quartam quantitatem ratio. Si compofitx igitttr quantitates p ro * 
portionalesfuennti&Tdiuile bgproportionales erue, quod demonftrafle oportuit, 
Exemplum m numeris, 


is 

9 


24 


40 
1 6 


J6 


Idem exemplum, alqs multiplicibus expolitum. 


4? 






24 
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PROPOSITIO XVIII. 

Sidiullse quantitates proportionales fuerint ;8c compofitx hx pro/ 
portionales erunt. 


LIBER. Q.VINTVS. 

Sint quatuor quantitates difiundae proporti'onales,prima ad fecundam, & ter- 
tia ad quartam: dico igitur,& compofitionis ratione eas proportionales efie, Nam 
fi non, fumatur loco quarta: quantitas alia , ad quam nimirum fe habeat tertia cum 
quarta, ficut prima cum fecunda ad fecundam.Et quoniam liate iumpta,quantitati 
quarta; minime atqualis cflepoteft(nam fi a:qualis eflet, retineretur iJIaratcg ftatim 
pateret propofi tu) erit aut minor illa, aut maior, Vtrum nunc horum ponxtur,coru 


trarium femper infertur, fumptam fcilicet,maiorem efleipia quarta, ubi pofita fue* 
rir minor, uel contra, eandem fumptam , ipfa quarta maiorem pofitam , hac eadeni 
minorem e(Ie,hocmodo. Quoniam enim compofita ex prima SC fecuda ad fecun- 
dam , in ea cft ratione , ex ftrudura , in qua eft altera ex tertia 8C quarta compofita 
quantitas,ad ipiam fumptam, cum fit nuj&ms ipfx caedem, fi feparata? a (cie 

fuerint, per praimiflam 17 proportionales erunt, prima fcilicct ad fecundam, ut ter* 
tia cum defedu uel exceflu quantitatis fumptae reipedti quarta: , ad quantitatem 
fumptam. Sed quia fic etiam eft ex hypothefi, tertia ad quantitatem quartam, cum 
qua: eidem iirnt eadem rationes, per i 1 huius, inter fe etiam ese dem fint: perpri- 
mam tandem partem propofitionis 14 huius quantitatem fumptam ipfa quarta 
maiorCm efie infertur, cum tamen fit minor ea pofita. Vel, per tertiam partem eiufi 
dem 14, minor,cum fit pofita maior. Quorum fane utruncp cum nullo modo efie 
poffir.quod nimirum una 8 C eadem quantitas jam fit alia quadam minor, atq? mox 
deinde etiam maior, uel contra, concluditur uerum eflepropofitum. Si diuiiaeigi* 
tur quantitates proportionales fuerint : 6C compofita hx proportionales erunt» 
quod demonftralfe oportuit. 

Sint pro exemplo quatuor hae quantitates, 
prima fe. tertia quarta quan* 

12 ad 9 ut 8 ad <5 titas 


9 9 

1 z * 4 - minus ® fi 0,11- * 

pri. fe. ter. quarta quantitas 

g ad 6 ut 14 minus » © 

n POTA 2 12 10. 

E ocy «cos 0 A 9 /J 77$>s, oA9ji ovtqos txqcc/fiQip tj^ps oc<paifid\p * $ jQmoy 7$>s 

7 0 Asmcp Xsai t cos Otep 'ofspi 

PROPO SITIO XIX. 

Si fuerit ficuttotum adtotum } ficabIatun)adabIatum;&:reliquum ad 
reliquam ,ut totum ad totum er it» 

Sint 
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Sinf dirae quantitates, portio etiam aliqua ab utraep quantitate ablata fiV,ufabla 
tx portiones eam inter fc quam ipfa: tota: habeant rationem:dico,quod &C reliqug 
eandem cum totis rationem habeant. Cum enim, ex hypothefi',tota fit ad quantita 
tem totam, ut portio ablata ad ablatam: ex permutata ratione, tota adablatam,ut 

To 

Ablata . 

Reliqua. 

tota ad ablatam erit. Quoniam autem efl copofitio rationis,quantitatcs uero com- 
polita: proportionales, cum ha:, ex propofitione 17 praecedenti, diuifie etiam pro- 
portionales fint,hoc confiderato:rcliqua ad ablatam in ratione relique ad ablatam 
erit : atqj reliqua deinde ad reliquam , ex permutata ratione , ut ablata ad ablatam 
erit. Qyia uero utablataad quantitatem ablatam , ita etiam eft, exhypothefi, tota 
quantitas ad totam ireliqua igitur quantitas ad reliquam, ex propofitione n huius 
ut tota ad totam erit. Si fuerit igitur ficut totum ad totum fic ablatum ad ablatum: 
& reliquum ad reliquum, ut totum ad totum erit, quod demonftraffe oportuit. 
Exemplum huius in numeris. 

Totum if totum 10 eft exhypothefi 

ut ablatum 9 ad abla. 6 , Igitur 

dC reliqua 6 reli. 4 ut 

totum ad totum erit. 


To. 

to. Ab, 

ab. 

Re. 

ab. Re. ab« 


ad %9 ut 9 

ad 6 

6 ad 

9 ut 4 ad « 

\ 

\ 

\ / 

^ 


\ 

v 



experm utata 



ratione 


Ergo per n propofitioncm huius, cum due rationes, totorum fcilicet 8 C reliquo 
rum, uni, ablatorum nimirum,fint eardem : erunt illae &C inter Te ea’dem. Reliquum 
igitur ad reliquum ut totum ad totum erit.quod demonftraflc oportuit. 

Kcw t7ra (T h ' 3' ot /3 'n&r'!? yP^rarv t&ntfhtvZS'. at &&& Tt?»? 
*> y S' tT •avyv.&fjSj/u <np ot piykdH «fot/Aj y) v riv. 

Et quoniam oftcnfum eft, quemadmodum totum ad totum, ita etiam reliquum 
ad reliquum : conuerfa uero ratione, cum fit totum ad reliquum , ut totum ad reli- 
quum: compofi tx igitur quantitates proportionales erunt. 

Tota Tota 


reliqua reli. 



Totum 
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E &,at -n&f v cc 6,5iBif "3 1 y <T '7t&>r a’ y ^.a^ay <5r 'kyey&a') y> « /5 m&r -rfiu 

{/7nJ|>ox^ “"W /u> vTn^t^ji t? iTpySiov tS b& •) ud iS7v otittppi^ctrjt. 

Demonftratum eft autem, nimirum ex propofitionis htriuS hypothefi &T per- 
mutata ratione, ficuti totum ad ablatum , fic totum ad ablatum , cum fit ut antece- 
dens adidquoipfum excedit fuumconfequens,adreIiquum icilicet: 8f rationis 
conuerfione quantitates proportionales erunt. 

Tota Tota 


ablata reliqua ablata reli. 

Ex propofitionis hypotliefi 


To. To. Abla, Abla, 

iy io Ut 6 4 



fuum confequens omMtJf 

6 4 

POPISHfl. 

Eh tvw Qcuityoy, 071 Icu/ <rvyu.ei\j9j/cc ow&Asyoy » ‘ v&i civccs^u 

f^own aJ/Kteyoy Xscu.o^ X<A& J\=if cm, 

COROLLARIVM. 

Ex hoc manifeftum eft,Si compofitte quantitates proportionales fue, 
rint:& conuerfione rationis eas proportionales elTe. quod demonftraC 
fc oportuit, 

r ^cwnSioi Ai >01,1131 i u9i' 'ffihm.iuf aSi rfv aictfeytcSv. ETO^Tn^to» 

-Tt^-rov tPoimjtf Ww « 7pM.xssKd<y>ov Kgti 7f nov ntoLp-ns 1 1 s*u , K9ti <ar r> -TrfsPTDV 7i^cf 

T5t>0!‘,»naf 775 7f/7Z)V TT^Df v Ttra/f TBV.i^iTI ^yKsdxijl^tcpfl.Ecd 7S <7r^PTDI/ '71^0? effli- 

'rf>ov.«7?ac Tferov T^ffV TtTc//jn$v,^^civ -i&risva,® a’ tS efflmf» /Wmf TfiM.xTsKx 

oiov,'2 1 ^ p7rr •? TifoipTXjHc/. 3xtt6p «3 T nyioAlav sudi^/rav Ai eia v £ t T5i«T^v,oTnfJ> ’ief</ <f «/ctt . 

Locum quocy habent rationes in arqualitcr multiplicibus. Quando enim utpri 
mum fecundi, fic ter tiu quarti fuerit multiplex: erit etiam’, |ut primum ad fecudum, 
fic tertium ad quartum, non autem conuertendo. Si enim fuerit ficut primum ad 
fecundum, fic tertium ad quarturmnon omnino erit , necyprimum fccundirneque 
nero tertium quarti aeque multiplex, quemadmodum hoc in fequialteris,fcfquicer 
trjs, atque huius generisfupcrparticularibusalijs manifeftum eft. quoddemon- 
ftrafle oportuit. 

Exemplum prioris partis , ubi qilantitates funt multiplices, 
atqj fic etiam proportionales. 

Vt 9 3 6 z 

item 36 p is 3 

uel 4 * a, &fc. 

Exeniplum 


Kk 
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Exemplum partis pofterioris, ubi, licet quantitates fintpioportio- 
nales,tamennon contra omnino »que multiplices. 

Vt tf 4 3 

4 3 9 

J 3 iS 9 

PPOTA21S K. 

Eoi » Tglx fliycBH , H9x kM« (rijTsis 'iWt r rfh^©-' cnwJlvo haizfictvophjcc^ 
H9« V Ctt/Ts^ Ao-ya , <J? 'itrov di t> 7i§ wr ?g/&v /xe Jo/i h * K9x v Tvrccp2/i 
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PROPOSITIO XX. 

Si fuerint tres quantitates , & alia: eifdem «quales multitudine , in ea' 
dem cum duabus fumptis ratione, ex «quali aute prima tertia maior fue- 
rit :& quarta fexta maior erit,& fi «qualis:«qualis fi uero minor:minor. 

Sint tres quantitates,totidem infuper aliae, quae eas quas priores, eo etiam ordi- 
ne, inter fe habeant rationes : t dico,fi prima priorum maior fuerit ipfa fua tertia, uel 

ei aequalis , fiue ca minor : 2£ 
primam pofterioru ipla fua 
i tertia maiorem, ei «cqualcm, 

uel minorem ea efle. Quo- 
niam enim prioris ordinis 
prima , ex hypothefi , maior 
ponitur , quam ipfa tertiat 
eritillius ad media, cx priore 
, z parte propofitionis ocraua:, 
maior quam huius ad ean- 
! o dem mediam ratio.Sed quia 
i rationes in utroque ordine 
i funt inter fe Omiles &C car- 
j deni, prior fcilicet priori, po 
fterior ucro ratio poftcrior- 
&C pofterioris ordinis prima 
ad mediam, maiorem quam 
ipfa tertia rationem habe- 
b it: quare etia, per priorem 
partem decima, prima po- 
fterioris , hoc eft quarta , ea- 
dem fua tertia, hoc eft fexta 
quatitate maior erit.Eodcm 
*c‘cQ , p’p' niodo , fi prima quam tertia 
§ § * £'* g ’ S ' minor fuerit, per cafdepro- 

pofitionum partes propofi- 
tum inferri poterit. Quod fi prima & tertia prioris ordinis quantitates aequales in- 
ter fe fuerint, cu, per priorem partem feptimx, una & eadem fit harum ad mediam 
quantitatem ratio, propter rationum fimilitudinem,qu 2 e in utrocjj ordine efle prar- 
fupponitur: 8 i in pofteriori ordine prima ipfa terti» ex priori parte proportioni no 
n» aqualis erit. quod demonftraffe oportuit. 



APPENDIX. 
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APPENDIX. 

Eadem ratio 8C in hac, dC proxime fequenti propofitione concludi potcft .fi 
quatuorautplures etiaminuno ordine, totidem quoqj fimilium rationum inalte- 
ro quantitates polita: 'fuerint , 0 prima prioris maior iit fua ultima , eiarquahsuel 
minor ea : quod QC tum prima pofterioris ordinis , reipeclu fuse ultima: , limiiiter 
fefe habeat. 


Exemplum innumeris , ubi prima eft . 


maior ulci. 

ultima: arqualis 

minor ultima 

Prima $> 6 

9 <s 

9 

12 

6 4 

6 4 

6 

8 

If IO 

ty io 

«y 

20 

ultima 3 * 

9 6 

12 

16 

quant. prior pofter. prior poft. 

PPOTAXIS KA. 

prior 

pofterior 

ordo 


E ocp h fj.iyc.BH, v&x crijTD~i3 ime y r 7ihyG(§-' 3 <nw<F‘vo AetfiJlcCI/opSvx, 

vgHcjvTsfi <wt&\ oyoa, « <h «y/iijvH (w r ^v « cM«teyix,cA'’'itrovJi' : p'n$$' 
v>// t%Itv u' H9aY TcTocgtop ttSI otT?r /x&^op Xscu ita // 'itroy * i<rvp 7 Kxy 
uitosop ’ Outosoy* 

PROPOSITIO XXI. 

Si fuerint tres quantitates , & alite eifdcm aquales multitudine, in ea- 
dem cum duabus fumptis ratione fuerit autem perturbata earum pro- 
portio, ex sequali autem prima ipfa tertia maior fuerit: & quarta lexta ma 
ior crit,8£ fi arqualis : a? qualis,fi uero minor:minor. 

Sint tres quantitates, totidem infuper alia:, quae eas quas priores inter Te habeat 

rationes , fit tamen per- 
turbata earum propor- 
tio: dico, fi prima priori! 
maior fuerit ipfa fua ter- 
tia , uel eilaequalisjfiue ea 
minor: deprimam pofte- 
riorum ipfa fua tertia ma 
iorem,eiequaIem,uel mi 
norem eaelie. Quoniam 
enim prioris ordinis pri- 
ma, exhypothefi, maior 
ponitur quam ipfa ter- 
tia : maiorem etiam ad fe 
eunda prima quamipia 
tertia , ex priore parte 
propofitionis s huius, ha 
b ebit ratione.Quoniam 
autem qua: prima: ad fe- 
cunda in priori, ea etiam 
eft, exhypothefi, ratio fe 
cundg ad tertia in ordine 
pofteriori: fecudae igitur 
Kk a ad 


6 


quarta 
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ad cerciam in ordine pofteriori: fccuda igitur ad tertiam ordinis. pofterioris maior 
quam tertia: ad fccudam in ordine priori ratio erit, unde ftc maior etia quam in eo- 
dem pofteriori fecunde ad primam, eo quod eiufde fecundg ad prima, ex noftra hy 
pothefi QC conuerfa ratione, fit ut in priori tertiae ad fecundam ratio. Quare cx po* 
fteriore parte propofitionis clecimg huius , concluditur propofitu, primam fcilicet 
in ordine pofteriori /pfi fua tertia,, hoc eft, quartam fexta quantitate maiorem efle. 
Simili modo, aqualitatem : QC quodetiam quantitas quarta quam fexta minor fit, 
fi prima tertia: aqualis uel minor ea ponatur, inferemus. Si fuerint igitur tresquan- 
titates , QC alie eifdcm aquales multintdine,in eadem cum duabus iumptis ratione, 
fuerit autem perturbata earum proportio, cx aequali autem prima ipfa tertia maior 
fuerit: 8£ quarta fexta maior erit, & 11 cequalisiaqualis, fi uero minor: minor, quod 
demonftraflc oportuit. 

Exemplum in numeris, ubi prima, 
tertia maior tertie aqualis minor tertia 

prima 9 24 9 itf 6 ia 

8 »8 S 18 8 18 

tertia & 16 9 16 9 24. 

Aliud exemplum. 

9 ■ »<s 24 

8 

{> 6 tz 16 
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Ea/' « 'T^ix (J-by^Qn^x KMaorijTots icnx^TfhtjO^-yimuJlvo Aa(ift>cur*p!h>ct <$t 
7w ccvTXi) A oya>' kqu cA' 1 'IQv yv lyR ctVTtS A oyao ts«A 
PROPOSITIO XXII. 

Si fuerint tres quantitatcs > & alicc cifdcm xquales multitudine, in ca- 
dem cum duabus fumptis ratione:& ex icquali in eadem ratione erunt. 
Sint tres quantitatcs,totidcm infuper alia, qua cas quas priores, co etiam ordi- 
ne , inter ic habeant ratio- 
ncs:dico,qudd QC cx aqua 
li prima ad tertiam prioris 
ca fir.quf prime ad tertiam 
ordinis pofterioris , ratio. 
Sumptis enim primarum, 
hoc eft, prima prioris QC 
prima pofterioris ordinis, 
quantitatum aque multi- 
plicibus,fecundarum item 
ijfdcm, feu utcuncp alifs a- 
que multiplicibus pofitis, 
etiii tertiam deinde quan- 
quan- t,tatl,m ict l 11 ^ ailigncntur 
titas " 111 "Itipliccs.ldt quoniaiem 
per quatuor pioportiona- 
liumquime QC tcrtipjiccun 
da item QC quarta, aque 
repedantur 
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rcgcriantur e (Te a (Tigna te multipliccsierunt igitur ex prop o (itione 4 huius, toties 
eam, quot in utrocp ordine quantitates reperiuntur, toinu&tamenuno, repetendo, 
SC ipfx multiplices, eodem ordine fumptx, inter fe proportionales. Quoniam au' 
tem tres funt quantitates, prioris fcilicct ordinis mul tiplfces,alix deinde ipfis equa 
les numero, multiplices fcilicet quantitatum ordinis pofterioris,cum duabus fum- 
ptis, & in eadem ratione, cum ficut prima prioris fua ultima uel maior , ei xqual/s, 
ucl minor ea fuerit , fic &C prima pofterioris fuam ultima ex propofitione 10 huius 
rcfpicereoporteatiper ; definitionernhuiustandemconcluditurpropoficum, pri 
mam fcilicet prioris ordinis ad fuam ultimam fefehabere, ut fc habeat prima pofte 
rioris ad fuam ultimam. Si fuerint igitur tres quantitates, 8£ aliae eifde xquales mul 
titudinc,in eadem cu duabus fumptis ratione: SC ex x quali in eadem ratione erunt, 
quod demonftralTe oportuit. 

APPENDIX. 

Hxc propofitio cum proxime fequenti , quemadmodum prxmiflx duae , non 
de tribus tantum, ucrumctiam de pluribus quantitatibus intelligi poteft, fi modo 
in uno tot, quot SC inaltero ordine, quantitates conftituantur. 

Exemplum in numeris fit. 


27 

9 

27 

81 

2 6 


5 ? 

78 

35 

7 

2 1 

105 

y~ 

8 

24 



i7 y. 81 

9 8 Ut 27 H 
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W » T%ut (U.svfci®! «M* ai/yif ’& miJvo 

TtS xv-TTSAiyv.v Jl-mvfxynyltiMW » 'imvinSav^ 

Tioycfi iscct, 

-■ PROPOSITIO XXII i. 

Si fuerint tres quantitates , & alix cifdcm xquales multitudine , in ea/ 
dem cum duabus fumptis ratione > fuerit autem perturbata earum pro/ 
portio:8d ex xquali in eadem ratione erunt. 

Sint tres quantitatcs.atquc totidem etiam alix, <jux eas quas priores , pertur- 
bato tamen ordine, inter fe habent rationes: dico, quod 8^ cx xqualiprimxadter/ 
tiam prioris, ca fit, qux primx ad tertiam ordinis pofterioris, ratio. Sumpris enim 
prima: SC fccundx in priori, SC prima: in pofteriori ordine quantitatis a:que multi- 
plicibus, etiam reliquarum trium, tertix fcilicctinprio«,& fecundgac tertixin po 
fteriori ordine xque multiplices afiigncntur. Et quoniam, quxipfarum partium 
fcu fubmultiplicium,iila eadem cft,cx .y huius, etiam multipliciumratio, « quo- 
niam etiam, qux eidem funt exdem rationes, ipfeinter fe iunt exdem , utram pro- 
pofitione bis ufurpata,femel quidem ratione multiplicium primx SC fecundxprio 
ris, ac deinde etiam ratione multiplicium fccundx quantitatis SC tertix ordinis po- 
ftcrioris: quam priores inter fe habent rationem, illam eandem SC polteriores mul 
tiplices habebunt. Simili modo, cum fecunda prioris ad fuam tertiam, ex yp ot 
fi, fit, utprimaad fecundam in ordine pofteriori ac deinde , ex permutatara^e 
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hsnominats quantitatesproportionalcsfint: & fecunda prioris ad primaftiptf- 
fterioris ut tertia illius,ad fectfndam huius, 2^ multiplices quantitatum, fecunde fd 

licet prioris S>C prima: pofte- 
rioris ordinis,per eafdem de> 
cimam quintam 8C undecim 
mam propofitiones huius ea, 
quam multiplices tertiae prio 
ris,&f fecunde quantitatis or- 
dinis pofterioris , habebunt 
rationem : atqj ex permutata 
deinderarione,multiplices fe 
cunde& tertif prioris, utmul 
tiplices prima; 5C fecundae 
quadratum ordinis pofterio- 
ris erunt. Oftenfum autem 
eft prius, quod Si multiplices 
quantitatum prioris ordinis, 
prima: 8i fecunda:, in eadem 
fint ratione, in qua funt multi 
plices fecundg 8 C tertis quan 
titatum ordinis pofterioris. 
Quoniam aut tres funt quan- 
titates, arcp totidem etiaalis, 
in eadem cum duabus funt- 
ptis ratione, eftqj earum per-* 
turbata ratio: quemadmodu 
igitur prima maior tertia, uel 
ei squalis fiue minor ea fue- 
ritjitaexpropofttione 2« hu- 
ius, 8<f quarta refpedlu lpfius fexts erit. Quare per definitionem y, huius conclu- 
ditur tandem, ut quam in priori ordine prima ad tertiani habet rationem, illam ean 
dem in pofteriori ordine prima ad tertiam habeat. Si fuerin t igitur tres quatitates, 

&C aliseifdcnt squales multitudine, in eadem cum duabus fumptis ratione, fuerit 
autem perrurbata carum proportio; & cx squali in eadem ratione erunt, quod de- 
monftrafle oportuit. 

Exemplum in numeris fit. 

Ordo 

prior pofterior 

*s s s »r 

6 X lo 20 

8 4 4 8 

1; tf Ut 20 8 tf V Ut S 30 ' 
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ivn A usa 7rt jinfoy vrtbs Avrtf^oy rp mt A oyop,Ysii otSp yrf$g rtTRfT^ * $ 
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LIBER aVINTVS. 2<Jj 

PROPOSITIO XXIII I. 

Si prima ad fecundam eam habuerit rationem quam tertia ad quar^ 
tam habuerit autem & quinta ad fecundam eam rationem quam fexta 
ad quartam :& compo(Tta 3 prima & quinta,adfecundam eam habebit ra 
tionem,quam tertia & fexta ad quartam» 

Sint fex quantitates, 8f efto quod prima ad fecundam fit ut tertia ad quarta, fimi 
liter quinta ad eandem fecundam , ut fexta ad quartam: dico ergo, 6C cornpofiram 
ex prima 6C quinta, ad fecundam,eam qua: efi: compofi- 
tx ex tertia fexta ad quartam, rationem habere. Quo* 
niamenim prima ad fecundam, ex hypothefi, efi:, ut ter 
tiaad quartam, 8>i rurfus, quoniam quinta ad fccudam, 
fimiliterexhypothcfi,eftutfextaad quartam, ex con- 
ucrfa ratione uerd, fecunda ad quintam uc quarta ad 
quantitatem fextam:8£ prima ad quintam, iuxta ordina 
tam proportionem , ex squali, perpropofitionem x% 
huius, ut tertia ad fextam crit.Eft autem diuifio rationis, 
unde ex rationis compofitionc,uttcffcmrr propofitio 
i8 huius , hae quantitates proportionales erunt: prima 
igitur & quinta ad quintam,ficut tertia fexta ad quan 
titatem fexta.Quoniam aut quinta ad fecundam, exhy 
pothefi,eft ut fexta ad quarta:quare rurfus per eande or 
dinatam rationem, cu duo iam quantitatum ordines ap' 
pareanr,cuiufmodi fcilicet hsc proportio requirit, infer 
tur tandem propofitu, primam fcilicet 8C quintam con' 
, l _ . iuntflim ad fecundam fe habere, ut fe habfent tertia 8£ 
’ p L fexta, 8fipfsconiun<flsadquantitatemquartam.Sipri 

ma igitur ad fecundam eam habuerit rationem quain 
tertia ad quartam, habuerit autem ££ quinta ad fecun- 
dam, &c. quod demonftraffe oportuit- 
Exemplum huius in numeris fic» 

fecunda tertia quarta 

ad 9 ut ii ad »7 
quinta <s __ fexta 1 8 


prima 

7 
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PROPOSITIO XXV. 

Si' quatuor quantitates proportionales fuerint, maxima Sc minima 
duabus reliquis maiores funt. 

Sint quatuor eiufdem generis quantitates proportionales, qualitercunq;, modo 
non fint in ratione aequalicatis,ut dicitur.nam hic nulla apparet quantitas maxima 
irel minima, quod nunceft contra propofitionishypothefim:dico, maximam cum 
minima reliquis duabus quaritatibus maiorem efle.Ponanturinmaioribus quan- 
tiratibusportiones,expropofitionc j primi,fuisrnmoribusaequales.Etquoniain 
quantitates maiores, aut ex hypothefi ftatim, aut permutata ratione etiam ufurpa- 


maxima 


maxima 




3 

cr* 




a 

0» 

1 



s 

1 

E 



'1 




ad 


ad l 

ad 


ad 


ta, primo illam, quam ipfe minores , fecundo deinde, ubi quidem loco minorum,' 
portiones, quas ipfie minores in maioribus fignatat aequales habent, fumptae fue- 
rint, quam jpfic portiones inter fc habentrationem, cum iamjtotum fit ad totum, fi- 
cut ablatum ad ablammiSd reliquum ad rcliquum,cx propolitione 19 huius, ut to- 
rum ad totum erit. Quia autem cx maioribus una , neceflario altera maior eirede-* 
Iret: Sd reliqua illius ex prima parte propofitionis 14 fola.ud eadem ipfa parte,pre* 
milTii tamen permutata ratione , huius reliqua maior erit. Et quia etiam utracp mi. 
nor fuae ablatae cft acqualis.fi aequalibus aequalia addatur : bC qua: proueniunt quan 
ritates, utraqj uidelicctminorcum alterius ablata , inter fc aequales erunt. Quodfl 
illdem aqualibus inarqualia , reliqua fdlicet , addita fuerint , utrunque fuo , ac de* 
biro ordine : bC produdhi iam , ex com muni quadam noticia , inter f e inaequalia e* 
rutit. illud quidem maius, quod plus acceperit, alterum deinde minus. Cum igu 
tur id quod maius cft.ex maxima &C minima.quod ucro minus, ex duabus quanti* 
tatibus reliquis compofitum fit , propofitio tandem conflabit. Si quatuor igitur 
quantitates proportionales fuerint , maxima bC minima duabus reliquis maiores 
funt. quod demonftrafle oportuit. 


Exemplum in numeris fit. 

Maximus Minimus nUttterus 

17 ai ut 9 7 

9 , , 7 portiones minoribus aequales , bC ablatae ex tofis, 

>s *4 Reliquinumeri. 

Reliqua 



L IB E 

Reliqua 

tt 

Minor 9 
ablata alte. 7 
16 


R Q_V I N T V S, 

Tota 

14 Ut iy 

Minor 7 
ablata alterius 9 
16 




50 minus, 
quia minus accepit 


is 

34 produdum 
maius; quia maius acce» 


Sequitur hoc idem exemplum, 
numeris tamen aliter politis, 
jo 

minor. 



Minores Ablata: por. 
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A oy®' Ik Xcycey crvyu&cDm Alytrctc >otcw 7rnAiH07UTdy Tti/dy A o'yoj/ 
>jf’hha. r ifha.cnccl6^Moa TPibxrt Aoycp . Evceci-©-^ Aoy®' crvynes^ou tu 'ffiv A d' 
yo// imimy Aty.7ra, cu// cu 'STHAiwTsndd 7mov<ny cwtp . PnA/rcttitos </£ A( 
y&fctftoy ovofiLK^ovTCU' <usccx> t& Pvoo </l7jAacn(§h' .Estu Aoy^T® h 97^5 
7 // J' di^xcnoipyVgl al/T® dl 7t£ps to/i 
/ i cfi^caritop, H 9 M cd/Tog ’ b TiT^ccTrhoc* 
m&' dvAoy&T® h 77 ^ ps 7 - § «ruyeK 
c&kc AtyTKt tu. t’#'' <^ 1/0 A oycoy , tAtv 

« 77^£)2 T cA, K9^ 7$ 77?P2 T OjJ fi , O* 

71 cu '5 t«Aihj?7TjtA' ai/T 3 ^' Tmodoty au* 

T0(J 0VTCo2. E7re,ft)2 &fHTV/, 7 SuAl}{S'm* 
ads 01 cfyiSuoi AkyovT ] , a<f>’co// ou omasis bvo/j.K^ovTdU 'oloy ccx> t& divo vgi 
t^Ik ngi tIoso^k , b vgu T^nfhacn ®' , hsu To^aTThamog A o'^©7. 

bvo[zoc^VTVx di vgu to yijj.icrv laro ttSI ti/02. tsc c/£ 0 c/li/o 7$l 7W ayx i}{J.t<rvg+ 
Aaizficu/co to Hfiiirv cp) /4 oi/oJJ\§K«<f> , «2 0 JVo T?ft~ TcOSocfaip vj^icrvs Aty,- 
7 TOj cu// Amfafy/ TigcuTc// A A«/4§a//cu,H9u vrd^oy viiiurv ^.ocaJj 1 ©^, «</>’ «s •zffa 
Ac// 0 dl vniicrvs Aiyc 72 'f»,n<X/ TPfhAxTi Aaenafcom A 715^7®; At7r/a u&tr A 
7r§c«T0;,(c' (wnx AiwfciyVj yiwTl dldbnfyoc Avjxla^vav.bma.TmiTK ccvaGiGdJco 
VjToi ^oiex^co , yiuovTl Hj-ziHjvTt. 7i§c$7R: Avmkycc 711 >ct dii(gc.TsyvTc 7r §a> 

TQ: At 7 lJxTiTCq>TDlJ dicrl fiovxd®-'. Tc^KKISpf H |. AM« diis t SCO O fi[cr®-‘ 
t® fi,nglH,bg..ngl imei 7 jx duo 7151 /4, etus>sviJ <5%7//, AaiiJlcwtoY &)issby cp) 
fiomdl®' op AidJdlJ Tgidy. Eizr Q ttk A/// o /4 , 7r ^/TK7iAoJcn'^' <&7 7tf w [zdfi®* 
7& /j. 0 h AtyT], TP^AxtiAxokxJcij t Tfict y> &ns>scy t& | , t t , «</>’ a - 7rt/c.' 

■zcfo// [J.ty©-' b n 761 n.Aiy^T]y 119:1 ylvovT] 1 1 Xidrja^ocTrdj) &Vj Tc-TKg&y li:vtx, 
d&.vm ovTtca 7 nx.?Mi> b § t m, tovc^tos . Esco ttccA/// /x§c^v 't^ d& t$ % 
b n. wQ 0 cT }j/4cc-t/5 ^77151«, oi/l« vq>n{iioAt(Q- J T 1 Atxfificuiaj tk Tdvfifoc 
A 7> fiiLirv <p) [iovcdd@- , i M&U 7ro/w 7a /4 Atfrf/x t v<pH/zioAiop p £LO'dd(§h’ 
V& 17 T 0 UO TDi A TTX /4,K9^ yil/OI/Tj ^lAlX dJoivJmXy tddllTdfct Aisdjxydvajli, 
£x{(o TWjiviyymvTl tt^cStk Morja k. 7% h t^/^// etr/ /401/«^ os, fi 1 b dl av 7^/> 
2// ^7 T / jS. Esco /J-iTOsfv 7 & Jt> Q T& t fl> b d.ygi t ¥0 0 «Ai/O 7- dl vifita-y 
, «&7// ,b.Ji dl t& 1 $ 'asoT^afhtxcn®-' , A ccjj.jlcuroo nx. A Mstfa:, t P {J-OoddtQh 
yjfiio-v' 07 KK,r Te/r// crirpdccttb TTy.cc b Tyarh (Acn©-‘ r^mo/zascct^ 

V 9 'J. TPiio tvc A di5i"7rt K, ytmTl tfaicpW dldhi-d^ct Avnjk.Twnvt cd/xjlijloj^ 
vgxyii/onq d'u(gi Tr^dTos,Tx. dlu(g.,i vrpy ^ocoJj'^', siglo fi iu.?p 761 1 JS. 
P«A/// Tsco izvm.lv 761 crt K9U t, O k. vodtTffQ 0 J 1 ^Tffo-zs-^/TaTiAaOT©^ ^7 751 
v.yb di k TcT%tx 7 fkoccn(&-’ % t.Aa^Savco 7» iiovotd&' Trt^dfo//, 7ct / 

T dyicp’ is b i TL7%cc7fhdcrtoi> 7dvyad\ TU-,vgl7Di(S t> 'TcToq>ri J 7rd§i r fdlaidli, 
Hoavy , yluouTl /4 y '^rotuAT^Tccpr©-' qP? o Tfii t , dizsowA. 

TcT«$t© j , Esco cmAc///4§:|v7iSi fi,vgxdl 0 y, sigi v®di b d 7 ® y cuA- 
Ty.roslftyj.TB&vxl « 4 / 7 ly t Tyrop cwt b \n ^oms.AaizficxJ/ce Tiwizouddl^ 

Jvs 



BREVIS HVIVS SEXTI LIBRI ** 

INTERPRETATIO, INCERTI AVTOR1S. 

Ratio ex rationibus coponi dicitur,quado rationum quantitates, hoc 
eftdenominationes,multiplicatcC,ratione coftituunt. Ratio exrationib* 
copofitadicit,quaUidelicetrationumdenominationes coponunt.Quan 
titates uero,hoc eft denominationes rationu,dicunt,a quib.rationes de- 
nominatur,ut a duob.dicitur dupla.Sit ratio odonarrj ad quaternarium 
dupla, atcp etia ipfius quaternarij ad binariu dupla & ipfa: quadrupla igi- 
tur ratio,odonarij ad binari um, coponi dicit ex duab.rationib.odonarrj 
fcilicet ad quaternariu, & quaternari) ad binariu.ambaru etenim rationu 
denominationib.copofita hec denominatio coftituit.Quonia ergo,ut di 
du modo eft, quatitates, feu denominatiSes rationu numeri dicuntur, a 
quib.habitudines nominatur,defcributur ac referunt inter fe,u eluti a bi- 
nario ternario^acquaternarioiduplajtriplaacquadruplaratio.Nominat 
quadrupla uero 8C dimidiu ab uno,funt aut duo ipfius 

quaternarrj dimidiu. Capio igitur dimidiu 
^N. unius(integri fcilicet,ut numeri 60 cu is co- 

z \ modiffimediftribuiinminutiaspoflit)aq 
"n\ duo ipfius quaternarii dimidium dicit,qua 
q ru acceptaru partiu , 30 accipio:& alteru di 
' midiu illius unius,aqiteru quaternarius o- 
8 4 2 donari) medietas dicitur. &C multiplico 30 

prima minu.ad,hoc eft cu 30 min.& fiut fecuda min.poo,hgc in 60 fcilicet 
traduco feu diuido,fiut i5,prima min.q fane ijprima mi. quarta pars funt 
unius,feu integri.quater .n. t?,fexagirita fcilicet cotinent.Proinde efto bi 
narij & odonarrj tnediiis 40. Et cnia 2 ipfius 4ouigincuplu funt, accipio 
uigincuplum,unius feu integri,nepe tria minu. At uero rurfus 40 quincu 
plu funt odonarrj: pars ipfius 40 odonari* dicit, multiplico 3 uigincupla 
parte ipfius 6o,cu 5 denominante odonariu in 40, 8c fiunt 15 min, quarta 
pars integri, 5 o,fq denominatio qq? eft inter 2 et 8,pofitos num.Efto rur 
fus inter ipfos 4 Sd iz odori, qnia 4. dimidiu funt odonarrj , 8 uero ipfius 
duodenarrj fubfefquialtenaccipio mi. 30, dimidiu integri,8d facio 40 min. 
fubfefquialteR2integri,8d facio 30 ad 40, & fiuntxioo fecun.mi.quib.diui 
fis, fiunt prima mi,2o 8d uigintitertiu funt integriretquatuorigit tertium 
funt duodenarij.Efto inter binariu & 12 quatcrnarius,8d qniam binarius 
quaternarij dimidiu eft, quaternar. 5^6 duodenarq fubtriplus,accipio 30 
min.unitatis (eu integri dimidiu; 20 deinde, tertiu ipfius. a ternario enim 
tripla denominat, & facio 30 cu 20, fiunt 60 fecun.min.quib.in integRz di- 
uifis,fiunt xo prima,qio fexta pars funt integri: 8C 2 fexta pars eftduode' 
narq. Rurfus* fit inter 4 Sc 5num.20.8d’ qnia quaternar. fubqncuplus eft 
ipfius 20, numerus j^o 20 ad 5 quadruplus, accipio integri ? parte, nimiRz 
iz, 5 c quaterna, a q quinarius quadruplus dicit ipfius 20, 8d facio quadru- 
plu, ad i2, fiunt 43, fubfefqquartu integri:8d 4 ipfoRz 5 fubfefqquartu eft. 
Efto rurfus inter 2 & 4 ternarius. Et quoniam 4 ad ternarium eft fefqui- 
tertius,cu ipfum 8c tertium ipfius, quae eft unitas,habeat,accipio integi^, 

Ll i quod 
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ijns |. k^’ T^/a, o </l ItatIt^. 7 & ccl^C 

hi2*.7].Acc{tfi<Mtomri' A, T /OOI/ac/ 1 ©- ij/i/crV,^ T T$1X H(u6\tcpew rj& 
fi. bvontxivTl&T Hfiio?ucp OOP 'Ifl nul<nco5.H9u7rvioS t A w£a t{u> Hoi/ddlaJ-yt 
| tevjx, xsa ymurca yfihix ovrrvoiscna., ddbrdfix A idrfu. 'imnxc &J'C:fiifid<?to,ygx 

y/l/fc73 A 7i5WTDT Xi7r(x,7mj r VX /ZCl^dl©^!'^ ofiT&Jl {i/MlcnjQ frki[i. 

A oy©' tK A oycop t) h Q/xTrh&cucoy crvyv.eu&zu hiycTlfirtcp ou -f$7 Acy&jj 
7r«A»(j)77(T^, TpXvTfKcimcicKr eiQu, 7m&m r nm , 7 :hKi}[^'thtk Aoyir. 1^(770 y>£ 
T 5 « fi , 77^3 T y Jl Ac-y<j// d\dlb\jSx'oy, ohy cA^acncy h T^im/.xcnoy, tj 77 ^ xMoy, 
y&LY y 417$})$ t t?H 9 ci <ti"? didlbySycp. ?\iy(oono tO xfi, tj&st i ] Aoy©-* 
cvyiifa \m.t x fi 7i^}>', Yydl^uj T 'y 7$>3'f t^VTpi onicu/H T&xfijvftfisv 
y {^AoytiTrHhiyisWQTroMctTihaoicci&ij uA'tUjjT y<^ 77^p5 T hoyvrrrtjhu 

yJ/ThTR.> 7 piei tIw 'T&cxfi vRs >3 i {. Esto TT^OTT^Op ? pSl/ X 6 Ttf y c/l (l&{op, 

a vgxYy^T® Q Xs(wri$va.fi T&ydljtTfhcdcrtop, ycAyj^Tfl 

t ^ T(y.7iAod(770 //. Etstq 8v?(i&yt/lT £ ^ TQifhkcnop fr&i, t& di y 
dl c/hirKcdcnoi) Txfi,y> cyx afii® £?, #¥7 , ^aTrhoJffiopX’sr& cflii iou/ 
7> TgiTihodcrtop wbs e/t7r/.xcnoJxcopSjJ, ylwrou. (WT6 i^xifhkcnop t 
yap #h KHy.toS trvJuhoK. t$ outo 9 , «aei 7>aji 'rfi' y cT c/ 2 -- 

r rfKix<noy>c/in§Hi& coTxfiei ts TvcTtfiyd 1 Imcjtgx Xsoo tou/tt*:, to xti 
nfi.^ffxhs ary^l 7® £^ friiT^iTihkmopjtrdp di? XHT&y dl,vsfr 
7» a h cfyx y T £ ? ^7 TQyrihkmop.otep ctyoc yxfi r j& t|«77AaJ' 

< 773 y. o «ycs: 761 x fi 7 iG >3 v £ ? Acjyos, mu/ijwfcu d[g : t y </l oftf, 

c-tvyjtsfyiSi'© - ' wt£ 7’ xfi 71^)2 y^vs&TQ yJl 7j^s>g t ^ Koyov* 
0/4 ollas & >t ?.// lAaUoy nToytfi x fi t tnwxy&H' 

ctet] . Esa» y^y> 7nxXiy ro yX. 1 / x fi, T& y TgiTrhKtncy, j> Ji ydl 
I {jfitcrv Toife^. Ka/ raa T3 y vi^utru T t ?, T y c/l - 

1 (no[JTOxfi,Tb xfi a$x HjjLioXioy T t^ 1 , tctl» y^yb to %{j.i<rv 711/09 
7^i7fhxcn<x<r(vl l >^ , , ^cd/Tbx7nxl i i{cf).H/j.ixKy.:s. YLcu to to ySi/xfi -t y/</Usi 
r tf>t7rha(noy,To <& y <fi *r6i t ^ tsz if/jjxv,o1(e[j isl t o 
a ji y </* T%i<£y, TbiVTx&y Isl roif <flvo,c6s 

'TcH/U.loXlCp \srt TO a§ T if.ootyx TO x£ 7rfs>3 TO 
£ ^ Aojy^s , avjjKwrrm d\k T y t/ 1 /aa-tf oy^crt/^jt^- 
/j 5 vO-' tim tQ xfi vks>s y^, v^x T y<T ttCps t<’ 
Kcyov. AM« cAk 7mKty tsco TV c/l '^T<c S 

t ^ li&loy.iiffx Xsco ToySy xfi rr ydl viiiio-v 
TO <flc y<fl t" iTstTgt&y. E"®€i iv 3 omy isl to xfi 

divo, TDlZTXnp ist TO y c/l TcOSXftey, diOlpd\c.TO y di 
TWaffo//, TdivTWjJTO ijycfiyd- ittfn.vsiititap cyxT(^x$> dlvo^YivTuy 
rei wy.ouui/\cm ctyx Tmkiy o ra§ 77 ^ 5 1 ? Ac^os, t y ^ /itfcv ofy, 0 T& 

divo 7fts>2 TO T^ix. OnoltoS dlHYgj.ujj\ 'riK&omy , H 9 “ ot/ t??/ As^to/v 4 ** 
cn^.vsfidlmy 07i letvasp *? <rvyK«/ 4 ijva Ao^jt/ 6/2 0 TfiotrcOy ffy <nw 3 i 8 y' 
7 i op kcpoufitiH, vos tI? KTfrtiy xq>w<&W&' ,oi Twttoi ffr ovjjTiSvmy ^ 
TvcA&QdHcrvvTVU, 


fi cfl 


& * i fi <a t 


LIBER S E X T V S» 

quod eft <$o min.a q integro tertiu exiftente ternarfi.quatcrnarius fefcjter 
tium ipfius dicit.accipio & jo^ntegri dimidiu,ji>er qua 3 ad 2 fefquialteRt 
erit, nominat uero fefquialtei^ a dimidio,& facio 3.0 ad integrum, utpote 
60 min. 8c fiunt 1800, fecunda min. his diuifis, & fiunt 30 prima min. harc 
dimidium funt integrijquare &C binarius ipfius quaternarij dimidiu eft. 

Ratio ex duab.fiue cx plurib.rationib.coponi dicitur,quando rationu 
quatitates,hoc eft denominationcs,multiplicate, aliqua rationis quatitate 
coftituunt.Habeat igit primu ad fecundu; ratione data, ueluti dupla; aut 
tripla,fiue aliqua alia, habeat & fecundu ad tertiu, ratione , &C ipfam dat;?; 
dico q? primi ad tertiu ratio,ex primi ad fecundu, & fecudi ad tertiu ratio* 
nibus, copofita fit. Aut,quando primi ad fecundu rationis quantitas cum 
fecundi ad tertium rationis quatitate multiplicata fuerit, quantitate primi 
ad tertiu coftituit.Sitigit,et primo quide,primu maius fecundo,fccundu 
ite maius tertio,efto etia,qd primu quidead fecundum dupla, 
^ fecundu *?oad ipfum tertiu tripla ratione habeat. Qiionia em 

$ fecundu triplu eft ipfius tertij, ipfius uero fecundi duplu ipfum 

primuiprimu igit ipfi? terti] fexcuplu erfc.qniun.fi triplu alicui ? 
duplicauerimus.ipfius fexcuplu ^pduciturihoc enim eft ,pprie 
copofitio. Aut fic, qm primu fecundi duplu eft,fubdiuidac pri 
mu in partes ipfi fecundo aequales: uocetur aut hre prior & po 
fterior. Et qm fecundu ipfius terti] triplu eft, aequalis uero eft 
<> • prior primi pars ipfi fecundo:&h£ceadepars,ut ipfum fccun 

I du, terti] tripla erit. primu igitipfius fecundieft fexcuplu.qigi 
tur primi ad tertiu ratio(c6iuncfta g fecundu,mediu terminu) 

* ex primi ad fecundu SC fecundi ad tertiu ratione, copofitaeftv 
12 6 2. Similiter)^o& fi minus fuerit fecundu utrifcpipfo imprimo fd 
licet Sc tertio,c 5 trahetur illa.Efto em iteRz primu quidc fecundi triplum, 
* fecundu -tf-o tertrj dimidiu. Et qm fecundu eft terti] dimidiu, fe 

eundi ^6 triplu eft ipfum primu:primu igit ipfius fecudi fefcjab 
4 tei^ erit. qui. n. fi dimidiu alicuius triplicaUcrimus,habet ipfum 
% femel 8c dimidiu. Et qm primu fecudi triplu, fecundu 5^0 ipfius 

. terti] dimidiu eft : qualiu primu eft trium fecundo aequaliu, ta^ 

lium eft & tertiu duoi£ , quappter fefquialtei^ eft primu ipfius 
I tertfi. primi igit ad tertiu ratio(utq per fecundu,mediu eius ter 

minum coiuncftaefl:)ex primiad fecundum et fecundi ad tertium ratione 
copofita eft. Sed rurfus, fit fecundu utrifqj illoR», primo & tertio , maius, 
4 & fit quideprimu fecudi dimidia pars/ecunduj^o tertrj fefcjter 

3 tiu.Quonia igitquantu eft primi dimidiu, tata.cft fecudi quarta: 
2 quataj^o eft fecundi qrta pars,tata eft primi cu tertio una quin 

| ta:dimidia igit primi,tertia deinde tertrj, inter fe aequalia erunt. 
Primi igitur ad tertium, nimir$2 2 ad 3,ratio,g fecundum,mediu 
eius terminum,coiuncfta eft. Similiter etia &C in plurib.in rel/qs 
etiacafib.Et manifeftum eft,qjfi a copofita ratioe una qualifcuncpcopo^ 
fitaR? auferat, una fimpliciu fublata,reliqrati 5 es copofitap» coprehedanf, 

L1 i 
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EYKAEIAOYXTOI 

XEION EKTON. 


EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO< 

metricorum liber Jextus * 

OPOI. t 

0 /ibitt fyh/jurm ivQtyxiifioi) tos Tt y (titias Ws 9^ 

tos tmsytovixsmhdVftxgjCMKteycif. 

Ai/THsnTpi/Boivc <& o^hicxto: jfciy$T<xv 'mgrrtfycpTfy cytui&moy «yr/ifroni 

H3a'i7i°^0i?vo^oi ctcn//. 

DEFINITIONES. 

t Similes figurae re&ilineae funt, quae & angulos aequales habent ad 
unum,& qua: circa angulos arquales Iaterajproportionalia. 
x Reciproca: autem figurae funt , quando in utraq? figura anteceden* 
tes SC confequentes termini rationales fuerint. 

Exempla definitionis primae. 



Exempla definitionis fecundae. 



AHf^ 
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A «fo// vsix pX< roy Xoyey dJD&it Tct/i^Ski A.t^. 73 , oT&p « cos « oAw ot&s 
/xei^of/ Tfiyyt.x,o\J7U)S r P-&(oy 77&S 'rXhccaroy^ 

;3 Secundum extremam & mediam rationem re&a linea diuididici' 
tur,quando fuerit, ficut tota ad maius fegmentum , fic maius ad tegmen' 
tum minus. 

- Tota Tota 


J 130 — fi »s — J « 8 o 

maius fegmentum minus 

12 ad J 180 — 'fi ut 
Similiter 8 J so — 4 


J 80 — 4 11 — .^80 
maius minus 
V 180 — fi ad 18 — J igo 
J 80 — 4 12 J 8° 


Y4-@" (f£i 7rCcvT2 o^fia t©-*, k «wo njipvcpHs uJj\ rlw JhoJtny ngh' 
r©^ xycyspH . 

4 Altitudo uniufcuiufque figurae eft , a uertice ad bafim ducfia per^ 
pen dicularis. 


Sunt autem huius definitionis exempla haec. 



Alia exempla. 

Vertex Vertex Vertex 



Vertex 







Similiter alia. 
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A oy(&* hi hoycv/j o-uyv.eiSva. A 'ijvYl, 'oTticy ai -ffi/ A cfyco// tthTuhJtrtI^ 
icanvs7n>Ma^a<na<&&Gcc ,7pici(rt tiva Aayoy, 

5 Ratio ex rationibus componi dicitur, quando rationum quantitates 
m ultiplicatae inter fe,aliquam effecerint rationem , 

Vcrationc duplam, cuius quantitas eft 2, componunt &' conftituunt rationuni 
fequialterae QC felquitertiae,quantitates,ii dC 1 ^multiplicatae inter fe,ut fequitur, 


Componentes 


Compofita ratio 
12 uel 2 


Sefquialtera Sefquitertia 

nPOTASEIS. 

r p n t h. A. 


Dupla 


T« n^iycova to ^abAnXo^xiiiia^wc 'hso y ctiy v^.©-' SvW 77 §2 «A/ 

AnAcJ 15'// cos exi ficxff&s. 


PROPOSITIONES, 

P R I M A. U 

Triangula & parallclogramma,qutc fub eodem funtuerticejadfe funt 
utbafes. 

Defcribantur fub una altitudine aliquot triangula, uel parallelogramma : dico,' 
utra dcfcripta fuerint, illorum cam inter ie eftc rationem , qua; eft baftum, Prolon- 
genturin urranqj partem ultra figuram bafes.unicuiqj deindcbafxiniua continua* 
taportionc.aliquorportiones(fiueunibafitotquotaltj,fiuepaua'ores)fibifuman 
tur aequales, atq; tandem, fi quidc triangula propofita fuerint , extremitatibus por. 



tiontrm fingulis cu uertice illius trianguli, cuius bafi lite portiones funt aequalcs.re 
dis lineis iundis: Vel, fiparallegrama fuerint, tot, quot portiones funt, parallelo^ 
grammis, fecundum portionum atqj deferiptorum parallelogrammorum laterum 
quantitatem defcriptis,figurademonftrationis perfeda cric. Quare nunc ad de' 
monftra tionemipfam. Triangula fine parallelogramacu, ex hypothefi,fint aeque* 
alta,utrinq; etiam aequales bales habeant : erunt tam haec, cx 36, quam illa, ex pro* 
pofitionc 38 primi, inter fe aequalia , Quam multiplex igitur eft utriufque bafis 
bafiu aggregatum , tam multiplex etiam critucriufq? trianguli uel parallelogram* 
mi, id quod ex triagulis uel parallelogrammis colligitur.Qirod fi forte iam bafium 
aggregatum in una, ex ftrudura, aequale fuerit bafium aggregato in collatione al* 
- . terat 
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tera 8£ ipfa tota triangula, ex $8 , feu paralIeIogramma,ex propofitione j6 primi, ex 
utraq? parte inter fe aqualia erunt. Qyodfi ucro unum alterum excc(Terit,uel ab 
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t/ihB&gip ’ h uJJ\ tks ?(j.ocs ti&ifd/yvvjjjyiH ivBetx vfyoc rlw fomlw 'feca •tqU 

ywv 7ihtfbpup 


PROPOSITIO 


Si ad unum trianguli latus dufta fuerit redi a qurcdam linea parallela; 
proportionaliter hccc fecat trianguli latera. Et fi trianguli latera propor- 
tionaliter feda fuerint; que ad fecliones iungitur reda linea, ad reliquum 
tertium latus parallela erit» 


Ddcribatur triangulum, ducatur ineo etiam, ab uno latere ad reliquoruutrum- 
libet, reda quaedam linea, reliquo tertio trianguli lateri parallela:dico.quantum ad 
partem priorem, latera illa per dudam parallelam a£ocAsrmc 5 f,hoc efi: proportiona- 
liter, (eda e fle, fic fciliccr, quemadmodum fe habet fuperior unius fedi lateris pars 
ad fuam inferiorem, uel contra, inferior adfirperiorem,ita in altero fuperior uel infe 
rior pars ad reliquam fe habeat. Porro fi reda in 
triangulo duda linea , duo eius latera proportio- 
nalitcr fecet : hac duda , quantum ad partem po- 
fteriorem, lateri tertio parallela erit. Quantum ig i 
tur ad partem priorem. Cum triangulum per du- 
dani parallelam, ut apparet, in quadrilaterum 8 C 
triangula diuifum fit,dudis in quadrilatero dua- 
bus diametris: erurit qua: fic fiunt triangula, pro- 
pterca quod unam & cande Iineani , dudam fci- 
licet perpendiculare, pro bafi liabeant, in eifdem 
item parallelis fint, ex propofic/onc 37 primi, inter 
fe aqualia : eorum igitur , ad reliquum ultra qua- 
drilaterum triangulum, per priorem partem pro- 
pofitionis 7 quinti , una Sf eadem ratio. Cumqj etiam horum duorum aqualium 
triangulorum urruncp , cum tertio reliquo arquealtum fit, atqi fic, ex praniifia pri- 
ma bis uiurpara,eani,qtia bsfes, inter fc habeantratione. cum qua: eide fint eadem 
rationes, ex propofitione u quinti, ha: inter iectia eadem fint, hac propofirione 
bis uiurpaca, prior pars tande manifeftabitur. Sequitur pofterior. Maneat eadem 
figura dirpofitio. Et quoniam latera, per duciani in triangulo lineam, uid^syime 
exhypothcfi iedafunr, dC quoniam etiam triangula, ad has portiones uellaterun» 




partes conlh'cuta,eam quambafes, inter fe habent rationem: 8f triangulorum inter 
tertiumlatus 5 C dudam in triangulo lineam com preli Siorum , ad tertium reliqua» 
per propofitionem 1 1 quinti, una &C eadem ratio erit: unde ficetiam , per priorem 
partem nona ciufdem quinti , eadem triangula inter fe aqualia : atqj tandem , per 
propofitionem j? primi, inter lineas aquediftantes. Duda ergo in triangulohac 

reda 
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rccfta linea, tertio lateri xquediftans erit, Iri triangulo igitur fi ad urium eius, &cav 
quod demonftrafle oportuit. 


ppotas is. 


Ectv 'T^iyuuv ycovix cflly^cc TfivSHy h At^umsovi tUv yuvlocp TtyW vj 
rlcu fidat/j * 7rc 7^ fidcnui s t [x.h^lcwx. 'rcwyp ‘hoyap ivus ^$i 7 pxis rc TQxyu>' 
vis r 7iKdVfcag. Kct/ \ cu/TKtp) fidarais T/iri/ixTK y>p cri/rp X\h ‘hoysy 'roug J&u 
' 57T&S 'f T&yavx lihdbfKig' h aTso<p) HpgvQysBm liw 'npjw ijjJ\£<fbyvvp.<$n 
<ft8<3Ct,MxX Tc/il/Q t Iw T& t eiyavTt ycoviccp. 


PROPO SITIO 


Si trianguli angulus bifariam fecetur , fecans autem angulum recfla 
linea lecet &ipfam bafim:bafisfegmenta eandem habebunt rationem 
reliquis ipfius trianguli lateribus. Et fi bafis fegmenta eandem habue- 
rint rationem reliquis ipfius triaguli lateribus;a uertice ad feclioncm du- 
d:a reda linea, bifariam fecat ipfius trianguli angulum . 

Defcribatur triangulum qualitercunqj, ducatur etiam ab uno eius angulo adla- 
tus fuum fubtendens reda linea, qux,per propofitionem 9 primi, ipfum angulum 
bifariam,latus uero eius utcuncp fecet: dico, quantum a d partem priorem, fedi late 
ris fegmenta eam, quam duo reliqua latera, inter fe habererationem. Excitetur ex 
alterutra fcdi lateris extremitate linea per propofitioneji primi, redae latus unum 
fecanti, parallela, haec deinde, latus infuper illud: quod ab altera fedi lateris extre- 
mitate egreditur, ufq? dum concurrant, prolongentur. Et quoniam in lias duas pa- 
rallelas reda quaedam linea, unum fcilicet trianguli latus incidit: erit angulus , me- 
dietas fcilicet una diuifi, perprimam 
partem propofitionis 29 primi, fuo 
coaltcrno angulo «qualis, atq; mox 
deinde 8£ altera , per illam commu- 
nem noticia , Quae uni funt «qualia, 
8£c. eidecoalterno «qualis erit. Sed 
quia h«c altera diuifi medietas, ut an 
gulus externus, per fecundam par- 
tem ciufdcm 29, fuo interno, qui fcili- 
cet fub Aw duda,ac produdi 
lateris portione exteriori continetur, 
eft «qualis : &C illi duo anguli , ad 
'T&aM.ifAfflr dudapofiti, per eandem 
communem noticiam,interfe«quaIes eriiit:triangulum igitur, per propofitionem 
6 primi,ifofceles.Qiiddfiquispropofitionis 2 huius lententis recordabitur, «qua 
li pro «quali linea fumpta:quod prius fumptum erat, tandem inferri poterit. Pofte 
rius nunc, quod fcilicet, fi ab aliquo trianguli angulo reda linea ad fuam fubtelam 
demifla fuerit , fic ut huius fubtenfs uel bafis fegmenta eam quam reliqua latera, 
inter fe habeant rationem , angulus ille bifariam diuifus fit , hoc fiepatet. Maneat 
eadem figurx difpofitio.Et quoniam duo reliqua latera, exhypothefi, illud deinde 
quod ulterius protradum eftlatus, 8 C exterior portio, per propofitionercuhuius, 
eam, quam ipfe diuifi lateris partes, inter fe habent rationem, quia dug rationes uni 
ftmtcxdem:ill«exn quinti, & inter fe exdem erunt. Hx dux igitur Iinex, portio 
fcilicet exterior, 5 >C alterum trianguli latus, per fecundam partem propofitionis no 
nx quinti,inter ie «quales erunt.ficcp triangulum ifofceles, cuius anguli ad bafim,; 
lineam fcilicet dudam, pef priorem partem quint«primi,interfefiint 

M m 2 Squales; 
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aqualeS. Quia rrcro unus, ex prima parte propofitionis zp primi, tfrtiralferuero^x 
fecunda parte eiufdcm , alteri diuifi anguli parti eft aqualis : ut ipfi ifofcelis ad ba» 
fim anguli, ex priore parte quinta primi: fi c propter aqualitatem iam, Si diuifi an» 
guli partes inter fe aquales erunt, quare bifariam diuifus. Si igitur trianguli angu» 
lus bifariam fecetur,fxc. quod demonftrafie oportuit. 

nPOTASIS A. 

To$V itriryoavito/r TQxyusvcop ' o&uteyop &<np ai '7fk<fb(>cu i K.i tv&ltrs iovo. sycu* 
VMS' K9« o^oJ^youKi ^sso TO 2 tffteg ycoi nctQ '^zsoTtivvQu 'riht&fdut 

PROPOSITIO Illi* 

^quiangulorum triangulorum ; proportionalia funt latera , qutc cir» 
cum tcquales angulos:& limilis rationis latera , qua: fubter aequales illos 
angulos fubtenduntur. 

Fiant duo triangula, qualia propofitio hac quartarequirit,hoc modo, deferiba 
tur primo unum qualitcrcunq; , duda deinde reda linea ad eius unam extremita» 
tem perpropofitionem 23 primi, unus angulus uni, ad altera deinde, uerfiis illam 8C 
eandeparrem, alius ali; trianguli angulo gquaiis conftituatur, ac continuatis duab. 
illis redis donec concurrant, triangulu hoc, ei quod prius deferiptu eft, aquiangu 

lum erit. Dico ergo nunc, cum 
fint triangula gquiagula, quod 
& illoru qua funt circa aqua- 
les angulos, latera, prpportio- 
haliafint: eiufdcmcp 6C fim ilis 
rationis latera, qua fub aquali 
bus angulis fubtenduntur. So- 
lent huius propofitionis con» 
clufionein altj aliter interpreta 
ri.Sunt enim, qui prioris ratio» 
nis terminos, antecedente pu- 
ta 86 coniequentem.in uno,po 
fterioris uero, in altero triangu 
lo accipiunt , in hac uerba. fn 
qua ratione funt qualibet duo 
latera circa unum angulum in 
uno: in eadem funt etiam duo, 
circa angulum fumpto aequalem, latera , in triangulo altero.Prtetcrea funt, qui ante 
cedentes in uno, in altero uero triangulo confcquentes rationum termines acci- 
piunt, hoc modo. In qua ratione iunt qinelibet duo latera, duos in duobus triangu 
lis a - qualcs inter fe angulos iubtendentia : in eadem funt etiam fingula reliqua ad 
fua fingula. Cuius fahe conclufionis duplex inte rpretatio , cu infcholis recepta fit, 
utriufq? etiam demonftrationcm adducendam duximus. Prioris igitur talis cftn 
Coniungentur triangula fic,utunum unius &C alterum latus trianguli alterius fit V 
neaunaiutcg anguli etiam, ad hgc latera exteriores,ipfis medi)s,utercp fuo reme 
rijfint atquales.Et quoniam in duas redas, que (unt extrema horum triangulo: v.' 
latera, ex duobus lateribus compofita reda linea incidit , cum qui iic dcfcribunru ' 
anguli, ex ftrudura QC propofitione 17 primi (aquali tame pro aquali angulo (un 
pto) duobus redis angulis minores finttin eadem parte hac duo latera ,uel has 
duas redas continuatas cocurrere,ex quadam communi noticia,nece(Te eft. Con» 
tinuentur ergo ut cocurrant.Et quoniaid quodfic defcribitur,ex prima parte pro» 

pofitionis 


A 
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pdfiriofiis 28 primi, bis ufurpata, paiallelogrammu ede colla t,paralIeIogrammi in- 
ftipcr latera oppofita, cxpropofitione^primi, inter fegqualiafunnperpropofitio 
nem 2 huius &C permutatam ratio- 
nem utroque bis ufurpato,a:quaIi 
fubindepro arquali lineafumpta,cx 
sequa ratione, quantum ad priorem 
condufionis interpretationem, pro 
pofitioni fatisfatftum erit. Vel, per 
propofitionem fecundam huius,bis 
ufurpatam , cum duce rationes uni 
eadem fint,atqj illae fic, ex propofi- 
tione ii quinti, inter fe eaedem : & 
pofterior condufionis interpreta- 
tio manifefta erit. Aequiangulo- 
rum igitur triangulorum , propor- 
tionalia funt latera , qute circum ae- 
quales angulos: 6 C fimilis rationis la 
tera,quae fubtcr aquales illos angu- 
los fubtenduntur. quod demon- 
ftrafle oportuit. 


APPENDIX» 

Et licet utraqi coclufionis interpretatio,ut diximus,in fcholis recepta fit, tamen 
cum non conueniat ex unius propofitionis hypothefibus duplicem condufionis 
colligere interpretationem,qudcl ex noftra fcntentia,prior pofteriori interpretatio 
ni praeferenda fit, lectorem fcire uolumlis.Habct tamen & pofterior fuam defenfio 
nem, cum fit, ut contjccrd licet, ex propofitione 14 huius petita, 

EPOTA SIS E. 

Eay cfluo vgiycovcL txs? ' 7 fhdbf?ixsclvttAsyt)iJ 4 Icroywio/. 

H9u Icrvt s if<3 tos ycoviocg^vq? ‘as cct o^ot^yoi gihdbfcu '^BQTt.ivvcny, 
PROPOSITIO V, 

Si duo triangula latera proportionalia habuerint : tcquiangula eruiit 
triangula: & aequales habebunt angulos, fub quibus fimilis rationis Iate^ 
ra fubtenduntur. 

Defcribatur primo triangulum qualitercunrp,cx tribus deinde reeffis lineis alija 
qua: eas inter fe quas deferipti trianguli latera , rationes hab ent, aliud triangulum, 
per propofitionem 22 primi , conftituatur. Eruntautcm dcicripta duo triangula, 
qualia propofitio haec quinta requirit: quare dico , quod ea etiam aequiangula fint, 
angulos item quiiub fimilis rationis lateribus ftibtendutur, aquales habeant. Con 
ftituanturadunumutriufuis trianguli latus, atep ad eiufdem lateris extremitates, 
exilia parte qua: eft extra triangulu , per propofitionem 23 primi , duo anguli, ad 
utraqj nimirum extremitatem unus , duobus inaltero triangulo angulis aquales. 
Et quoniam per continuationem linearum, illo triangulo claufb, tertius angulus 

Mm i huius, 




c 7 3 ElEMENTORVIt EfClIBl# 

huius,tcrtio alterius triaguli angulo, ex corollario propofitionis }z primi, efl: arqua 

lis;ha:c duo triangula primo xquiangula,at^inde,expropofitione 4 huius, late- 



mm etiam proportionalium erunt.Duo igitur firrml compofita triangula, per pro* 
pofitionem 1 1 quinti, 8 C nonam ciufdcm,utroqj bis fumpto,arquilatera, per oefia- 
uam deinde 4 primi, uel otfauam iolu, ter repetitam, etiam squiangula erunt, 
Quareper communem illam notitiam, Qyte uni funt aqualia, QCc. quantum fatis 
fuerit ea repetita,infertur tandem condufio, triangula fcilicet talia propofita, inter 
fe etiam arquiangula eiTc:atq; iniupcr,quod anguli in utroqj, fub quibus fimilis ra- 
tionis latera fubtenduntur, aequales fint. Si duo igitur triangula latera proportio- 
naliahabuerint:a:quiangula erunt trianguIa:fiC tequalcsbabebirt angulos, iub qui 
bus fimilis rationis laterafubtcnduntur.quoddemonftrafTe oportuit. 

ItPOTASIS S\ 

UStp^vo Tqiytuvcc [iiKiiyctii/icciJ puti ycovict 'taiiy <Jl 'm.g ‘iQsytoVias 

'trks r 7ih<i\>2us cwixteyoi) ' itroymict Xscu rec T&ycuvK' ug). '1 <tks t^TKsy cavUs, 
iq? ks oii 'oiiobsyci 7[7\<Sbt>c(j 'bsoTtivumy. 

propositio vi. 

Si duo triangula unum angulum uni angulo aequale, circa item aequa' 
les angulos latera proportionalia habuerinc : aequiangula erunt triangu' 
Ia : & aequales habebunt angulos , fub quibus fimilis rationalis latera 
fubtenduntur. 


Defcribatur 
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Defcribatur primo triangulam, ducatur etiam refla quaedam linea, ad cuius ex 
trcmitatem deinde al teram, per propofitionem 25 primi,anguIo,qui fit uni cx trfan 
gulo aqualis , conftituto, fiat ut ha refla eam, quam in triangulo , cirCa fumptum 
angulum latera,inter fe habeant rationem, & coniunflis extremitatibus tertia qua 
dam linea, quod fic defcribitUr triangulum, & prius defcriptiim,huiufmodi qualia 
hacpropofitio requirit, triangula erunt : dico ergo nunc,quod dC aquiangula fint 
hac eadem triangula : angulos item , qui fub fimilis rationis lateribus fubtcndurt' 
tur, aquales habeant. Conftituantur ad unum utriufuis trianguli latus, atqj ad eiuf- 
dem lateris extremitates, ex illa parte qua eft extra triangulum, per 23 primi, duo 
anguli, duobus in triangulo altero angulis aquales, Et quoniam per continuatio. 



nem linearum illo triangulo claufo, tertius angulus huius, tertio alterius trianguli 
angulo, ex corollario propofitionis 3 2 primi, eft aqualis: hac duo triangula primo 
aquiangula, at® deinde ex propofitionc 4 huius, laterum etiam proportionalium 
erunt.Sed quia rationu quantitatibus interfe collaris, inde , atqj ctia expropofitio^ 
nis hypothcfijdua rationes eidem eadem funt,cum hadua,expropofirioneunde 
cima quinti, etiam inter fc eadem fint , unam deinde uel antecedentem uel conle- 
qucnrcm(pro ut quidem inftituta collatio fuerit)quantitatem habeant: duo ilia fi- 
inulcompofita triangula, per propofitionem 9 quinti, quartam deinde primi, &C x* 
quilatera Si equiangula erunt. Quiauei o unum ex his unf ex daris, per ftrufluram 
efta:quianguium,$£ alteri datorum idem aquiangulum erit: quare (ic&fipfa inter 
le, per communem quandam noticianrproporrionalium igitur laterum, ex propo 
titione 4. Si igitur,8£c, quod demonftraiTc oportuit. 


npoTAiiz z. 

VJcit<J [ uoT&ytoM/J!xpy(i)vitxy /Ai%yto , j!tx terito 7 hJ&<^.tks «M asyto' 

1 lUiznrks cujtkteyoiisffi AtenffSiiiitig.TTfyuiJ cc/x,ct 3 y&t tAxosoi/a, tj (IH 
Vhe-osovctbffiijs ' itoywia. Xsax 7ie T%iytoVo:$ 'lovtg (f&TRsytoMrtSTriQietstdcZ' 
.. 7 $yoi) itote ai ■srAdVfcu. 

propositio vir; 

Si duo triangula unum angulum urii angulo zcqualem,circaautealios 
angulos latera proportionaliahabuerint s reliquorum ueroutrunque/*- 
mul aut minorem, aut non minorem reflo: aequiangula erunt triangula. 



minor redlo 
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& ecquales habebunt angu!os,circa quos prcportionaliafir.tlatcra* 
Defcribatur triangulum , ducatur etiam rc<fta quardam linea , ad cuius alteiom 
extremitatem angulus,uni ex triangulo acqualis.pcr 23 primi conftituatur Ex duo- 
bus deinde trianguli lateribus, quae funt circa alium, quam cui aqualem pofuimus 
angulum, proportionales partes defumpta: , una in alterutra linea , ab ar gulo iam 
formato incipiendo, fignetur: altera uer 6 
pars,exboc pundlo, angulo formato fub- 
tendatur: qua ubi altera lineam attigerit, 
quanta ipfa, ut tertium trianguli Iatus,efle 
debeat, apparebit. Danda autem cfi ope- 
ra in hac alterius proportionalispartisap 
plicatione,ut quemadmodum tertius in 
triangulo , primo deferipto , angulus mi- 
nor uel non minor rctflo cft , ita 6 c in alte- 
ro , quod iam formatur , triangulo, tertius 
angulus exiftat. Erunt autem iamdeicri- 
pta duo triangula, qualia prepofitiohate 
ieptima requirit: dico igitur,fiue utei cp ex 
reliquis horum duorum triangulorum angulis, minor rcdo,a:qualis, fcu maior re 
dio, fueriutequiangula effe huiufmodi triangula, atq? eos qui fub fimilis rationis la- 
teribus fubtenduntur, angulos aequales habere. Primo igitur, aut enim illi duo, in- 
ter proportionalia latera anguli , funt inter fe a qua! es ,autinarquales. Siaquales 
fuerint, cum propofita duo triangula duos etiam angulos, exhypotbefi, inter (e ae- 
qualcs habeant, tertius item tertio, ex corollario propofitienis 32 pnmi,c qualis fit: 
buiufmoditriangulaiamaquiangula effe c6cluditur.Quod.fi ijdcminiei propor- 
tionalia latera anguli, /naqualcs inter fe fuerint, tum, fiuercliquoium meicpf mul, 
aucminor, aut non minori edo fuerit,maiori angulo, ut minori aqualis har,pcrre- 




«ftam quandam lineam, quemadmodum docetpropofitio in primo 23, facamtlV 
dum clt.Et quoniam duo triangula funt, partiale unum, 8d alterum pofitum,quo- 
rum duo anguli unius, duobus alterius trianguli angulis aquales funt, unus qui- 
dem uni, ex hypothefi, alter uerd alteri, cxftrudlura per propofitionem x 3 primi, 
cum & tertius nunc tertio angulo ,excorollario propofitionis 32 primi, crqualis 
fu: triangula haec, par tialefcilicet 8d alterum pofitum, «equiangula , hinc etiam ex 

propofi- 
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propofitione 4huius,laterum proportionalium erunt. Qiioniam autem rationum 
quantitatibus inter fe colIatis,inde,atqj etiam ex propofitionis hypothefi , duce ra- 
tiones eidem csdem funt, cum hae dux ex prop. n quinti,etiainterfe esdem fint, 
unam infuper quantitatem communem habeant : qusreliqns duce harufimilium 
rationum quantitates funt, alterius nimirum partiali s trianguli duo latera , ex pro- 
pofitione nona quinti inter fe squales erunt. T riangulum igitur ifofceles , habens 
angulos, qui ad bafim funt , a: priore parte propofitionis quinta primi, inter fe ec- 
quales, id quod in genere obferuandumeft. Quod fi iam ex propofito receptum 
fit, utruncp reliquorum non minorem redo efle , cum fic propter squalitatem , bi. 
alter huius ifofcelis angulus, non minor, hoc eft redus uel maior recto exiftatrduo 
in triangulo anguli, non minores duobus redis exiftentes, collocentur. Id autem, 
cum obilante propofitione in primo 17, per quam omnis trianguli duo quilibet 
anguli, duobus redis minores funt , nullo modo efle poflit: neq$ etiam insquales, 
fed squales inter fe inter proportionalialatera anguli erunt. Qyarc, 8 Cc. Sed efto 
iam ex propofito utrunqj reliquorum minorem recto efle : cum fic alter, huius ifo- 

redo minor 

feclis, ad bafim pofitus angulus , redo minor fit, ac per confcquens huius ilofcelis 
angulus exterior, per prop. 1 3 primi , redo maior : dC ille qui in triangulo altero, ex 
eorollario allegato , eidem exteriori eft squalis , fimiliter redo angulo maior erit, 
cum tamen fit pofitus redo minor , quod nunc efl: impoflibile , unum 8 C eundem 
angulum, iam minorem, atep deinceps angulo redo maiorem efle. Illos igitur fub 
proportionalibus lateribus comprehenfos angulos , non insquales , fed squales 
inter Ce efle oportet: quare reliquus angulus reliquo, ex corollario, gqualis erit. Ac- 
quiangula igitur triangula huiufmodi propofita. Si duo igitur triangula unum an- 
gulum uni angulo squalem, circa autem alios, 8£c. quod dcmonftrafle oportuit. 

APPENDIX, 

Prscepimus autem in ftrudura, maiori angulo, ut minori squalis fieret, fuccur 
rendum efle , 5 >C rede quidem. Q.udd fi contra aliquis , minorem ad squalitatem 
maioris, per eandem propofitionem 23 primi, augere uellct,tam facili opera pro- 
pofi ticinis demonftrationem inde colligere poflet. 

nPOTASIE H. 

Exp $ of Qoytovlco T/^yiavai oivro <p) bgDifs ycauicts uui tUxj $ cdaip 
K\dii ’ TO 7H Uffjivm TyLy(til/£C,OtlOloJ jfel (9$TcOAcf}U£UKMHASl£* 

PROPOSITIO VIII. 

Si in re&angulo triangulo ab angulo redo in bafim perpendicularis 
duda fueritrquee ad perpendicularem triangula,cum toti triangulo,tum 
ipla inter fe fimilia funt, 

Defcribatur triangulum redangulum, demittatur etiam ab eius angulo redo, 
per propofitionem 12 primi,adiuarniubteniamlmeaperpendicularis:dicoqu6<f 
partialia illa triangula, totali , atqi etiam fibtjpfis, fimilia iint. Cum enim, exqua- 

N n dani 



redo minor 
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dam communi notida, omnes redi anguli inter fe tequales finr,parrialitjm mfupej 



triangulorum utruncp, ut apparet, unum anguium cum totali triangulo commu- 
nem habeat: liare tria triangula, totale duo partialia, primo ex corollario propo- 
li i anis 32 primi,xquianguia:llatim deinde, ex propofitione 4 huius, laterum pro 
poi tionaliumiatq; tandem, cx fimilium figurarum definitione,etiam fimilia erunt, ' 

Si in redangulo igitur triangulo, ab angulo redo in bafim perpendicularis duda 
fuerit: qua: ad perpendicularem triangula , cum toti triangulo , tum lpfa inter fe fi- 
milia litnt, quod demonftraffe oportuit. 

p o p 1 r. M A. 

Ehc/Ih tvvtsv Qcwtyop' 0*n, ixp <yi/ 'ofBoytovla t yy!am ot,Tsb 'offas 

vias cuji rhjj fbccmp yiodkT©* otyGii * « Kyll&wffi ^fiidmcua Tfih/ionap j 

cwxteyopifci. Ko/ trn cp) JbtxottoSvsib \vos oTPT-fyxSp TpcHpuxrap, h vj&s 
11S TycHfiKTt TvXAifci^Acrn dbuKbsydy in p. ornfc icki j 

CORbLLARIVU. 

Exhocmanifedum eftjfiin redangulo triangulo ab angulo redfcoiri 
bafim perpendicularis duda fuerit: hanc dudarri inter bafis fegment? 
mediam proportionale efife.Et infuper,inter ipfam bafim, Sc utruncp feg 
mentum,latus,quod ad ide Tegmentum ponitur, mediu proportionale» : 
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Numeri uel quantitates proportionales. 
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9 6 

4 6 6 

6 

13 V 11/ 

9 12 J yz 

6 
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PROPOSITIO IX. 

Dc data reda linea, ordinatam partem abfcinderc. 

Sit data reda linea, atqj propofitum, ordinatam ab ea partem, utpo te fep timam, 
tertiam,tredecima,uel aliam quam- 
cunqj, abfeindere. Alia igitur reda, 
latis longa, linea reda datae angu. 
lariter applicetur, in qua officio cir. 
cim,utcunqj extenfi, ab angulo de. 
fccndedo,ieprem uel tredecim, hoc 
eft tot , quot quidem ordinata: par. 
tis, quaablcindi debet, denomina, 
tio requifiucrit, aquales partes ii. 
gnentur, finis deinde feptimar( fi 
quide illa pars ordinata fuerit) cum 
altera data: extremitate , linea qua. 
dam reda, ut triangulum fiat,iunga 
tur. Qiiod fi iam a fine prima: par. 
tis, huic ultimo duda reda, tan. 
quam uni trianguli lateri, per prope» 
fitionem jt primi , parallela cluda, 
eacp ad datam redam tifque conti- 
nuata fuerit, fa dum iam erit propo- 
fitum,id quodpropofitio huius z 8C compofita ratio demonlhabut. 
De data igitur reda linea, ordinata pars abfeiffa eft. quod fieri oportuit» 
nPOTAZlZ I, 

wd&ctli JbBito-n wfalct ofiolcai 

PROPOSITIO X. 



Ordinata huiils exempli 
pars, eft Septima. Vel ut 
habet altera linea , Qtrinta. 


Datam redam lineam noti 
2 — - — » fedam, date reda: lineae ledp 
fimiliter fecare. 


t * 

J / 



Sint dua reda: linea: data,unai 
quidem indiuiia , altera uero in 
partes, quot dC qualitcrcunqj diui 
fa, atqj propofitum , indiuiiam in 
partes fccudum rationes partiunt 
diuifa diuidcrc. Applicentur li. 
nete angulariter , accedat etiam 
tertia linea, qua libera: datarum 
extremitates, ut triangulum fiat, 
iungantur,apundis tandem di. 
uifionu fingulis , terris linearpa. 
ralleladuda,atcp ad indiuiiam 
lineam ufqj continuata: propo. 
fitioni fatisfadu erit, atep demori 
ftratio talis* Ducantur a pundis 
diuifionum fingulis, illo tantum, 
quod eft tertia linea proximum, 
dempto, indiuifa lincg parallela, 
Nn i atqt 



In partes diuifa 
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atqae hx ad tertiam ufque lineam , ut parallelogramma fiant, continuentur. Et 
quoniam parallelogrammorum locbrumlateraoppo- 
fica, per propofitionem 34 primi, inter fe aequalia funt: 
triangula etiam hic appareant, quorum duo latera» 
per lineam tertio lateri parallelam, diuifa funt: per pro- 
fitionem 2 huius, toties, quoties feda diuiia fuerit, uno 
minus, eam repetendo, aqualibus fubinde pro aquali- 
bus lineis fumptis, conflabit propofitum. Linea enim 
indiuifa ad ratione diuifg diuifa eft.quodfieri oportuit, 
PPOTASIS IA. 

Avo JbQ&crofiiJ ivS€iO)[j , 'tgiThv owoJteyoi) 71&' 

PROPOSITIO XI, 

Duabus datis redis lineis, tertiam proportio- 
nalem inucnire. 

Sint duarr eda data, atep propofitum, tertiam pro- 
portionalem, ad quam fcilicet fchalpeatfecuda , ficutadl 
hancfecundam linea prima, inuenire.Connedanturre 
da data, ut angulum qualemcdnqj comprehendant, 
8 C claudatur triangulum reda quadam linea alia. Pro- 
dudis deinde uel continuatis redis datis , ex par- 
te terti) lateris, qua eft lineamodo duda ? ultra triangu- 
lum , uni earum, in continuata parte linea alterius , per 
propofitionem 3 primi,aqualis fignetur,ab Huius fine poftea, ubi per propofitio- 
nem 31 primi,tertio trianguli. lateri paralle- 
la duda fuerit ,'cu hac eadem in altera pro 
iongataper ifiiam interfedione tertia pro- 
portionalis quantitatem oftendat,propofi 
tioni fatisfadum erit. Quoniam enim ad 
unum totalis trianguli latus reda parallela 
duda eft, cum hac parallela reliqua nomi- 
nati trianguli duo latera , per propofitio- 
nem 2 huius,proportionaliterfecet:aqua 
li pro aquali linea fumpta,ftatim concludi 
tur propofitum: Duabus fcilicet datis re- 
dis lineiSjtertiam proportionalem inuen' 
tam e fle, id quod fieri oportuit. 


TeicSp dujod*syci> 

PROPOSITIO XII. 

Tribus datis redis lineis,quartam proportionalem inuenire. 

Sinttres reda data, atqj propofitum, quartam proportionalem inuenire. Iun- 
ganturprima reda QC tertia , ut angulum qualemcunqs faciant , QC claudatur trian- 
gulum, 
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gulum. Secunda deinde, uel alia, fecunda: aqualis, prima: ad am tiflim iunda, tertia 
Uero ultra triangulum continuata, a fine huius fecundae, ad continuatam ufq? , ter-- 



tiotriangulilaterfperpropofitioncm $i primi,paralleladucatur: Sierit portio, re- 
dae tertiae &C huic iedioni intcriacens,linea illa quae quaeritur» Hoc autem patet ex 
x propofmone huius, tequali pro a’quah' linea uimpta. Tribusigitur datis redis 
linds, quartaproportionalis inuenta cft.quodfecifle oportuit. 

FPOTASIS ir. 

/\voJb8&<ru>[j wBfayy [A<rh/j 

PROPOSITIO XIII. 

Duabus datis redis lineis,mediam proportionalem inuenire. 

Sint dua: redae datae , atqj propofi tum , mediam ipfarum proportionalem , ad 
quam fcilicet fe habeat una ex datis,ficut ha:c ipfa media ad ai teram, inuenire. Con 
iungatur ad amuiliin dua: reda: datgt 
ex his deinde copolita bifaria diutia, 
ex putido diuifionis fuper ipfam tO' 
tam, ad interuallum alterutrius me- 
dietatis , femicirculus deferibatur. 
Quod fi tandem a pundo coniun- 
dionis datarum , tanquam a pundo 
in hac reda dato, ad angulos redos li 
nea ad circumferentiam ufque duda 
fuerit: quod haec duda, media data- 
rum proportionalis fit, licdemonftra 
bitur. Iungantur extremitates reda: , ex duabus compofita: , cum interfedionc ad 
redos dudae 8C femicircuferentia:,duabus redis lineis.Et quonia angulus in femtV 
circulo, exprimapartepropofitionis j i terti) , redus elf } cum ab eo adbafim per' 
Nn 3’ pendicularia 





I 

i 
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pendicularis reda demilTa fit: ex priore parte corollarij propofitionis 8 huius, m 
tandem demonftrata erit, lineam fcilicet illam, quam diximus , mediam inter datas 
proportionalem cfle. Duabus igitur datis redis lineis, media proportionalisjn» 
uenta eft. quod fieri oportuit, 

Alia huius trederima: propofitionis figuratio. 

Sunt autem exempla duo. 




Data: autem redae linea: iimt. 


& 


n POTA SIS IA, 
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■fuccp iii& "to-hi) l^inrcap ymx^MTiTsvTtoi/Sotaiii ai wh/ibfou, ai 7k5& 7^S iQs 
yuiMS' t(& %Styw&vct, 

propositio xiliE 

Aqualium , & unum uni ecqualem habentium angulum , parallelo- 
grammorum : reciproca funt latera, quee funt circa ecquales angulos. Et 
quorum parallelogrammorum unum angulum uni ecqualem haben- 
tium, reciproca funt latera, quee funt circa ecquales angulos; ecqualia 
funt & illa» 

Sint duo parallelogramma eequalia:E cflo.quod unus angulus unius, fit uni al- 
terius parallelogrammi angulo equaiis:dico, horum parallelogrammorum latera, 
circa ecquales angulos, reciproca cfie. Reciproca aittcm dico ea parallelogramma. 
Duo parallelogramma arqualia data, Ec- 



quorum unius longitudo ad latitudinem alterius eam, quam longitudo alterius ad 
latitudinem prioris,habct rationem.Coniungantur igitur parallelogramma, ut an 
gulum fadantjUtqj anguli illorum aequales , fint circa unum pundum , longitudo 
infaper unius E latitudo parallelogrammi alterius adamuilim unam lineam cori» 
ftituant. Quibus fic contundis, E reliqua duo circa ecquales angulos latera, una li- 
nea erunt, fequeretur enim alias, It alterutrum horum cotinucrctur,fiuc per propo- 
fitionem iy primi,E communem illam noticiam,13idcm ecqualia, Ec.fcu per pro- 
pofitionem r$ eiufdcm primi bis ufurpatam, E communem illam noticiam 3 Si ab 



aqualibus ecqualia auferantur, Ecec. partialem angulum fuo totali cfie ecqualem, 
quod fieri non potefl:. Suntigitur E reliqua duo horum angulorum latera , ada- 
ftuiffim litlea una. Compleatur parallelogrammum tertium , (ccundum quantita- 
tem laterum anguli utriufuis cxterioris:critcp dcmoftrationis figura parata.Et quo 
niamduo, primo deferipta, parallelogramma, cx hypothefi, funt inter fc ecqualia; 
erit eorum ad tertium, per priorem partem propofitionis 7 quinti,una E eadem ra 
tio.Etrurfos, quoniam etiam parallelogrammorum ,quee (ub eodem ucrticeiunt 
pofita,in eadem qua ipfecbafes,pcr primamhuiUs,funtrationc,hacprima propofi 
tione, deinde u quinti,ut/aq;bis ufarpata, prior pars manifcftabitur. Qiiod nunc 
Ctiam , quantum ad partem pofteriorem , parallelogramma, qua: unum angulum 
uni eequalcjlatera etia circa illos equales angulos recipro ca habeatiinter 1 fc ecquali* 



I 
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Jmt,arm,ex eadem prima huius, bis ufurpata,& i r propofitione quinti, parallelo- 

gramma pofita cum tertio unam & eandem rationem habeant: per priorem par- 



tem propofitionis 9 quinti, id tandem retinebitur. Aequalium igitur 51 unum uni 
«qualem habentium angulum,&c, quod demonftraffe oportuit. 

Tertiahuius propofitionis geometricafiguratio. 



• PPOTASIS IE. 

( Twp urtopyVgi luatp (iis. 'irl/jj XyhnwV ytovlwy r&ywi/aiy ' cuiTntvrpvQctmy 
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PROPOSITIO XV. 

JEqualmm , & unum uni aequalem habentium angulum, triangulo-* 
rum:reciproca funt latera , quae fimt circa aequales angulos. Et quorum 
triangulorum unum angulum uni aequalem habentium reciproca funt 
latera,quae funt circa aequales angulosiaequalia funt & illa. 

Sint duo triangula aequalia , &C efto quod unus angulus unius iit uni alterius 
trianguli angulo aqualis: dico, horum triangulorum latera , circa aequales angu- 
los , reciproca efle. Coniungantur triangula, ut angulum faciant , utcp anguli illo-, 
rum aquales,quemadmodum inpramifia, fint circa unum pundlum , antecedens 
infuperinuno &C fuum confequens in triangulo altero, ad amuflim unam lineani 



faciant: adamulTim igitur fic,iupcriori ratione, 8C reliqua duo latera erunt. Dcfcii- 
batur triangulum tertium, per lineam quandam rcc5him,ab uno angulo unius ad al 
terum, in eadem parte alterius trianguli angulum , ducflam, eritqj demonihationis 
figura parata.Et quoniam duo, primo dcfcripta,triangula,cx hypothcfi , fimt inter 
fe aqualiaierit eorum ad tertium, per priorem partem propofitionis feptima quin' 
t/,una di eadem ratio.Et rurfus, quoniam etiam triangulorum qua: fub eodem ucr- 
tice funt pofita, in eadem qua ipla bales, per propofitionem primam huius, funt ra' 
tione:per eandem igitur primam propofitionem i ■ quinti , utranq? bis ufurpa' 
tam,priorpars manifcftabitur.Quddnunc etiam, quantum ad partem pofteriore, 
ex unius illorum anguli aqualitate, Qi reciprocis circa illos aquales angulos later* 
buSjtequalitas inferatur , non aliter atqj poilcrior praccclcntis propofitionis pars, 
de parallelogrammis id retinebitur. Aequalium igitur S>C unum uni aqualem ha- 
bentium angulum, triangulorum:rcciproca funtlatcra,qua fimt circa aquales an- 
gulos. Et quorum triangulorum unum angulum uni aequalem habentium recipi o 
ca fimt latera , quae fimt circa aquales angulos : aqualia funt di illa, quod demon- 
ftraflc oportuit. 


p P O T A 2 I 2. IS". 

t tcosccfjy tvQ&txJ (Mateyw dm'r 'ixso 7$/ «Jtftoj/ 7 bfdoyco - 
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propositio , fL 

Siquatuorretolinc» proportionales fuer/mtquod fub emjg 
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comprchenchturre&angulum, squale eft ei,quod fub mediis compre' 
henditUf re&angulo, Et fi fub extremis comprehenfum redtangiilum, 
squale fuerit ei quod fub medqs comprehenditur redtangulo : quatuor 
fedfce linea: proportionales erunt» 

Sint quatuor redis linee proportionales, prima fcilicet ad fecundam ut tertia ad 
quartam : dico rediangulum fub prima &C quarta comprehenfum , ei quod fub fe- 
cunda Sd tertia comprehenditur rediangulo squale die* Dcfcribatur ex quatuor 
cedis proportionalibus duo rediangula,utruncp ex fuis lineis. Et quoniam primas 

ad fecundam , lateris fcili- 
cet unius ad latus redlan- 
guli alterius, ex hypothefi, 
eft ut tertis lines ad quar- 
tam, lateris nimirum huius 
ad latus illius : hsc duo re- 
dtangula,cum circa squa- 
les angulos ( omnes enim 
redii inter (c gquales funt) 
latera reciproca habeant, 
ex propofitione 14 huius, 
inter fc squalia erunc.qug 
eft pars prior. Pofterior 
iann, lineis fcilicet quatuor 
redtis propofitis,fi redtan- 
gulafub prima di quarta, 
fubiecilda item fid tertia, coprehenfa, ex hypothefi inter ie squalia fint: illas tum li- 
neas proportionales ede, fic patet. Cum rcdiangula, cxhypothefi, inter fe squalia 
fint,cmnq; etiam omnes anguli redi inter iesquales:ipfaredlangula primo squi- 
angula erunt, atque deinde circa a’qualcs angulos, ex priore parte propofitio- 
nis 14 Imius, latera reciproca habebunt, qus eftpars pofterior. Si quatuor igitur 
redis lines proportionales fucrint.-quod fub extremis comprch enditur rediangu- 
lum, squale eft ei, quod fub medijs comprchcndirur rcdianguIo.Et fi fiib extremis 
comprehenfum rediangulum, squale fuerit ei quod fub medijs comprehenditur 
redlagulo: qua tuor redis Iinesproportionalcs crut. quod dem onftralTe oportuit, 

ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO* 
Quatuor rediis lineis expoli tis,dico,fi hs redis, cx hypothefi , proportionales 
fucr/nr, prima fcilicet ad fecundam ut tertia ad quartam: 8d qus fub prima 8d quar- 
ta/ub lecunda item di tcrtialinea comprehenduntur rcdiangula , inter fe squalia 
cftc.Qiiod li harum rediarum rcdiangula,qus fiib prima £i quarta , fubqj fecunda 
8d tertia comprehenduntur, cx hypothefi, inter fe squalia fint : 8 i ipias redias pro- 
portionales effe oportere. Qiiantum igiturad partem priorem , cxcitenturadua- 
bus,prims 5 C iccunds, rediarum extremitatibus , utrs hs fuerint , per propofirio- 
nem u primi,dus ad angulos redios linee: de priori deinde cxcitata,a comunipun 
dio incipicndo,redia quarts squalis, ab altera uero, tertis datssqualis redla, per 
propofitione. 5 primi, abfcindatur,copleanturcp parallelograma.Ec quoniam pri- 
ma ad fecundam, ex hypothefi, eft ut tertia ad lineam quartam, cum lineis tertis 8d 
quarts squales alisin parallclogrammis pofits fint , squalibus illis pro tertia Sd 
quarta fumptis : defer/ptorum parallelogrammorum circa squales angulos latera 
reciproce proportionalia erunt : unum igitur parallelogrammum , ex priori parte 
propofitionis 1 4 huius , alteri squale, Quare cum unu fub prhn a SC alia quadam 

reda 


( Redis quatuor Rediangula exfuis li- 

proportionalcs ne > s deferipta 
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redla^uaitaaqualnaltemmueio fub fecunda Sd alia, tertie aquali,redlalinea con 
tineatur, aequali pro aqualilinea habita atque ufurpata t prior pars nunc manifefia 
erit. Efto autem iam, quantum ad partem pofteriorem , quod fub prima 2 d quarta 
comprchenfum redlangulum,ei quod fub fecunda 2d tertia coprehenditur redlan- 
gulo,aquale fit: dico, quod quatuor redla propofita illo ordine proportionales 
iint.Eifdcm namcp conftrudlis, quoniam quod fub prima 2 d quarta comprch endi- 
tur redlangulum,exhypothefi,fub fecunda 8d tertia comprchenfo,xqualc cfb.haec 
deferipta rcdlangula, cum unum quidem fub prima Sd alia quadam redla , quarta; 
aquali, alterum uero fub fecunda aquali S d tertia linea contineatur , aquai itas in- 
fuper linearum nullam uarietatem inducat, inter feaqualia erunt, atqjaquiangula 
etiam, propterea quod omnes redii anguli inter fe funt aquales. Aequalia uero fid 
aquiangula parallelogramma,cum ex priore parte propofitionis 14 huius, latera 
circa aquales angulos reciproce pvoportionaliahabeanr.iamftatim propter aqua 
litatem linearum , fuperiori ratione, 8d pofterior huius propofitionis pars manife- 
fta erit.Si igitur quatuor redla linea,Sdc.quod demonftrafle oportuit. 
nPOTASlS iz. 

Eay Tgers wQeica cujuT^ycy dm • 'p^aso 'ffv ocngaiy 7 F$ibyo\£vcy bfOoyawy, 
iffdy \si 7 to ktbo <p) iivths T^ocy^m, K«/ 'ffr aiifco// 'Trt&AycyOjjoy 

o$ 8 oywio\i, itrop u 'bfi eearo jiicns T tTgayawp 4 cis rr^ers wQ&ou civixte' 
yoy Xotwtou, 

PROPOSITIO XVII. 

Si tres redla: lineae proportionales fuerint:quod fub extremis compre 
henditur rcdlangulum 3 aquale eft ei quod a me/ 
dia quadrato. Et fi fub extremis comprehenfum 
redlangulum aequale fuerit e/, quod a media qua 
drato:tres redla: linea: proportionales erunt. 

Sint tres redite linea; proportionales, prima fdlicei 
ad fecundam, ut hacipfa fecunda ad tertiam: dico,re- 
dlangulum fub prima 6d tertia comprehenfum, ei quod 
a media deferibitur quadrato, aquale efte. Quoniam 
enim ad fecundam linea prima, hac deinde eadem fe- 
cunda ad tertiam lineam confertur , pro fecunda colla- 
tione, pundlo inter fecundam lineam fid tertiam ad pla- 
y citum iumpto,ad id per propofitionem 2 primi, linea re 
dia fecunda; aqualis ponatur, 8d erit cx priore parte pro 
pofitionis 7 quinti, fecunda;, 8dfua aqualis ad lineam 
tertiam una fid eadem ratio. Quatuor igitur cum fintli- 
nea proportionales, duarum item aqualium eadem fit 
qua eft unius,bis fumpta, linea confidcratio prior pro 
pofitionis pars, ex precedentis propofitionis parte prio 
. re concludi poterit, atqj deinde etiam, ex pofteriore ipia 
prima fe. teftia pofterior. Si igitur tres redla linea proportionales fue- 
»mCquodfub€XtfClflis,Kc.quoddcmon(h:affi;cjpottuil. 

n pota sis ih. 

A-tto <f) Jbd&crHS w 8 i(& TW (PoQyrtl wQvjfKjj.ij.ai, ojjoioy Tc ojtolceS Hii' 
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a?4 BLEMENTORVI IVCLIDIS 

PROPOSITIO XVIII. 

A' data reda linea , dato redilineo , fimile fimiliterq? pofitum redi ili» 
neura defcvtbere. 

Sitreda linea data ,tedilinettm item datum, atq; propofitum,a reda dataipfi 
&atOTedilmeofimile,fimi\itercppropofitumredilineumdefcribere.Redilineum 
illud datum auteritTrilaterum,quadvilaterum,autmultilateru. Si trilaterum,hoc 
eft triangulum, fuerit redilineum datum, ad unam extremitatem data:, per propo» 



fitionem 2 5 pn’mi,unus angulus uni , ad alteram deinde , uerfus illam & eandem 
partem, per eandem etiam propofitionem, alius alij trianguli angulo a: qualis con- 
iiituatur,S£ continuatis lineis, donec altera alteri occurrat, cum tertius fic tertio tri-. 
anguli angulo aqualis fit: hac duo triangula iam aquiangula, deinde etiam per 
propofitionem 4 huius, laterum proportionalium erunt. Quare ex definitione re 
dilinearum fimilium,a data reda dato redilineo trilatero, fimile trilaterum deferi- 
ptum eft.Quddfi iam unum, minus fcilicet,alteri quod maius eft, trilatero, uel tri- 
angulo applicetur fic,ut unum angulum ambo comunem habeant: tum hac etiam 
fimiliter pofita erunt. Quare fadum eft, quod propofitio requirebat. Sed efto iam 
quod redilineum datum fit quadrilatcrum,uel multilaterum, tunc primo id in fua 



triangula foluendum, QC cum uno eorum ac reda linea data , utiam auditum eft, 
pergendum crit,8£ uidendum deinde, quam inhoc triangulo angulus , qui eft uni 
integro in redilineo angulo aequalis, fubtenfam habeat, ut icilicct, ca cognita , ad 
ipfius extremitates alterius in redilineo trianguli, quod Icilicct primo abfoluto co 
hgret , duo anguli aquales collocentur , atep continuatis lineis donec concurrant, 
cum tertius fic tertio huius alterius trianguli angulo aqualis fit : triangula hac, ex 
ftrudura aquiangula erunt, deinde etiam, ex 4 huius, laterum proportionalium, 

ar$ 


at ?!“ £ *™ ra ^®‘]; tl ' 0 " 1 '’' nKri ' etiam .®!!! i I«.Nonal;tefcomKrt(o > acreI(qij!s 
rectilinei triangulisiingulis agendum erit.Et quoniam redilineum, quale propo- 
litum erat , eo modo tandem defcribitur, propofmoni igitur fatisfadu erit, quod 
fic dcmonftrari potelh Quoniam enim redilinei.fuper reda datadcfcripti, tot tri- 
angula funt, quot ipfiusredilinei dati: exftru&ura igitur 8d communi illanoticia. 
Si aqualibus oqualia addantur, &c.h<ec duo redilincaiam tequiangula erunt.Ec 
quiaexpropofitionc 4 huius,propter proportionalitate laterum ipforum trian- 
gulorum, euidenter apparet, illa etiam proportionalium laterum efle : per defini- 
tionem tandem fimilium fupcrficierum concluditur propofitum. 

APPENDIX. 

Eft hocloco notandiim,poftquam primum iam triangulum abfoIutum,ac cum 
alq s deinde operari cceptum fiierit, ut partiales anguli fingulorum , debito ordine 
filis partialibus oqualibus , SC non temere quilibet cuilibet, coniungantur. Nam 
hoc animaduerfo,non erit laborioiiim,ncqj etiam moleftum, qualicunqucrcdili- 
neo,r egui ari uel irregulari, multorum item uel paucorum laterum, dato, limile fimi 
literqj pofitum a data reda linea redilineum deferibere, 

APPENDIX' II. 

Quoniam propofitio mentionem facitredilinei , 8i rurfus quoniam fub rediit- 
neo, ut quidem ex definitione patet, omnes redarum linearum figura:, fiue trilate- 
rae har,quadrilatcra: uel multilatera: fuerint, comprehendantur: in genere de omni- 
bus reflaram linearum «guris hanepropofitionem intdligendS colligimus.Hinc 
etiam iaflum , quod per triangula 3 tanquamredlarum linearum figuram primam, 
hanc propolicionem primo declarauimus. 


II POTA E IX ,e. 

Ti oftoi* Ttdywx ' -rtis Isi, otuM. 

yuill 7T?vd/fCll^. 

PROPOSITIO XIX. 

Similia triangula;inter fe in duplarationefunt, fimilis rationislatem; 

Dcfcribantur duo triangula, unum quidem qualitercunqj , alterum uero per 
propofitionem procedentem , huic fimile: dico igitur , triangula hoc duplicatam 
inter fe habere rationem, quam habet latus unius ad fimilis rationis latus trianguli 
alterius. Lateribus illis , quotum rationem duplicatam inter fe ipfa triangulahabe. 

3SSSSS2S3^^ 

/Anguli oquales 



Hicabbreuiatur latus longius. 


* 


ELEMENTOR.VM EVCL1DIS 
Fiunt autem fic duo triangula, quorum alterum, cuius fcilicet tertia proportionalis 
eft unum latus,altcri integro adhuc, ex poftcriore partepropofitionis \ ■> huius, eft 
aequale: id quod nulli no, hypothefiupropofitionis acrationis permutate, quodqj 
rationes uni exde, per propoiitionem u quinti, etia inter fe ex dem fint, memori. 



occurrere poterit.Rurfus,quoniam tres funtlineg proportionales, duo fcflicetpro 
pofitorum duorum triangulorum latera, & tertia ad ea proportionalis inueta,cum 
ficprima ad tertiam , ex quadam definitionein quinto expofita, fit in ratione eius- 
dem prima; ad lineam fecundam duplicata , triangula deinde ( quorum bafes funt 
prima &C tertia linea)pcrpropofitionem primam huius, in fixarum fintbafium ra- 
tione, fimilium rationum quantitatibus alijs pro alijs fumptis: & luee/pfa triangu- 
la prima: linea: ad fecundam rationem duplicatam habebunt. Quia nero prima dC 
tertia linea: funt expofitorum fimilium triangulorum fimilis rationis latera , trian- 
gula porr o ipia , unum quidem uni cx datis , alterum uerd alteri datorum ecqualis; 
hocconfiderato, propofitumiam concludi poteft. Similium igitur triangulorum 
ratio, 8 ic. quod dcmonfhailc oportuit. 


noPIIM A. 

Ek eft'; rpv&v qavtyeiJ, 'om x«// wdeica 

tIui 'T^lriui yOVTtoS T 7r§c!uTJl2 

7t5jias, ofLOiofa Jt9a b(iolctis tiu/ctj^a.Qoy!jbioi>> 

Etotd^ tcTtxx8*,<af h yJZi&sc £ * JZy Tfljywir/nSpf «. & h 

^ <T t <*. c-mfy t(T« <f «fett, 

COROLLAR1VH, 

Ex hoc manifeftum eft, Quando tres redtac linea? proportionales fue- 
rint , quod fit, ficut prima ad tertiam , fic quod a prima fit triangulum, ad! 
id quod a fecunda deferiptu fuerit fimile.llmilitcrq? pofitu triangulum. 

Quoniam oftenfum eft , ficut prima recfta linea , hoc eft unum unius trianguli 
latus, ad tertiam proportionalcminuentam:fic8fharum prime & tertiae linearum 
triangula, hoc eft (aequali nimirum pro arquali triangulo fumpto) triangulum pri- 
ma: ad triangulum linea: fecunda, quod erat demonfti andum. 

TPOTASlS 


CMKhsycy toerty * tsjy cos 4 it 
7siyctji/o^ } 77^57> oaso <p) <f di/- 


J> I B ER S E X' T V S, 
PROTASIS K, 


TxofLoia mXvytoVx.' <=is to oiiout r i^iy^vct (fyjfeniiV&i e 2 JW $ 

& b(ioA$ycty>'ig oAsts. Ko/ ra flt Atfyttw c/iTihKtnouct Xoycy \y& t k « 0*140- 

'ifhdbgK 7i^}>3 tIoj b/ioAspjp Tliufl/fOcJp, 

PROPOSITIO XX. 

Similia polygona : in fimilia triangula diuiduntur,& jcquali’ numero > 
& fimili ratione totis. Et polygona duplicatam rationem habent , quam 
fimilis rationis ad fimilis rationis latus. 

Defcribantur duo polygona , unum quidem qualitercuntjj , alterum uero pei 
piopofitionem is, huic fimile:dicoiguur, quod hac polygonain fimilia, fi^nume- 
ro aequalia triangula fubdiuidantur, 8C quod etiam triangula cum polygonis ean- 
dem rationem hab eant. Polygonorum inluper ratio ea fit, quae eft lateris unius ad 
fimilis rationis latus polygoni alterius duplicata. Diuidantur polygona per lineas 
retftas infua triangula. Et quoniam polygona, exhypothethi, funt fimilia, fimiles 

porro figurae reclilineg, 
ut ex definitione patet, 
tequales angulos ad u- 
num,&quEe circa aqua 
les angulos funt latera, 
proportionalia habent, 
iam ftatim aliquot : fub- 
traefiis uero fubinde te> 
qualib.ab angulis aqua 
libus , partialibus nimi- 
rum ab ipfis totis, fingti 
Ia unius lingulis trian- 
gulis polygoni; alterius 
pdrpropofitioncm 6 huius, aquianguta erunt: quare per propofitionem 4 huius, 
6C fimilium figurarum definitionem, etiam fimilia. Polygona igitur deferipta in fi- 
milia,8^xquali numero,triangula fubdiuifa funt, quod eft primum. Quantum ad 
fecunda, quodfti/icer triangula i/lam, quam polygona, inter fc habeant rationem. 
Quoniam enim polygonorum rriagula,iit dcmonilratum eft, inter fe fimilia funtt 

erit illorum, per propofitio- 
nem praecedentem , ratio - , 
qug eft lateris unius ad fimi 
Iis rationis latus trianguli at 
terius duplicata. Hocnunc 
toties, quotinutrouispoly 
gono triangula reperifitur, 
ulurpato , cum qua eidem 
eadem funt rationes , ipiar, 
per propofitionem n quin- 
ti , 6C inter ie eadem ftnt: 
per propofitionem u tan- 
dem ciufdem,id quod in hac propofitione.de fimili ratione triangulorum cum to- 
tis poIygonis,fecundd proponitur , concludi poteft. Quantum igitur ad tertium. 
Quoniam triangula.ut demonftratum eft, cum fint fimilia, in dupla ratione funt fi- 
milis rationis laterum: cum, quam triangula , illam eandem Qi ipfa polygona inter 
fg habeant rationem ; 8C polygona fimilis rationis laterum duplicatam rationem 

habebunt. 




r 
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habebimt.Similiaigitur polygona, infimilia triangula diuiduntur,&Tcx.quod d«- 
monftrafle oportuit. 

p o P i £ M A A. . 

Q.<muT(t>g hsu ot/i ^ o/io/ap d&ydncrtrTm, oit y/cft' 

rrfhocaiovi A oyoo Isi "tty tyxoAo-ycef/ vrXdl/f u>^. EiAiy^dH di H9« t’#'' 'T&ywoa[j. 
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Kcd I ceir* h tfffrfu ) «raAsy»» f.« /3 «. / 7r^ot Tiu) £,JizsAaoiovx Xsyovt^fi, 
ihrfyHX Ji ttSiV ilui ^ n.t^ yi($U'fl 'mKvypm 'ifcss v •m\v)g>vov(oMsiov) i£ Ti^x-zjAfogov 
TtSo? 'S 1 it [S^^A/joVjiA^ctCTovot. Asj3V,«7rfji « o[j.oAsyQ J ■zsAftjgx nfist ‘rlui fyioAsjor, Tvrisiv 
wci^T[^CTiui^K. i)' CtfG 0 XSU d&i T^f -TtiravaKS. 

COROLLAR.IVM, 

Similiter etiam in fimilibus quadrilateris demonftrari poterit , quod 
hcec in dupla ratione fint fimilis rationis laterum. Id autem & in triangu- 
lis demonftratum eft. Proinde in uniuerfum, Similes reda: lineae figura: 
inter fein dupla ratione funt fimilis rationis laterum. 

Nam fi duarum linearum proportionalis tertia capiatur : ipfa prima ad tertiam 
duplam, quam ad fecundam, habebit rationem. Habent autem 8C Polygona fimi- 
lia,quadrilatera item duplam rationem, quam fimilis rationislatus ad fimilis ratio- 
nislatus hoc eft, quam primaad lineam fecundam. -Demonftratum uero hoc eft 
8C in triangulis, hinc, 

P O P I Z M A B. 

ClsiK 9a 071 \ay 7%&Q tfljfi&cy CcvoJAsyoli to01l> * Wcw « 

WfCO 7H 7/fp5 7 lui TVLTilV, OVTOoS 7> OCTffb 7I$MTHg Gc/l©- 1 77& g y> OOTO <p) S' di/- 
Trfjdcts 70 b/ioiop H 9 » o/j.oi'co2 ov/ccyfxq>bybo[j, otjt^s id&deifca, 

C OR.OL1-ARI VM II. 

Proinde etiam in uniuerfum manifeftum eft , Quod fi tres re<fl«e lineas 
proportionales fuerint ; erit, ficut prima ad tertiam, fic qux a prima Ipe- 
cie ad eam qu»c a fecunda fimilis & fimiliter deferipta eft, quod demon- 
ftrafte oportuit. 




FPOTASU 


LIBER S E X T V S, * ? y 

. FPOTAEIE KA. 

TkttS cuj 7$ 0 / 40 /a:, H 9 U cc^AhAsis tfety 'oiioia., 

PROPOSITIO XXI, 

Qua» eidem redilineo fimilia, 8£ inter fe funt fimilia. 

Defcribatur primo redilineum unum qualitercuncp ad placitum , per propor- 
tionem deinde is huius, duo uel plura alia defcriptofimiliaidico, illa & inter fe fimi 
lia efle.Qyoniam enim lingula, per prop ofitionem is dclcripta, recflilinea,ei quod 



primo deferiptum ell, fimilia funt: cum ficfingula etiam cum eode primo, cxcori- 
uerfione definitionis fimilium figurarum, xquiangula fint, ac circa arquales angu- 
loslatera proportionalia habeant: porro eidem arqualia, illa ex communi qua- 
dam noticia , inter fe xqualia : qux infuper eidem exdem funt , rationes , illa: ex 
propofitione 1 1 quinti,inter fe ccedem fint: per definitionem tandem, 8 C illa fecun- 
do deicriptaredilinea, inter fe fimilia erunt. Qiix igitureidem redilineo, &Ccx. 
quod demonflrafle oportuit. 


Prim. 


Ea/; r rcosaf<fy tvGhca dLmteycy dcrip ' 'ttx octo' vire tv6uWcc(iiix,0{iot(x} 
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ycy urzH/73,. 

PROPOSITIO XXII. 

Siquatuorreda? linea» proportionales fuerint :8c ab ipfis redilinea, 
fimilia fimiliterq; deferipta , proportionalia erunt. Et fi a redis lineis fimi 
lia fimiliterqj deferipta redili- 
nea, proportionalia fuerint: & 
ipfie redae lineae proportiona- 
les erunt; 

Sint quatuor reda linea:, atque 
cfto quod hae exhypothefi propor 
tionales fint: dico ergo redilinea, 
ab ipfis fimilia , fimilitercg deferi- 
pta, proportionalia effe.Defcriban 
tura prima &C fecunda redis lineis 
per is praicedentem, fimilia fimili- 
terqj pofita redilinea, hoc ide fiat 
cum redis lineis tertia &C quarta 
per eandem, prime deinde ct fecun 
dx,tanquam duabus redis datis, 
Pp po 


Secuda 



a?3 . ELEMENTORVM EVCLIDIS 

per propoli tionem t i huius , tertia proportionalis inueniatur , atq; hoc idem con- 
tingatlineis tertia 8 C quarta. Et quoniam prima ad fecundam eft , ex hypothefi,ut 
tcrciaad lincanj quartam, fecunda ucro ad aliam quandam,ex ftrudura, ficut quar 



ta ad aliam: cx aqua ratione , &C extrema unius in alterius ordinis extremorum ra- 
tione ci un t:per corollarium igitur fecundum propofitionis 20 huius, patebit priov 
pars. Sed eho iam, quod a redis quatuor datis redilinea deferipta , fimilia fimili- 
teiqj pofira fint:qudd tum ipfa: rccffcc proportionales fint, fic retinetur. Inueniatur 
per 1 i huius, prima, fecunda tertia: , tanquam tribus redis lineis datis , quarta 
proportionalis: ab hac deinde quarta , per propofitionem 1 8 huius , rcdilincum, 
tertio rcdilinco fimile fimiliterq; pofitum, dcicribatur. Et quoniam prima, fecun- 
da, tertia, & iam inueta, qua tuor 
iiinr, ex ftrudura, linea: propor- 
tionales , a prima itero & fecun- 
da , a tertia item 5 £ ipfa inuenta, 
fimilia fimiliterq; pofira redili- 
nca deferipta funt,cum ipfa redi 
linea eo ordine, ex priore parte 
propofitionis huius, proportio- 
nalia litu : rcdilincum prima: ad 
redilineum lincte fecunde, ficut 
territe ad inuente rcdilineueri^ 
Sed quia fic etia eft, ex hypothe 
fi , redilineu tertitc,ad redilineu 
lin ce quarte: vedilinea igit quar 
t.x 2^ iam inuenta’ linearum, per 
propofi. 1 1 quinti , BC pofterio- 
rem partem propofitionis nonte cfufdcm , inter fc aqualia erunt. Et quia per pro- 
pofitionem 21 pracedcntem, inter fe etiam fimilia, cum fimilia fimiliterq; pofita,8£ 
inter fe aqualia, rcdilinca, ab inaqualibuslincis deferibinon poffint: inuenta 3 C 
quarta pofita , lincte inter fe tequales erunt, territe igitur ad eas, ex pofteriori parte 
propofitionis nona: quinti, una & eadem ratio, 8 C illa quidem qute eft prima ad li- 
neam fecundam. Atqj hac eft pars pofterior.Si quatuor igitur reda linea proppe 
tionalcs luerint, 8dc. quod demonftraflc oportuit* 

A H IVI M A. 

On Ji bi/dtyctfiiu.K 'iovt jtgu 0/j.oiu «, ai 'oii&teyoi ouj-ffy <rih,<{b$cu 'IQu 
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IibIr SEXTVS, apo 

ASS.7HPTVM, 

Quod uerd 3 fi redilinea aqualia fuerint,& fimilia, Gmilis rationis late- 
ra ipforum aequalia inter (e funt,(ic demonitrabimus. 

Sint aqualia & fimilia redilinea, ea nimirum, qua a quarta 8 C inuenta linea de- 
feripta funt, cum hac, ex definitione fimilium figurarum, latera habeat circa aqua- 
les angulos proportionalia:dico, illorum ftmilis rationis latera inter fe aqualia ef- 
fe,id quodab impofsibili fic demonftrari poteft.Efto quod inaquales inter fe fint, 
quarta &C inuenta (propter illas enim id aflumptum eft) aqualium aefimilium re- 
dilineorum linea.Et quoniam aqualia ac fimilia funthac redilinea, cum qua cir 
ca aquales angulos habent latera, ex definitione proportionalia fint,ficut quidem 
prima maior tertia uel minor fuerit, ita ex propofitione 14 quinti,fecudalineare- 
fpedu quartae erit, dua igitur reda cum fint duabus redis alrjs longiores,utraqj 
ucraq;:2dedilineu fub prioribus comprehefum altero redilinco maius erit , cum 
tamen ipfa,ex hypothefi,fint pofita inter fe aqualia.Non funt igitur inaquales in 
ter fe,fed aquales, quarta SC inuenta linea, quod dcmonftrafle oportuit. 
nPOTASIS KT. 

TocitmyaviK ’^ocMhA6'^oc{x,(j.k 3 vjQ>g ervyKvpbot» 

ih 'fjv Tihdjfooy. 

PROPOSITIO XXIII. 

iEquiangula parallelogramma, inter fe rationem habent eam, qua: ex 
lateribus componitur. 

Sint duo parallelogramma aquiangulatdico illorum inter fe rationem,ex late- 
rum fuorum,quc funt circa aquales angu 
los, rationibus compofitam efle. Coniun 
gantur parallelogramma cum angulis fu- 
is, quos habent aquales inter fe, angulari 
ter fic, ut unum latus unius , uel parallelo 
grammiuel anguli, uni lateri, alterius fit 
in diredum unalinea: 8 C erunt, expropo- 
fitione «4 primi , &C reliqua duo circa illos 
angulos latera in diredum iunda. deferi- 
batur etiam fecundum alterutrius angui* 
externi, & laterum ipfius quatitatem, pa- 
rallelogrammu tertiu, quas uero rationes 
habent circa gquales angulos latera, in ij fi- 
dem rationibus continuo ponantur . iam 
tres reda; lineat alia:, prima quide ad pla- 
citum duda, fecunda uero & tertia ex pro 
pofitione 1 2 huius, prima: adiungantur. 
Et quoniam quas habentlatera parallelo 
grammorum inter fe rationes, illas habet 
iam ex ftrudura , lis tres reda duda:,8C rurfus , quoniam parallelogrammorum. 



p P » 



quorum 
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quorum unus SC idem uertcx fuerit, ex prima propofitionc huius , in fuawm ba- 

: — fium funt ratione, hac ipfa pri- 

^ raa, propofitione deinde 1 1 

' quinti, utratp bis ufurpata , 

liate tria parallclogramma,pri 

«j mumfcilicct, tertium &fecun 

dum , in ducflamm trium linea 
rum ratione erunt, unde ex at- 
qua ratione ficut prima dutfia 
o ad tertiam , fic 8C primum pa- 

rallelogrammum adfecudum 
4 erit. Sed quonia prima: linete 
ad tertiam ratio, exprimat ad 
fecundam , SC fecundat ad li- 
- neam tertiam, hoc cfl ex dato- 

' 12 him parallelogrammorum Ia- 

tcrum, rationibus, compofita 
efl: : & parallelogrammum igitur prius ad pofterius , rationem cx laterum rationi- 
bus compotitam habebit, Acquiangula igitur parallelogramma, QCcx, quod de- 
monftrafle oportuit. 

Potiunt huius fecundat figurationis parall elogramma 
etiam fic applicari- 



Aliat duae huius propofitionis geometricae figurationes. 
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Ucujts , 7vc 7 t 6& ritu c/id/MVgop rik(cM.n\ojfa/i/iK y 

O/iOtcJ 'h$T<. 'oKOa , iyyi «MhA9I?* 

PROPOSITIO XXIII L 

Omnis parallelogrammi, que circa diametrum parallelogramma,tattl 
toti quam ipfa inter fe fimilia funt, 

Dcfcribatur parallelogrammum , cum fua diametrd, linea dcindcfetflac dua’, 
fefe mutuo in diametro fecantes, quarum una quidem duobus, altera uero reliquis 
duobus parallelogrammi lateribus parallela fit, ducantur, & figura parata erit: dico 
ergo iam,qiiod partialia, per qua: fcilicet totius parallelogrammi diameter tranfit, 
'para!lelogramma,& toti, dC fibij pfis inter fe, fimilia fint. Quoniam enim in utrocp 
triangulo, duabus fcilicet totius parallelogrammi medietatibus, dutfia eftlinea,ter 
tio in triangulo lateri parallela , cum fic reliqua duo latera in utrocp triangulo, ex 
propofitione fecunda huius, per duefiam parallelam propoitionaliter fccftafint, 
hac propofitione bis ufurpata(funt enim duo triangula: )& parallelogrammi late* 
raperhas duas, fefe mutuo in diametro fecantes rccftas lineas, expropofitione 11 


\ 






quinti,proportionaliter fecfia erunt. Quia aiitcm diuiik quantitates proportiona- 
les, hae compofita: etia, ex propofitione rs quinti,prop6rtionales fuht: partialium 
igitur parallelogrammorum utruncp,ex permutata ratione cum ipib totali paralie 
logrammo laterum proportionalium erunt. Praeterea, quoniam line», in diametro 
parallelogrammi fefe mutuo fecantes, oppofitis iliis lineis, ex ftrudiira parallela: 
funtitriangula partialia fingulafuis totalibus,ex fecunda parte propofitionis 29 pri 
mi, toties eam, quoties opus fuerit, repetendo, arquiangula , atep ftatim etia |ptale 
parallelogrammum utricp partiali parallelogrammo aequiangulum erit:propbrtio 
nalium deinde laterum, ex 4 huius,eorum quae circa equales angulos.Et quia pro 
portionalium laterum: fimile igitur utruncp ipfi toti per definitionem, quod eftno 
tandum.Sed quoniam, qug eidem recfiilineo I 7 inilia,illa 8 C inter fe fimilia e fle, pro- 
pofitio 21 huius teftatur,8£ harcipfa partialia parallelogramina,eadem ratione, ini- 
ter fe fimilia erunt, quod &ipfum notandum. Conftatautcm fic tota propofitio. 
Omnis igitur parallelogrammi , qua: circa diametrum parallelogramma, tam toti 
quam ipia inter fe fimilia funt.quod demonftraffe oportuit. 

FPOTfl£|lE KE. 

Tw JbSym anr (rvsnQ.<^, 

PROPOSITIO XX Vi 

Dato retftilineo, fimile, & ali) dato atquale^ idem conftituere. 

Duobus recflilineis datis,propofitum eft, tertium, quod uni quidem ex datis fi- 
mile, alteri uero redtilineo aequale fitjdefcribere.Redilineorum utrocp in fua triarj 

Pp 3 gula 
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gula foluto,ad unum latus illius redilinei , cui debet fieri tertium fimile , tantiamq 

ad redam lineam datam, per 
propofitionem 44 primi, in 
dato alterius redilinei uno 
angulo , tot parallelogram- 
ma , in quot triangula idem 
prius redilineum folutum 
eft, unicuiqj fciltcettriangu* 
lo unum a:quale,ordine pra* 
tendantur,et erit totum com 
pofitu toti priori redilineo 
Vel contra, inueniatur,8£c. tequale. Eodem modo ad 

unum huius totius compofitiredilineiIatiis,quodfcilicetlateri,inredilineofum- 




pto,minimecfioppofitum,percandem 44 propofitionem,totparallelogramma, 
in quot triangula alterum redilineum diuifum eft, unicuiqj fcilicctunu xquale, in 
priori redilineo angulo, prartedantur.Eritautficillud huius totius parallelogrami 
latus, atq? prioris parallelogrami defcripti,quod fcilicct in redii ineo fumptu eft, ex 
prop. 14 primi adamulfim una linca.Mcdia igitur proportionali, inter dida latera, 
perprop. 15 huius, inuenta, ab c : tui ■ dem rcdiIincu,quod lit priori redilineo fimi" 
ICjfinliliterqj pofitum,per prop ofitic nem 13 huius deferibatur: S^propofitionifa- 
tisfadum erit, quo d fic demonftratur.Quo^ 
niam tres funt lincte proportionales, duo^ 
rum nimirum parallelogrammorum, qua: 
duobus redilineis , utrunq; utriqj, arqualia 
funt, duo latera , 8 C media inter ea linea pro- 
portionalis inuenta, cum ab harum prima, 
atqj etiam fecunda, fimilia,fimiliterqj pofita 
redilinea deferipta fint:prima ad lineam ter 
tiam erit, ex corollario propofitionis uicefi- 
ma: fecundo, ut quod a prima , ad id quod d 
. * v fecunda fimiliterdefcriptiim eft redilinefr. 

/ \ Etrurfus, quoniam parallclogramma, quae 

. lub eodem ucrticc iunt pofita , ex prima 

** huius, in fuarum bafium funt ratione: quam 

rationem igitur habet redilineum primum, ad id quod ex propofitione is iamde.- 
>. . feriptum 





fcnptum eft, illam eandem habet etiam, ex propofitione iindec/ma quinti (dux 
enim rationes uni funt ea:dem)paralIelogrammum, priori recfhlineo aquale, ad id 
quodpofterioriredilineo a:quale eft, parallelogrammum , atqj ex permutata ra- 
tione deinde, per propofitionem 16 quin 
t i , recftilineum ad parallelogrammum ut 
recflilineum ad parallelogrammum. Sed 
quiarecflilineum in priori collatione, eft 
iuo parallelogrammo , ex fhucftura a:- 
quale : & in pofteriori fic , propter ratio- 
num fimilitudinem , recflilineum fuo pa- 


. 8 

/»■ 

s 
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Figura pofteriorifiinilis 
priori ecqualis. 

rallelogrammo aquale erit . quare SC 
recfhlineo alteri, huic parallelogrammo 
a?quali,idemrecfhlmeuin equale erst.Eft 
autem Scf priori fivnile. Duobus igitur iccfhlineis deferiptis, tertia iam, uni quidem 
fimil e, alteri uero equale, idem recflilineum deferiptum eliquod fedfle oportuit. 


IIPOTASIS Kr, 

E «l> KTSO vfrtCtMHtejftXtl/lV «/4/40/7 KQOUfiQH 3 oiioioy Tt 'b$‘ 

oXa Q b[ioitos ks>w(w ywicqi Xyop ccurui ’ 7 r tiu txvrlui 
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PROPOSITIO XXVI. 


Sta parallelogrammo parallelogrammum auferatur, & fimile tot/ 8c 
fimiliter politum, communem angulum habens ei: circa eandem diam e- 
trum eft toti. 


Defcribaturparallelogrammum,abeo deinde aliud, fibi fimile fimilitcrqjpofb 
tum, communem etiam cum totali angulum habens, parallelogrammum aufera- 
tur: dico,ablatum cuca totalis paralle- 
ogrammi diametrum confiftcrc. Sit 
mithitepropofitio luam dcmonftra- 
tionem ab ablurdo illo , Partem fuo 
2 toti,uel contra, Totu fua: parti squa- 
lem eife, hoc modo. Ducaturablatt 
parallelogrammi diameter, ab angti- 
/ lo, quem cum totali communem ha- 
bent incipiendo. Qtiod fi hsc, ulte- 
rius continuata, diameter etiam pa- 
rallelogrammi totalis fuerit.-uerum eft quod dicit propofitfo. Si uero non, ducatur 
ab eodem communiangulojfipoflibileiitdinearecfta alia, qute fit totalisparallelo- 
grammi diametenptmcfto deinde intcrfecfl/onis,lm/us diametri 8cf lateris parallelo 
grammi ablati.lmea,qusper ablatum parallelogrammum tranfeat,&infuper duo; 
, bua 
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bus totalis parallclogrammi lateribus,parallcla fit, per propofitioncm 3 1 piimi,cx^ 
citetur. Et quoniam parallclogram» 
morum utrunqj, ablatum quid(m,ex 
hypothefi,quod uei 6 iam formatum 
eftex propofiticne 24 huius, totali 
g parallelogiair.mofimile cfi: utriufqj 
igitur circa squales angulos latera, 
ex definitionis fimilium figurarum 
conucifione bis ufurpata,atq: propo 
fitione 1 1 quinti inter ie proportio.» 
nalia erunt. Quia autc una & eadem 
!inea,illafcilicctqusutrifq?efl: latus commune, ad duo reliqua horum parallelo» 
gi animorum latera, uel contra (prout quidem in demoflrationc procefiiim fuerit) 
haec duo ad commune illud latus, unam &C eandem rationem habenrhac duo reli-' 
qua latera, ex priore uel pofteriorc parte propofitionis nona* quinti,inter fe a’qua» 
lia erut, longius bmn'ori,uel contra,quod eftimpofiibile. Propter illud abfurdum 
igitur hsc duo parallelogramma , ablatum fcilicet £xf totale , his pi epofitionis hy» 
pothefibus, circa eandem diametrum confifterc neceflecrit.Si a parallelogrammo 
igitur parallclogrammum auferatur,6t'c.quod dcmonftrafle oportuit. 

nPOTAZlZ KZ. 

WaJjToiy^v ocoruy ivd&exy y'by /i a-y, 

Jtj ilAat ^a:MhA9^#^o/ 2, o^o/otsTMtguc/xo/W tw 

KTffotp) iityievy cp) uyuoi'.(xg 6.M0» 

ytL/oy 'bytoicy oy ttS 

PROPOSITIO XXVII. 

Omnium , circa eandem rediam lineam proiedlorum parallclogram» 
moriim,coriiinqiia'lpeciedcficiuntparalleloprammis,fimiiibus,Timili» 
terqj pofitis ci , quod a dimidia linea deferibitur : fi deficientia conferan' 
tur.cric quod ad dnnidiumproie&um eft,8dfimilefuniptocxiftit,om' 
nium maximum, 

Scnfirs propofi tionis cfi . Si eidem vedis lines applicentur aliquot parallelo» 
gramma, unum quidem ad ipfius redis medietatem , alia deinde ad ipfamrcdiam 
utcunqi.qus tamen fingula , ad completionem redice , deficiant in parallclogram» 
mis.fpccic limilibus fit’ fimilitcr pofitis, ei quod ab altera medietate dcfcriptuni cflt 
quod tum medietati applicatu parallclogrammum omnium maximum fit. Rcdia 

igitur linea data, ca primu 
bifariam fecanda, arqjab 
una eius medietate, paral» 
Iclogrammum utcunque 
deferibendum cfi. Ab al- 
tera deinde redis medie- 
tate parallelogrammtimt 
unum, duo ucro uel plura 
parallelogramma alia , a 
uatiis, ad placitum fiimptis, diuifielines partibus, qusfintmcdictateipfiusrcdie 
uel longiores uel breuiores defcribantur.efto tame quod fingulein parallclogram 
mis ei, quod primo ab una medietate diuifie delcriptum eft,finuIibus,deficiant.Di 

co igitur. 
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eo igitur, quod tum, fi deficientia conferantur,idquodamedia defer/ptum eftpa- 
rallelogrammum, omnium maximum fit. Cum enim illa, in quibus ad redam po> 
fitaparallelogramma deficiunt, fimilia inter fe, alterum item alterius fit ablatum, 
unum deinde angulum communem habeanttcirca eandem diametru hacc,cx prs- 
cedenti propofitione 16 , confiftunt.qua igitur duda,figuraitem defcripta,utfcilk 
cet '^f>ot 7 rA»go'^otTot appareant, demonftratioficfuccedet. Quoniam fupplementa 
omnis parallelogrammi inter fe aequalia funt, aequalia infuper uel aliquod commii 
ne aequalibus additum , aequalia proueniunt. Etrurfus , quoniam qua: fub eodem 
uercicefant paralleIogramma,fi squales bafes habuerint ,squalia inter fe funt,eO 



ordine procedendo , cum duo uni arqualia fint , squalium uno pro altero fumpto, 
unum fupplementum tandem cum altero fimili , pardali ei , quod ad medietatem 
redae ponitur, parallclogrammo, squale erit.lllis igitur squalibus altero fupple- 
mento adiedo:ipfe gnomon, qui fciiicct, propter squalitatem parallelogrammo 
rum.pars eft eius, quod a medietate altera defer/ptum cft, parallelogrammi, alteri 
parallclogrammo squale erit: totum igitur eo maius, Omnium igitur circa ean- 
dem diametrum, &c,quod dcmonftraffe oportuit, 

ALITER, 

Sitrurfixs a reds lines medietate deferiptum paiallelogvammum, in medietate 
altera deficiens, ab ipfa reda uero parallelogrammum aliud, quod deficiat in paral 
lelogrammo fimili ei, in quo a medietate deferiptum defecerat, efto autem quodil 
lud alterum fit priori deferipto parallelogrammo altius: dico ergo adhuc , id quod 
a medietatereds deferiptum eft parallelogrammum , maius effc, & c. Quoniam 
enim illa, in quibus ad redam lineam pofitaparallelogramma deficiunt, ut in fupe 

riori figuratione fefe habent, 
duda diametro, alia etiam re 
da linea propter fupplemen 
ta accedente, demonftratio 
fic fuccedet, Parallelogram- 
ma, quotum unum eft paral. 
Jelogrami fpacij fupplemen- 
tum, habes pro latere, lineam 
medietati reds squalem, al 
terum uero quod huic conti, 
nuatum eft,cum squales ba- 
tes habeant, sque etiam alta fintieruntilla, ex $g piimi,interfesqualia, Etquia 

Qq etiam 
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etiam parallelogrammorum (lipplemcnta omnis parallelogrammi fpacrj , inter fe 
«qualia funt,cum duo uni «qualia, illa &C inter fe «qualia efle, ex quadam commu 
ni nodcia receptum fit, ab horum cqualium uno parallclogrammunvper quod dia 
meter tranfit, ablatum : id quod relinquitur, alteri «qualiu inaequale erit. Quod fi 
tandem his inaequalibus id, quod alterum eorum ad complendum parallelogram- 
mum, a medietate diuiiac deferiptum, defiderat, ex «quo adiedum fuerit, cum qu« 
fic proueniant,ex communi quada noticiainter fe in«qualia fint, maius autem eo- 
rum, id quod a medietate deferiptum cft, parallelogrammum, minus uero alterum 
a reda data , Stc. deferiptum, concluditur propofitum. Omnium igitur circa ean- 
dem redam lineam proi edorum parallelogrammorum, eorum qu«fpecie defi- 
ciunt, &fc.quod dcmonftrafle oportuit. 

Figura huius propofitionis geometrica alia. 



Habet h«c figura quaruorredilinca,unum quidem ad medietatem dud«pt6 
icdum.tria deinde al ia, ut oportuit, ad aliquam dat« partem. Et quia lingula ad to 
tiusdat«rcd« completione in aliquo redilineo deficiunt totifimili: dico igitur, 
quod ad medietate comparatum cil rcdilinaim,unoquoq; ex reliquis maius efle. 
Id quod pnvtcr geometricam rationem ttcl innumeris patet, atque ob id etfamfueq 
figura pofita cft. 

p potas is Kh. 

n«jj>a t iw JIO&otxij ivductfj Txii JbQyfai ivdvy^ccfL/xai 3 'nmy 
Ilo[) tMeiTrp t 'iS' et 'ovti -m Jbdyhi, 

Aet </Ih 7 » tvStyafitj.oi), co edei tonp vfyctficiX&t/, fc» nei^op en/ 

vaso cp) uuLcmcts •afyaflacfaofty ita o/toico// oWcup tM<a/^ar®p,Ti5iTc casci 
uiucTEtocg^i co Jl& oixoiop i7\Ains<fo/, 

PROPOSITIO XXVIII. 

Ad datam redam lineam , dato redilineo aequale parallelogram- 
mum comparare deficiens fpecie parallelogrammo , quod fimile exijftat 
redilineo dato. 

c a v t i o. 

Oportet autem datum redilineum, cui aequale comparandum eli, 

non 
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non maius efle eo, quod ad dimidiam comparatur fimftfbus uidelicet exi 
ftentibus , deficientibus fpecie 5 inter fe, eo nimirum 3 quod ad dimidiam 
comparatur,ei quod fimile fpededeficiqexiftente fimili. 

Quoniam enim, ut habet propolluo procedens 17, fi qua parallelogranima ad 
redam quandam lineam comparata fuerint, quacfingulaad completionem reda: 
linea; deficiunt fpecie parallelogrammis, fimilibus fimiliterqj pofitis ei, quod a di- 
midiadefcribitur,cumquod ad medietatem reda comparatur, expropofitione 
praecedenti 27 omnium maximum fit: hinc ergofadum eft, quod huic 28 propo- 
fitioni hac cautio tanquam obferuatu digna adieda fit. Nunc igitur quantum ad 
propofitionem. Requirit hacpropofitio primo redam lineam, deindeuero duo 


aquale 


Redilineadata 


redilinea: proponitautcm,quomo 
fimile do ad datam redam comparadum 

fit parallelogrammum , uni redili' 
neo aequale , quod minime maius 
exiftat ad medietatem redar com- 
parato , fimilibus exiftentibus fum-* 
ptis, ficut ad completionem reda:, 
fpccie parallclogrammo deficiat, al 
teri redilineo exiftente fimili. Reda igitur linea ac redilineis 
datis , ipla reda primum bifariam iecetur , ab alterutra deinde 

. reda: medietate redilineo, quod alteri exdato fimile exiftat, 

per propofitionem 18 huius defcripto,a quo id deficictad ccm 
pletionem reda, etiam copleatur:S<lcrit ille defedus alteri redilincOid&T Seia^ov, 

aut arquale,aut eo maius.Si 
aquale, fadum eritpropo- 
fitum : parallelogrammum 
nimirumadredam datam, 
uni redilirteo dato arquale, 
deficiens ipecte parallelo- 
grammo,quod alteri dato redilineo fimile eft, comparatum. Quod fi defedus ille 
altero redilineo maior fuerit: 8£ quod a redae medietate, per propofitionem «s de 




Redilinea data 
aquale fimile 



Exceflus.&Tc. 


feriptum eft rediIineum,piO' 
pter squalitatem, eodem alte- 
ro redilineo maius erit- In quo 
igitur excedit , tali cxcclliii pa- 
rallelogrammum , quod etiam 
ut ipfum totum alteri dato fimi 
le fit, per propofitionem 25- hu- 
ius defcribatur,&!eritilludcQ 
redilineo dato uno, iam toti 
parallelogrammo aquale: toti 
etiam per fe, ex propofitione 
2i huius , fimile : laterum igi- 


tur,quahabetcircaarqualesangulos,proportionalium.Etquonia huictoti, quod 
fcilicet dato uni redilineo fimile, ad medietatem etiam redapofitum eft, alteri re- 
dilincocum iam deicripto parallelogrammo aquale eft: erit contra, hoc totum 
paralldogrammu iam deferipto folo maius: quare & illius.quam huius,lateralort 
giora.In 1 ongioribus igitur breuioribus aqualibus fignatis, compleatur parallclo- 
grammum : er itqj illud ei, quOd per propofitionem 2 f de/criptum eft, parallelo- 
grammo aquale: ipfiiniuper toti expropofitione 11 huius , fimile: circa eandem 

Qq i igitur 
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Igitur diametrum haec, partiale nimirum & totale parallelogramtrram ex its huius 

confiftunt. Ducatur ergo dia- 
meter, S£ defcribatur figura. Ec 
■4 quoniam totum hoc parallela- 

— y _ y grammum redilineo uni, 8 £ ex 

/ cclTui squali deferipto paralie- 

logrammo,eft aquale, affignatum nero in co paralIelogrammum,exccfiin equale, 
cum ex communi quadam noticia,fi ab aqualibus aqualia fubtrahantur:& ca que 
relinquuntur aqualia fintrfubtradionc igitur fa da, gnomon , qui ex una parte re- 
linquitur, redilineo cuidam, ex altera parte relidlo, squalis erit. Sed quia ipfi gno- 
moni, ut ex primo libro facile coli igitur, a quale cft ad rccftam comparatum paralie 
logrammum:qUarc ex communi quadam noticia,cidcm relido redilineo hocpa- 
rallelogrammum aquale erit, deficit qj fpccie pai allelogrammo , ad complendum 
totum, eo quod eft: alteri redilineo dato fimilc. Ad datam igitur redam lineam, da 
to redilineo, &fc. quod Heri oportuit. 

tlPOTflSlE k§. 

niv.i J^oOei^p tvG&aii, t$ JbGytn ’i(Tdy likoy^an* 

fioii r K$(x&cc/\e!iJ, '<xj6~§$(x‘hhoi> u<Ai Jb8y*Ti> 

PROPOSITIO XXIX. 

Ad datam retfhtm lineam datoredil/nco a-qualeparalldogrsmmum 
comparare,excedensfpccie parallelogrammo,fimilidato. 

Ethacpropofirio, ut procedens 23 duo redilinea, SC redam lineam datam re- 
quirit. Proponitautcm , quomodo ad datam redam comparandum litparallclo- 
gratnmum , quod quidem ipfum cfletuniredilincoaqualcicxccfliis uerojipfius, 
qui cft ultra redam lineam,alteriipeciefimilis. Reda igitur linea ac redilineis da. 


Redilinea data 


oqualc 

fimilc 


/ ~ 

j\ 

! J/iuc. \ 

j -Huic. 

/ 

oqualc cxiftaf,] 


tis , ipfa reda primum , ut in proce- 
dente , bifariam fecetur: ab alterutra 
deinde redo medietate parallelo- 
grammo, uni ex dato redilineo fimi 
li,per propofitionem 18 huius, deferi 
pto, aliud deinde , quod &C ipfirnt 
fiimpto redilineo fimilc fit,iam uero 
deferipto cum redilineo dato altera 


rur,quod fcilicetiam deferiptum eft, Si. prius pofitum,cuin uni 
fintrcdil/neo fimilia, cx ftrudura, inter (e ctiani , per prop. 2 r, 

1 fimilia erunt, ac fimilis rationis latera circa oquales angulos ha 

bebunt. Et quoniam unum altero parallclogramo, ut totumfu 
parte, maius cft: & latera illius quam huius parallelogrammi latera longiora erunt. 
Brcuioribus igitur ad fuarum longiorum quantitate continuatis,parallelogramo 
ctia deinde coplcto: quod fic defcribitur,ci,cuius longiora funt latera, aquale, atq? 



etiam fimilecrit: quare Si alteri deferipto , cuius nimirum latera continuata funt. 
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ex 21 huius fimile: circa eandem igitur hsc duo parallelogramma diametrum.ex 
propofitione 26, confiftunt.Ducatur igitur diameter,8d defcribaturfigura.Etquo 
niarn totum hoc parallelogrammi fpacium , fuo gnomoni 8£ alteri parallelogram- 
mo ad medietatem reds comparato,ut fuis partibus, eft squale, squale etiam ex 
communi quadam noticia , huic alteri parallclogrammo & uni redilinco , ablato 
de illis communi: &C reliquus gnomon, exuna parte, redilineo squalis erit. Cum 
igitur fupplementa omnis parallelogrami fpacij,ex propo. 4} primi, cumqi etiam 
parallelogramma, (uper squalibus bafibus in eifdem item parallelis conftituta, ex 
3 6 eiufdem, inter fesqualia fint : huius memor, squali pro squali, hoc eft, loco 
gnomonis ipforecftilineo,fumpto, res tandem concludetur. Ad data igitur redam 
lineam dato rediIineo,8&:. quod fecifle oportuit. 

HPOTASIS. A. 

Tltl) 7t 9&(<xi> ivS&xii 7ri'7rpxcr/j.^/luy, ax/of/nsu pX<rd\J Xoy,y 'ftp.&y, 
PROPOSITIO XXX. 

Datam redam lineam terminatam , per. extremam ac mediam ra' 
tionem fecare. 

Proponit hsc propofitio idem quod in fecundo propofitio decima, fub alrjs ta 
menuerbis- Sit igitur reda linea terminata data, atq; propofitum , eam per extre- 
mam dC mediam rationem fecare. Defcribatur igitur, per propofitionem 4 <5 primi, 
a reda data quadratum, adlineam deinde, rcdsdats nfisc og Sxt mfiftentem, alter- 
utram , parallelo grammum, quod ipfi quidem qua 
drato squale : ultra uero quadratum dc eo proie- 
dum, eidem quadrato etiam imule fit, per propoli 
tionem 29 comparetur. Et quia per huius paralle- 
logrammi alterum latus, quod fcilicet per quadra- 
tum tranfit, reda data,utiu(Tirm,diuifaeft:propofi 
tioniigitur fatisfadum erit: demonftratio deinde 
hocmodo colligenda. Quoniam enim a reda data 
deferiptu, quadratum eftexftrudura : quadratum 
igitur eft 8d id, propter fimilitudinem , quod ultra 
quadratum de parallelogrammo porrigitur. Ec 
rurfus, quoniam paralldogrammum, ad latus ,lre- 
<dsdatscontermmale,perpropofitionem 29 ap- 
plicatum,squale eft, ex ftrudura,reds dats qua- 
drato : igitur eo quod hsc duo squalia commune 
habent, de ljs ablato, 8 C que relinquuntur, per com 
Portio lon. J go — 4 munem quandamnoticiam,mterfeequalia erunt, 

breuior 12 — J 80 Sed quiafunt etiam squiangula : latera igitur eo- 

rum circa squales angulos, ex priore parte propo 
fitionis 1 4 huius, reciproce proportionalia erunt. Quare, cum quadratorum latera 
ex definitione , inter (e squalia fint, parallelogramma infuperlatera oppofita , ex 
propofitione 34 primi, squalia inter fe habeant: ex definitionelines, extrema 8 C. 
media ratione diuifs,iam infertur propofitum, quod fcilicet reda data, extrema 8 C 
media ratione di uifa fit, quod fieri oportuit. 

’ Exemplum in numeris. 

Sit totus numerus 

10 is 24' 3 9 S z Sfo 

Qq J Portio 



elementorvm 


Portio maior 
jl 12$ — 5 
J 20y ™“ 9 

J 718 — 12 
J 1901* — 1 9 \ 
J — 26 


EYCUCI S 
minor 

iy — J ti$ 

27 J 20$ 

36 J 7«8 

? 8 £, — ^ipoii 
78 — Jtt 29 


Exemplum geometricum aliud. 
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P_/j tdis tyffoycoviois r t%iyams * r «"eto rlcu bgOlw yct)i/ixi> 'bsoTcivvand 

r n^dVfci 9 ^(§K 'iov(i K£i tdis oaso -t^v tImj dgfllw ycDi/luiJ 7n^t£^2f<rw// 
iiJkatjfis bjtoioi sim b/zolcos ctva^a.qofjyjois. 

PROPOSITIO XXXI. 

In redangulis trianguh's:quse , alyredum anguium fubtcncknte , la te' 
re fpedes dclcripta fuerit , ea ecqualis cft eis , qua: fimiles fimiliterq; pofi' 
rxa lateribus rc&um angulum continentibus deferibuntur. 

EiHiarcpropofitio aliquanto generalior, &C latius fc extendit quam qua: e$in 
i)n’inoquadi'agefimafcptima,cum harc de quadratis tantum, ilia uero de omnis ge 
neris redarum linearum figuris , modo fimilis delineationis fuerint, intelligatur. 
Sit igitur triangulum rcdangulum , ab illius etiam unoquoque latere redilineunt 
deferiptum, primum quidem a latere tmo, ut Jubet, a reliquis dcindereliqua, quem 
admodum docet propofitio ig: dico ergo , rcdilincum lateris quod fubtendit art- 
pulum redum, reliquis duorum laterum redilineis a: quales cfle. Ducatur ab angtf 
lo trianguli redo, per propofitionenl 12 primi, adbafim perpendicularis. Et quo- 
niam partialia deferipta triangula, per propoiitionem 8 Imius, &! toti, 8C /pia inter 
fc fimilia funt : aequiangula igitur harc i &C latera circa tequales angulos proportio' 
nalia habebunt. fcilicct,ficutfe habet fabtendens redu totalis trianguli, ad utrunqj 
circa redum angulum latus, fic dC in utioqj partiali triangulo, redo angulo fubten 
fa,ad utrunqj alterum. Sed quoniam tribus redis lineis proportionalibus exiften- 
tibus,cum,pcr corollarium fecundum propofitionis 26 huius, prima fit ad tertiam» 

ut 
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tlt quae a prima ad illam qug a fecunda, fimilis fimiliterqj pofita {pedes defcribitw), 
ratio , eodem corollario bis ufurpato , conueria infuperratione SCi lia bis (umpta, 
cum fex quantitates appareant, quarum prima quidem ad fecundam eft ut tertia 



ad quartam, quinta uero ad eandem fecundam ut fexta ad quartam, atquta^per pro 
•pofitionem 24 quinti,prima cum quinta ad fecundam, fieut tertia cn foeta ad quan 
titatem quartam : ficut prima cum quinta fecundae , ita 8£ tertia cum iexta quarue 
quantitati tequalis fit, hinc propofitionifattsfadu erit. In triangulis igitur redan* 
gulis, quae ab redum angulum fubtendente latereipecies deferipta fuerit,ea atqua 
lis eft cis, qua; fimiles fimiliterq? pofita: a lateribus redum angulum continentibus 
deferibuntur. quod demonftrafle oportuit; 

ALITER. ' 

Figurae, a redanguii trianguli lateribus defcriptae,funt,ex hypothefi, inter fe ii* 
miles: &C quoniam fimiles figura:, ex corollario propofitionis 20 huius fecundo, in 
duplicata ratione funt fimilis rationis laterum, habet uero &T quadratum ad qua- 
dratum fuorum laterum duplicatam rationem : Siredilineiigitur adredilineum, 
expropofitione n quinti,utquadrati ad quadratum ratio erit. Haec ile omnia bis 
ufurpata,cum etiam iam fex quanritates, quales propofitio 24 quinti requirit, ap.* 
parcant, per eandem &C propofitionem quadrageilmam ieptimam primi, de trian> 
gulis redangulis expolitam, infertur tandem propofitum. 

aq 4 Alia 



BLEMENTORVM EVCIIDIS 
Alia huius propofitionis figuratio, 



propositio xxxi i. 

Si duo triangula , duo latera duobus lateribus proportionalia haben' 
tia,fecundum unum angulum compofita fuerint, fic ut proportionalia il- 
lorum latera parallela fint: tum reliqua illorum triangulorum latera in 
redam lineam erunt» 

Sint duo triangula qualia hac propofitio requirit, quorum unius duo latera il- 
lam,quam duo alterius trianguli latera rationem confhtuant.Hcc au tem applicen 
tur fecundum unum eorum angulum fic, ut latera rationis inuno,duobus lateribus 
rationis in triangulo altero fint parallela: dico, quod tertium unius, 8C tertium latus 
trianguli alterius, adamuffim unam lineam conftituant. Quoniam enimlatera ra- 
tionis in uno, lateribus rationis in triangulo altero, ex hypothefi,funt lineat paralie 
Ice, cum in eas etiam cadat reda quadam linea alia , unum fcilicet ex parallelis la- 
tus: eu cvocMa^vIcu, ex prima parte 
propofitionis 29 primi, inter fe aqua 
les erunt.Eadcm igitur parte bis ufur 
pata: &C anguli qui in utroqj triangu- 
lo inter proportionalia latera conti- 
nentur, ex communi quadam noti- 
cia, inter fc aquales erunt : atcjj dein- 
de triangula ipfa , ex priore parte pro 
. pofitionis 6 huius aquiangula , tan- 
dem duo anguli ad tertium unius, 
duobus angulis ad tertium latus tri- 
anguli alterius, aquales erunt. Duo- 
bus igitur aqualibus his, utri hi fuerint, angulis,anguli coaltcrni, qui dC ipfi,ut iam 

demon- 



r 
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aciem onftratum cft , interfc aequales funt , additi : 8 C duo duobus , duo inquam an- 
guli in uno triangulo, duobus extra illud gquales erunt. Addito infuper his squa- 
libus angulo quodam communi, tertio fcilicethuius trianguli angulo: tres in trian 
gulo anguli tribus alijs aequales erunt. Sed cum omnis trianguli tres anguli intcrio 
res, ex corollario propofitionis 31 primi, duobus redii s aquales fint: fid alij tres duo 
bus redis angulis squales erunt. Quoniam autem ad aliquam redam lineam quie 
eft,unum ex parallelis latus, atqj ad eius pundum, quod eftcommm unis triangu- 
lorum copula,dus reds lines, tertia nimirum duorum triangulorum latera , nori 
ad eafdem partes duds , deinceps fehabentes angulos duobus redis squales fa- 
ciunt: in diredum igitur, e-X propofitione «4 primi, hsc duo tertia latera una linea 
erunt. Si duo igitur triangula , duo latera duobus lateribus proportionalia habciv- 
tia, QCc, quod demonftrallc oportuit, 

PPOTAZlS AT. 

E// s 'lotii yoovicct t cd/vp \oy6p\%vot rrons 7 W &/■> 
lcd/Tc7ft})3To'lS Tc TJ&S T0&2 TflQiq&QillX/S 

X.\TlCU. EtI cli 0( <9ll&3,CCTc. 7i^bs &is K^VT^O/S 1 (nwi5ii[j^vor. 

Propositio xxxim 

In ecqualibus circulis-, angulis eandem habent rationem ipfis circumFe 
rentijs fuper quibus conftituuntur, illi fiue ad centrum fine ad circumfe> 
rentias conftituti funtdnfuper ucro & fedores, ad centra conftituti. 

Habet hsc propofitio partes duas, requirit circulos squales, Sd dicit: Si in squa 
libus circulis anguli poliri fuerint , illos eandem quam ipfce circumferentis a qui- 
bus deducuntur rationem habere , fiue ad centra illi , (eu ad circumferentias pofit* 
•fuerint. Infuper quod etiam fcd ores ad centra, illam, quam uel anguli uel circum- 
ferentis^ationcm habeant. Dcfcribantur igitur squales circuli, duo uel plures, in 
ijs etiam anguli ponantur, ad centra fiue ad circumferentias dedudi: dico, quam 
ip(s circumferentis , illam eandem dC angulos , ad centra fiue ad circumferentias 
dedudos, ratione habere: dico infuper, dC fedores , qui ad centra pofiti funt, illam 
eandem, quam uel circumferentis uel anguli , habere rationem. Signentur in uno 
circulo ordine quotcunque circumferentis, ei qusfubtendtt angulum in circulo 
conftitutum,squaIes: 2 Chocquidem,ex propofitione iSIterttj, officio circini, eo fi 
eundum quantitatem reds quam eadem circumferenria,fi fubtendi debeat,requi 




rit , extenfo, atqj extremitatibus harum fingulis , redis lineis cum centro tundis,’ 
hocidem, fecundum illam uel aliam multitudinem, fiat etiam in circulis alijs. Et 
quoniam squales funt, exftrudura , circumferentis inter fe, squales autem cir- 
cumferentis, 
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cumfcrentia?,cxpropofitione 27 tcitij.fn aqualibus circulis, aquales aftgulos lut- 
tendunt : & /pii anguli fic inter fc aquales erunt. Sicut igitur in urtoquoqj circulo, 
circumferentiarum aggregatum ad unam,illam fcilicet , qua: in eodem circulo an- 
gulum lubtendiqcft multiplex: fic QC angulorum aggregatum ad illu eundem an- 
gulu multiplex erit. Quare fi circumferentiarum aggregatum in unO,gquale fuerit 
aggregato circumferetiarum in alio circulo,uel maius uel minus eo:dC angulorum 
aggregata eodem modo fefehabebunt. Sunt autem iam quatuor quantitates, duo 
Icilicet anguli ad centra pofiti, horum deinde angulorum circumferentia iubtenip, 
quarum cum prima & tertia affignata multiplices aqualiter ie habeant, in adden 
do, minuendo &aqualitate,refpe(?himultiplicium, qua lpfis fecundat quarta 
affignata funt: erunt ilia quantivates.ex definitione 5 quinti,in eadem ratione, pri 
ma icilicet ad fecundam, uttertia ad quartam, circumferentiarum nempe, ut angu- 
lorum ad centra politorum, ratio. Quoniam autem adeentra deduciorum angulo 
rtim ratio, ea eft ex 10 terti), & propolitione 15- quinti, quacft angulorum qui ad 
circumferentias dedutfh fun t, cum dua rationes eidem eadem , ipfa ex 1 1 quinti 
interfeeadem fine: prior propofitionis pars iam manifefta erit. Pofterior nunc, 
quod dC fccfiorum ad centra,ut circumferentiarum fitratio.ficdcmonftrar/ poteft. 
Maneatprior dtipofiriojinearum dcindeiplbrum fccfiorum extremitates, quas ha 
bent , uterqj in fiia circumferentia,lineis rccflis coniungantur. Hoc idem fiat ex al- 
tera parte cum fc<f? oribus proximis , lignentur in quatuor iftis circumfcrenttjs 
uel arcubus, qua tuor puncfta utcunqj.atq; ab ijs ad eorum arcuum fines rccflalineg 
ducantur. Et quoniam qua cx centro circuli ad circumferentiam ufep egrediuntur 
refla linea , ex definitione circuli, inter le funt aquales, cum fic in utrocp circulo 
duo triangula appareant, quorum duo latera unius, duobus lateribus in triangulo 
altero funt aqualia, angulus etiam inter illa, angulo, utiam cftenfum eft, aqualis: 
£> l tertium latus tertio lateri: totumdeinde triangulum toti triangulo , ex propofi- 



tione 4 primi, aquale erit. Et quia tertia horum triangulorum latera inter fe aqua- 
lia funt, aquales ucrd rcdlilincainaqualibus circulis , expropofitione 28 terti), a- 
quales circumferentias auferunt, maiorem maiori, & minorem minori,fi in uti ecp 
circulo, utriufqj etiam rccfla linea arcus a toro circulo lubtrahatur: quarelinquun 
turciraimferentia.pcrhanceandem propofiiioncm,interfeaquales erunt: quare 
anguli, qui fuper illas circumferentias deducuntur, cx propolitione 27 terti), in- 
ter fe aquales. Secfiiones igitur,cx dcfi'nitione,fimiles:arque deinde etiam, cum iir- 
per aqualibus rccflis conftirutafint,ex 24 ter tij, inter fe aquales. Eft autem S trian 
gulum triangulo aquale: totus igitur fedtor toti fetftori aqualis, ar(^ideo&fe<flo- 
resinutroq? circulo tandem omnes, in ter le aquales erunt. Quotuplex igitur eft in 
utro cp circulo circumferentiarum aggregatum ad unam , illam fcilicet , qua in eo- 
» . dem 
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dem circulo fetorem fub tendit, tam multiplex eft etiaani fidiorum aggregatum ad 
illum eundem fetiorem. Ergo ficutfe habet prima exiliis quatuor, ad tertiam , ia * 

addcndo,minuendo,ucla:qualitatc:ita8dfecudaerit,refpedliiquantitatisquartg,, 

Suntautenuam quatuor quantitates, duo fcilicet fedlores ad centra pofiti , horum 

deinde fcdorum circumferentiae fubtenf* , quibus cum primae 8d tertiae, fecundae 

item 8 C quarta: te que fint affignatae multiplices,emnt ili* quantitates , ut fupra, i A 

eadem ratione: prima fcilicet ad fecundam, ut tertia ad quartam: hoc eft, Sedlo' 

rum ut circumferentiarum, uel propter fimilitudinem,ut angulorum ratio. In circii ^ 

lis igitur aequaltbus,eadem ratio angulorum eft, que circumferentiarum fop er qui 

bus conftituuntur, liue ad centra fiue ad circumferentias conftituti fint. ltidemqj 

edores, qui ad centra confiftuntquod dcmonftrafle oportuit. 

nOPlZM A. 

Kcc/ vy 0)50 77^02 T S/4ta,0UTCO K) H yWM litu ytovlocy* 

C O ROLLAR.IV n. 

Et manifeftum eft,quod ficut fedor ad fedoremfitaSd 
angulus ad angulum. 

FINIS LIBRI SEXTI. 


lO^ANNES SCHEVBELIVS 

candido LeSlori 5. 

Habes ita,candidc Ledor, fex libros geometria: Euclidis priores, ert 
traditione noftra , una cum regulis Algebra:, Quod ii forte in aliquibus 
locis hallucinati fumus ( id quod in hoc hadenus inufitato ac lubrico de> 
monftrationis genere facile accidere potuit)quia tamen paflim multa in.' 
uenientur , quibus obledare fefe ftudiofus harum rerum poterit, lapiua 
in hac re noftri apud te fadle.ut fpero,ueniam merebuntur. Quod ii can/ 
dorem & iudicium non iniquum his adhibitum animaduertero, 
pofteriores etiam nouem libros pari ftudio illu> 
ftrare conabor,tecumcp coramu^ 
nicare fideliter. 
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